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RÈN LUYỆN KĨ NĂNG GIẢI BÀI TẬP TOÁN 
TRUNG HỌC PHÔ THÔNG 


HÌNH HỌC PHẲNG 


(TỰ LUẬN VÀ TRÁẮC NGHIÊM) 





NHÀ XUÁT BẢN GIÁO DỤC 


Cùng với việc đôi mới nội dung và phương pháp dạy học, việc kiểm tra và 
đánh giá kết quả học tập của học sinh trong nhà trường phô thông cũng bắt đầu 
được đổi mới. 


Từ năm học 2006 — 2007, Bộ Giáo dục và Đào tạo đã thực hiện chương trình 
phân ban cấp Trung học Phổ thông. Cả nước đã bắt đầu triển khai thi trắc nghiệm 
một số môn trong Kì thi Tốt nghiệp Trung học Phổ thông và Kì thi tuyển sinh vào 
Đại học, Cao đăng. 


Để giúp các em học sinh có điều kiện rèn luyện kĩ năng giải các dạng bài tập 
tự luận và thực hành phương pháp kiểm tra trắc nghiệm khách quan, đặc biệt là đề ôn 
tập toàn bộ chương trình môn Toán Trung học Phô thông, chuẩn bị tốt cho Kì thi Tốt 
nghiệp Trung học Phố thông và Kì thi tuyển sinh vào Đại học, Cao đẳng hằng năm, 
các tác giả biên soạn cho ra mắt bộ sách “Rèn luyện kĩ năng giải bài tập Toán 
Trung học Phổ thông (tự luận và trắc nghiệm)”. Bộ sách gồm có 6 lập sau đây : 


- Rèn luyện kĩ năng giải bài tập Toán Trung học Phổ thông - Đại số 

- Rèn luyện kĩ năng giải bài tập Toán Trung học Phố thông - Giải tích 

- Rèn luyện kĩ năng giải bài tập Toán Trung học Phổ thông - Lượng giác 

- Rèn luyện kĩ nẵng giải bài tập Toán Trung học Phổ thông - Đại số tô hợp, Số phức, 
Xác suất và Thông kê 

- Rèn luyện kĩ năng giải bài tập Toán Trung học Phố thông - Hình học phăng 

- Rèn luyện kĩ HỒNG giải bài tập Toán Trung học Phổ thông - Hình học không gian 


Nội dung mỗi tập sách được viết dựa theo chương trình chuẩn và Tiâng cao 
môn Toán Trung học Phổ thông hiện hành và dựa theo Hướng dẫn ôn tập thi Tốt 
nghiệp Trung học Phố thông và Hướng dẫn ô ôn tập thì Tuyển sinh vào Đại học, Cao 
đăng do Bộ Giáo dục và Đào tạo ban hành, gồm nhiều chủ đề của từng phân môn. 
Mỗi chủ đề được trình bày theo ba mục chính như sau : 


A. Kiến thức cơ bản. Tóm tắt lí thuyết cơ bản cần thiết cho việc giải bài tập 
tự luận và trắc nghiệm. 


B. Các dạng bài tập tự luận. Phân loại và hệ thống đầy đủ các dạng bài tập. 
trong đó nêu ra phương pháp ngắn gọn đề giải và được minh hoạ bằng các câu hỏi 
thường gặp trong các kì thi. 


C. Câu hỏi trắc nghiệm. Giới thiệu những câu hỏi trắc nghiệm khách quan 
bao quát nội dung các kiến thức trong từng chủ đề, cùng với phần Hướng dẫn 


chọn đáp án bao gồm lời giải chỉ tiết hoặc hướng dẫn ngắn gọn, đầy đủ, giúp các 
em học sinh chọn ra được đáp án nhanh chóng và chính xác. 

__ Các tác giả đã đầu tư công sức và cố găng biên soạn chu đáo, song những 
khiêm khuyết của bộ sách là điêu khó tránh khỏi. Các tác giả rât mong nhận được 
những ý kiến đóng góp chân tình quý thây cô giáo và các em học sinh để lân tái 
bản sau bộ sách được hoàn thiện hơn. 

——— Mọi thư từ, liên lạc xin gửi về địa chỉ : Ông Lương Mậu Dũng (Chủ biên). 
số 52 Nguyễn Văn Nguyễn, Phường Tân Định, Quận 1, Thành phố Hỗ Chí Minh. 
Điện thoại : 08.8483789 hay 0908331680. 

Chúc các em học sinh đạt nhiều thành quả tốt đẹp trong học tập và thi cử ! 


CÁC TÁC GIÁ 


Chuyên đề 1. 


VECTØ VÀ CÁC PHÉP TÍNH VỀ VWECTƠ 


A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


I. CÁC ĐỊNH NGHĨA 


1. Vectơ 
® Vectơ là một đoạn thăng có hướng. 


e Vectơ 4 có điểm đầu là 4 điểm cuối là Ö. 
2. Vectơ — không 
Vectơ — không có điểm đầu và điểm cuối trùng nhau. Kí hiệu 0. 
3. Vectơ cùng phương, cùng hướng 
® Hai vectơ gọi là cùng phương nếu giá của chúng song song hoặc trùng nhau. 
® Khi hai vectơ cùng phương, nếu hướng từ điểm đầu đến điểm cuối của hai 


vectơ đó giống nhau, ta nói hai vectơ đó cùng hướng. Trong trường hợp ngược 
lại, ta có hai vectơ ngược hướng. 


q =š 
V2 EErở qa 
Ni có nga TA ẤP, 
a và b cùng hướng a và b ngược hướng 
4. Hai vectơ bằng nhau 
® Độ dài của một vectơ là khoảng cách giữa điểm đầu và điểm cuối của vectơ đó. 
e Độ dài vectơ 4 kí hiệu |4BÌ—= 4B = BA. 


e Vectơ 0 có độ dài bằng 0. 

® Vectơ đơn vị có độ dài bằng I. 

® Hai vectơ gọi là băng nhau nêu chúng cùng hướng và cùng độ dài. 

® Hai vectơ đôi nhau nêu chúng ngược hướng và có độ dài băng nhau : 
AB =—BA. 


II. TÔNG CỦA HAI VECTƠ 


I1. Định nghĩa. Cho hai vectơ và Ð. Từ điểm 4 tùy ý, VẼ AB=a và 
BC=b. Vecơ AC gọi là tông của hai vectơ a và b. Kí hiệu : 
AC=a+b. 


2. Các tính chất của phép cộng vectơ 
® Tính chất giao hoán : a +Ð = b+a 
e Tính chất kết hợp: (a+-B)+c=a+(b+e). 
® Tính chất của vectơ — không : a +0 =a. 
3. Các quy tắc về tông vectơ 
® Quy tắc ba điểm : Với ba điểm bất kì ÄM⁄, N, P ta có: 
_ MN + NP= MP. 
® Quy tắc hình bình hành : Nêu 448C? là hình bình hành, ta có : 


AB + AC = AD. 
® Quy tắc trung điểm : Nếu O là trung điểm đoạn 4B và ÄM⁄ là điểm tùy ý, 
ta có : 


_ 04+Ð8=Öwà Mả+MB=2MÔ _ 
® Quy tắc trọng tâm : Nêu G' là trọng tâm tam giác 48C và M⁄ là điêm tùy ý, 
ta có : 
GA-+ GB+GC =0 và MÁ-+ MB + MC = 3MG 
III. HIỆU CỦA HAI VECTƠ 
I. Định nghĩa 
Hiệu của hai vectơ d và b, kí hiệu a—b „là tông của vectơ a và vectơ đối 
của vectơ b: 
a—b=a+-). 
2. Quy tắc về hiệu vectơ 
Với ba điểm bắt kì M,N,P ta có: MN =PN— PM. 


IV. TÍCH CỦA MỘT VECTƠØ VỚI MỘT SỐ 
I. Định nghĩa 


Tích của vectơ ø =0 với số thực =0 là một vectơ, kí hiệu &#, sao cho : 
® Nếu k > 0 thì &a cùng hướng với đ. 


e Nếu & < 0 thì ka ngược hướng với . 
e Độ dài ka bằng |k| Ín|. 
2. Các tính chất của phép nhân vectơ với số 


Với hai vectơ bất kì 4. b và mọi số thực k, / ta có : 
e kÍđ +b) = kẩ + kb. 
® (k+Ìl)a = ka +la. 
e kla) = (kÙa. 
® kỉ =«©>k =0 hoặc ø =0. 
3. Điều kiện để hai vectơ cùng phương 
® Vectơ b cùng phương với vectơ đ Ũ © có số k sao cho b = kẩ.. 
e Điều kiện để 3 điểm phân biệt A, Ö, Ơ thắng hàng là có số & sao cho 
AB=kAd. 
4. Biêu thị một vectơ qua hai vectơ không cùng phương 
Cho đvà ðb không cùng phương. Với mọi vectơ # ta luôn có : 
3 —= mũ + nb„ 


với m,m là cặp số duy nhất. 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1. CHỨNG MINH HAI VECTƠ BÀNG NHAU 


Phương pháp 


Đề chứng minh hai vectơ bằng nhau, ta có thể sử dụng định nghĩa hoặc cạnh đối 


của hình bình hành. 





Ví dụ. Cho tam giác ABC có trực tâm # và nội tiếp đường tâm Ø@. AD là 
một đường kính của đường tròn ; jJ cắt ØC tại Xí. Chứng minh : 
BD = HỒ và AH = 2OM. 
Giải 
Ta có: BD // HƠC (cùng vuông góc với AB); 
ŒCD // HB (cùng vuông góc với AC ). 
Do đó ĐDCH' là hình bình hành. 
Suy ra BŨ = HỞ và M là trung điểm HD. 
Tam giác ADH có OM là đường trung bình nên 
AH =?20M. 





Dạng2. ˆ CHỨNG MINH MỘT ĐẢNG THỨC VECTƠ 
Phương pháp 

Sử dụng các quy tắc về tông và hiệu vectơ. 
Biên đôi về phức tạp về vê đơn giản. 

Biến đổi cả hai về để có một kết quả chung. 





Ví dụi. Cho tứ giác ABŒD. Gọi E,F,O lần lượt là trung điểm A4, ŒD và 
EF . Chứng minh: 4+ 4đ + AD= 4AØ 


Giải 


Ta có: AB + AC + AD = AB+(AC+ AD) A E 
=2(AE+AF 
=2.2AO = 4AO. D 
ữ C 


Vậy AB+ ACG+ AD= 4AO. 
Vídụ2. Cho tam giác ABC có trực tâm H và tâm đường tròn ngoại tiếp Ó. 
Chứng minh : 
a) OÁ +OB + OØ = OH: 
b) HẢ + HB + HỒ = 3HÖ. 
Giải 
a) Vẽ đường kính BB”, gọi D là trung điểm 
BC. 
Dễ dàng chứng minh AØ“ŒH là hình bình 
hành (xem ví dụ ở Dạng l1). - 
Do đó AH = B'.Œ,mà B'Œ =2OD 
(OJ là đường trung bình tam giác 
BGB`')> AH =2OD nên ta có : 
OA =OH + HÀ = OH — 90D 
Vậy OẢ +OB + OỔ = OH. 
b) Gọi Ở là trọng tâm tam giác 4 ÖŒ, ta có : 
HA + HB + HC = 3HG = 3(HO + OG) = 3HO + 30G 


= 3HO + OA + OB +ÓC 
= 3HO +OH (do câu a))= 2HỔ (đpem). 





Dạng 3.  CHỨNG MINH BA ĐIÊM THÁNG HÀNG 


Phương pháp 
A, B, Ơ thẳng hàng AB = kAC(k z 0). 
Ví dụ. Cho tam giác APBŒ có Ä là trung điểm Ơ và O là trung điểm 
AM. Xét hai điểm I,J thỏa 4Ï = 24B V A7 “AC. 


s 


Chứng minh ï,O,./ thăng hàng. 





Giải 
Ta có : Tj = AJ ~ AÏ = Š AÓ =5 AB © 15] = 6AC ~ 104B (1) 
Mặt khác : AI= AB @3AI = 24B © 3(AO + OIÌ=3AB 
+18 +ỡï =2ÄB © 3| 2 (1B + A6) + Di =2AB 
© 34 — 5A8 = 12TỔ œ 24TÖ = 6A ~ 10A8. (2) 


Từ (1) và (2) suy ra : 1517 = 241Ó œ1J= S10, 
Vậy 7, Ó, 7j thăng hàng. 


Dạng4. TÌM TẬP HỢP ĐIỂM. 


Phương pháp 









Các dạng tập hợp cơ bản : ` 
A, , Œ là ba điêm cô định, phân biệt, không thăng hàng. 






1) ÍMAI — [BÍ : Tập hợp điểm: M là đường trung trực của AB: 
2) AM = kB: Tập hợp điểm là đường thẳng qua A và song song BŒ. 
3) AM = kAB: Tập hợp M/ là đường thắng A47. 


4) lai =k& >0: Tập hợp M là đường tròn (A,*). 


FtÂ Ẩ* -v ^ , r4 2 
Biên đôi các hệ thức vectơ về các dạng cơ bản. 






Ví dụ 1l. Cho tam giác ABC. Tìm tập hợp các điểm M thỏa mãn : 
a) 2ÌMA + MB + MC| = 3[MB + MC|: 
b) M“Á +(1— k) MB - kMỔ = Ö. 


ÍJ,J-e 


Ví dụ 


Giải 
a) Gọi Œ là trọng tâm tam giác và 7 là trung điểm BƠ. Ta có : 
MẢ + MB + MÔ = 3MG và MB + MỞ = 2MÏ. 

Từ giả thiết suy ra Iwồi = [Mi : 
Vậy, tập hợp điểm Mí là trung trực đoạn GĨ. 
b) MÁ +(1—k) MB - kMỔ = Ö œ MA + MB = kỈMB + MC) 

« 2MỈ = 2kMở (I,J là trung điểm 4B và BŒ) 

© MĨ ~RMII nh 
Vậy, tập hợp điểm Ä/ là đường thăng song song 4C và đi qua trung điêm 
ủa ABvà BC... 


2. Cho tam giác ABC. Tìm tập hợp các điểm Mí thỏa mãn : 


2MA + MB + MCI = 4. 
Giải — 
Gọi 7 là trung điểm BŒ. Xét điểm ï thỏa mãn : 2IÄ + IB + TỔ = Ö 
© 2IÄ +21J =0 @ IA + IJ =Ö «© I là trung điểm A/. 
Từ giả thiết, ta có : 


2MA + MB + MÔ| = 4 œ |ð(Mĩ + 1A) + Mĩ + I8 + Mĩ + IƠ|= 4 


© |ÄMĩ + 21A + 1B + IơÌ= 4 œ ÌMT| =1. 
Vậy, tập hợp ÄM⁄ là đường tròn tâm ï bán kính l1. 


C. CÂU HỎI TRÁC NGHIỆM 
Câu 1. Cho tam giác đều A BƠ. Phát biểu nào sau đây đúng ? 
A) Si Y -B) AB = AC. 
AO 
Ga èu D) |4A8 + BƠ - Ac| =0. 
BỞ 
Câu2. Cho tam giác 4Œ. Phát biểu nào sau đây sai ? 
A) AB- AC > BỐG. h cả 
BỞ 
C) 4Ö + ØB = -BẢ. D) [AB + BƠ +GA| =0. 
Câu 3. Cho tam giác đều, cạnh a. Phát biểu nào sau đây sai ? 
A) [AB + BC| = a. _ B) |BA + BC| = a. 
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Câu Š. 


Câu 6. 


Câu 8. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


C) lAƠ — ABÌ = a D) [Bể - BÀÌ = a. 
Cho tứ giác lồi A BƠD. Đẳng thức nào sau đây sai ? 


A) AB+ BỔ = AD + Dö. B) AB + DÁ = DƠ - Bồ. 
C) AC+ BD = AB +CÖ. D) 4AD+ BC = AC + Bö. 
Cho hình bình hành 4 BŒD. Phát biểu nào sau đây sai 2 

A) AB+ AD= AC. B) AD+ Dổ = A6. 

C) AB— AC =Œ8. D) AB > GỠ. 

Cho hình bình hành 4Œ tâm O.. Đăng thức nào sau đây sai ? 
A) AB+OD = AÓ. __B) AD+ AC =C7. 

C) AO+ O8 = Dồ. D) AOØ—OB = AD. 

Cho hình bình hành AŒ?D tâm O. Đăng thức nào sau đây đúng ? 
A) AO+OD = G8. B) AØ—OÖ = AB. 

C) OÄ+OØ = Ổ. D) AD+ Dổ = -208. 


® Cho tam giác ABŒ. D, E, F' là trung điểm các cạnh 8C, CA, AB. 
Giả thiết này dùng chung cho các câu 8 và 9. 

Hệ thức nào sau đây đúng ? 

A) AD+ BE + CF = AE + BD + BF 

B) AD+ BE + CF = BỂ + AE + Dö 

C) AD+ BE +CP = AE + BẺ + CD 

D) AD+ BẺE + CF = BẢ+ BÖ + Aö 

Cho điểm Ä⁄ thỏa hệ thức 2Ä + MB + MỞ = Ổ. Khi đó, M là điểm 
nào sau đây 2 


A) Điểm Ở. B) Trung điêm của B#. 

C) Trung điểm của DƑ'. D) Trung điêm của ##'. 

Tam giác ABC thỏa hệ thức |4B+ AC|=[4B-— AC| thì ABƠ là 
tam giác gì ? 

A) Tam giác vuông. B) Tam giác cân. 

C) Tam giác đêu. D) Tam giác thường. 

Tứ giác A BƠ?) là hình gì nếu thỏa hệ thức: 4D — BÖ = Đồ? 

A) Hình thang. B) Hình chữ nhật. 

C) Hình bình hành. D) Hình vuông. 


Tứ giác A BCD thỏa hệ thức AC — k4D = AB thì tứ giác đó là hình gì 2 
A) Hình bình hành. B) Hình chữ nhật. 
C) Hình thang. D) Hình thoi. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu 16. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Cho tam giác ABC có trọng tâm Œ. Trên cạnh Œ lấy hai điểm M, N 
sao cho 8M = MN = NƠC. Điểm G là điểm gì của tam giác AMN ? 
A) Trực tâm. B) Tâm đường tròn ngoại tiêp. 

€C) Tâm đường tròn nội tiếp. D) Trọng tâm. 

Cho tam giác AØŒ có I là trung điểm 4. Điểm Ä/ thỏa hệ thức 
MÃ + MB + 2M = Ủ. Khi đó, điểm M là: 

A) Trung điệm 1Œ. B) Trùng với điệm Í. 

€C) Trung điêm BÏ. D) Trung điêm A7. 

Cho tam giá ABƠ. Xác định điểm Mí 
MẢ — MB + MỔ = Ö. Khi đó, điểm AM là: 

A) Trọng tâm AAB8CŒ. _ 

B) Đinh của hình bình hành A BƠM. 

C) Trùng với điệm Ö. 

D) Trung điệm 8Œ. 


Cho ba điểm phân biệt thắng hàng 4,Ø,Ơ. Vị trí của A,B,Œ để hai 


thỏa hệ thức 


vectơ ĐÁ và BƠ ngược hướng là : 
A) theo thứ tự Œ,A, Öö. 


C) theo thứ tự ö,A,C. 


B) Œ năm giữa Avà B. 
B) năm giữa Avà Ơ. 


Cho ba ÓA, OB, Oở OÄ+OB +OỞ = Ở 


vectơ thỏa và 
OA =OB = OƠC. Giá trị của góc AOB là : 
A) 60”. B) 45". C) 30”. D) 120”. 
Tam giác 4Œ có trung tuyến 4Ä. Gọi I là trung điểm 4M; BI cắt 
AC tại N. Giá trị của tỉ số cua là : 
NB | 
| l 3 3 
AT: B)—. C?< Đ~-: 
) 4 ) 3 ) 3 ) 5 


Cho hình chữ nhật AØŒ7D có tâm OÓ. Hệ thức nào sau đây sai 2 
OB+OÖ 
xÈ-4 2G) 


~ 


A) OÄ= CỔ. B) OÁ= 
C) OÄ+ AD = BỒ. D) Ođ +OD = BƠ. 


Tam giác ABŒ có 4D là phân giác trong. Hệ thức nào sau đây đúng ? 


ng Bi, na 
DC AC DCŒ AC. 

2O # D) DB + DỒ = BỎ. 
DCŒC AC 


Chú ý. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Cầu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Khi hai vectơ đ và b cùng phương. thì : đ = kb (k€fR) và ta quy ước 


_ 


viết : =k(=0). 





Tam giác AĐŒ có trọng tâm Œ và trung tuyến 4A/. Hệ thức nào sau 
đây sai 2 

A) MÁ = 2M. B) MA + MB + MỔ = 3MG. 
C) GA+ GB + @GC =0. D) GB + GỞ = 2GM. 

Hai hình bình hành A BŒCD và ABEF có chung cạnh 4Ö và AD khác 
phương với AF. Hệ thức nào sau đây đúng ? 

A) AD+AF=AB. B) CP = —FÖ. 

C)ì AC+ AE =2AB. D) AB+ A4D+ AC = AE. 

Tam giác đều ABC, cạnh a và nội tiếp đường tròn tâm Ó. Ä/ là điểm 
bắt kì. Giá trị của |MA + MB + MCI| là: 

A) 3a. ĐT” C) a3. D) ——, 

Hình chữ nhật ABŒD có tâm ÓØ và I, K lần lượt là trung điểm của 
BC và CD. Hệ thức nào sau đây đúng 2 

A) Al+ AK =2AO. B) Al+ AK =92AG. 

C) 4Ï + AK =TR. D)AÏ + AK = Š 4Ó. 

Cho tam giác đều ABŒ có cạnh ø. Vectơ tổng BẢ + BC có độ dài là : 


A) a3. há B) 2a. D) a. 

Cho tam giác đều ABŒ có cạnh ø, ! là trung điểm của ĐC. Vectơ 
CẢ — CHỈ có độ dài là : 

A)ax/3. B) 2a. C) a. CÁ ã 


— 





Cho tam giác đều 4ABŒ có cạnh a, Äƒ là trung điểm của AŒ. Vectơ 
CB + CM có độ dài là : 
A) 243 —- Bì 
3 2 
C) = | : D) một giá trị khác. 


® Giả thiết sau đây dùng cho hai câu 28 và 29. Cho tam giác vuông cân 
ABC có AB= ÁC =a. 


Câu 28. 


Câu 29, 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Độ dài của vectơ hiệu AB — AC là: 

A) 2a. B) z2. C) a3. D) đáp số khác. 
Độ dài của vectơ tổng 4+ 4Ø là:  — - 

A) a2. B) a3. C) 2a. D) đáp số khác. 
Tam giác vuông ABC có trọng tâm G và cạnh huyền BC = 2a. Vectơ 


GB + GỠ có độ dài là : 


q 2a ỏa ; L‹ z 
A) sụ B) _" C) mủ D) đáp sô khác. 
Cho tứ giác lồi ABŒD. Gọi M,N lần lượt là trung điểm của 4Ø và 
CD. Đăng thức nào sau đây sai ? 
A) Ad+ BD =32MN. 


C) DB + CẢ =—2MN.. 


— 


B) AD+ BỞ =2MN. 
D) AB+CD =2MN. 


Cho tam giác 4Œ và điểm 7 thỏa TẢ = 3T. Biểu thị vectơ CỶ theo 
CÁ và CB ta được : 


A) ƠI = 2 (GA ~ 3GB). B) GÏ = CẢ — 3GB. 
C) CI = 


2 (3GB ~ CA). D) ỞÏ = 3GB - CẢ. 


Cho tam giác ABŒ và điểm ï thỏa IẢ + 3B =Ö. Biểu thị CÏ theo 
CẢ và CB ta được : 


A) 0=, B) Ở + 
c ø=“——, : D 0=, 


® Giả thiết sau đây dùng cho các câu 34 và 35. 


Cho tam giác ABŒ có trọng tâm Œ. Đặt CA & P 4G œ b : 


Biểu thị Bổ theo đ và ð ta được : 














A H89. DI): Ta SEN 
s: ỏ 


Biểu thị GẢ theo đ và b ta được : 


Câu 36. 


Câu 37. 


_ Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 














ÁJ}GÄN GP T8. B) GẢ= “—”. 
ca 02D đ-+9b 
C) GẢ= “— n Dy GÁS S, 
Cho tam giác ABŒ. Gọi A/ là điểm đối xứng của Ø qua A, Ð' là điểm 


đối xứng của Œ qua Ö, Œ” là điểm đối xứng của A qua Ơ. Xét các 
đăng thức (với Ø bắt kì). 


I. O4 +0OB +OƠ = OA +O0B'! + ÓC”: 


__—ÝƒẬỶ_Ỷ`T—TÐ—ĐO. —— 


II. O4 +OB +OC = 2(OA? + OB + 0Ø): 
III. O4 + B8 +OØ = —(OAi + OBỉ + oØ'). 


Đăng thức nào đúng ? 
A) Chỉ I. B) Chỉ II. 
- Œ) Chỉ II. D) Cả I, HH, HI đều sai. 
Điểm M⁄ gọi là chia đoạn thắng AB theo tỉ số z1, k0 khi 


MÁ=kMB. Nếu M chia đoạn 4 theo tỉ số k (k z0, k z 1) thì 


điểm : chia đoạn MA theo tỉ số : 


1 1 1 
A)—— B " ieE so C)——. D) —-—— 
*}1 _1 "7 —È 'T3a I+k 


Nếu M chia đoạn A7 theo tỉ số k =1 và O là điểm bất kì. Đăng thức 
nào sau đây / đúng ? 
A) OM = OÄ + kOB. B) OM = OÁ —kQB 
lI—Èk lI—È 
C) OM= TT ị D) OM OAÁ +kQOB 


Cho hai hình bình hành ABŒD và AB CD có chung đỉnh A. Xét hai 


mệnh đề sau : I. 8B + C'Œ + DD' = Ó: II. Hai tam giác BƠ“ và 
“CD” có cùng trọng tâm. 


Mệnh đề nào đúng 2 
A) Chỉ I. B) Chỉ II. . 
C) I và II đều sai. D) I và II đều đúng. 


Cho ba điểm cố định O,A,B. Tập hợp các điểm AM thỏa 


OM = mOA + (1— m)OB là 
A) đường thăng qua 4 và Ö. 
B) trung trực đoạn 4. 


-€) đường thắng vuông góc 4 tại A. 


Câu 4l. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


D) một kết quả khác. 
Cho ba điểm có định O, 4, và đăng thức : 


OM = aOA +Í ~2œ)OB. 
Giá trị của œ đề điêm Ä/ thuộc đoạn thăng 4? là : 
A)œ=0. H)ủa =1: 
C)œ <0 hay œ >]. D)0<œ<]. 
Cho tam giác APŒ có trọng tâm G. Hí là điểm đối xứng của Ö qua 
Œ. Xét các mệnh đê : 
I. Tứ giác AGŒH là hình bình hành ; 
II. GÑ =GA+GG; 


— Và — 
II 4E 2 ca. 
3 3 


Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I. B) Chỉ II. _ 
C) Chỉ IH. D) Cả L, H, IH đêu đúng. 


Cho tam giác 4Œ và điểm ï thỏa BỶ = kBỞ (k + L). Hệ thức nào 
sau đây đúng 2 


A) 4Ï =(1—k)AG+kAB. B) 4Ï =(k+1)ACđ+kAB. 
C) 4Ï =(1—k)AB+kAC. D) AÏ =(k—1)AB+kAC. 


Cho tam giác AÖØŒ có trọng tâm G và điểm thỏa BỐ =92CD. Hệ - 
thức nào sau đây đúng 2 


—- Ì—>.3-—— — l—.3—- 

A) AC==AD+~AG. B) Ván đ+ TAP. 

œXØt s3 + ` 26. B'C-- hi: TP 
»/ 4 9 4 


Cho tam giác ABŒ có BƠ =a; AB=c; AƠ =b. Gọi CD là đường 


phân giác trong của góc Œ'. Hệ thức nào sau đây đúng ? 


( c———* 




















A) CÖ = CẢ -— B.'  B0P6=- -ỡin$ CB. 
œ +-b a+b a+-b œ+b 

C) £B=——CÄ+ —GŒE. - DCP* Đố 12/8 — g8. 
œ-+b œ+b a+b œ+b 


Cho hai điểm phân biệt 4, ØÐ và điểm P thỏa 2PÄ+3PB =. Hệ 


thức nào sau đây đúng với Ó là điểm bất kì ? 


—— cà — c-¬=— — cổ gà 

A) OB = 2Ä + 308. B) ØB = Š)OÄ + Ø8. 
s s 2 5 

Ấn 2 cà. VI SA /S, 2e 

C)OP=-OA—-—-0OB. D) OP=—OA—-—OB. 
5 s 5 5) 


Câu 47. Cho hai điểm phân biệt 4, Ø và điểm M thỏa ~3MA + MB =0. Xét _ 
hai mệnh đề : 
[. Điêm A chia đoạn BÀ/ theo tỉ & = —]; 
II. OM = 90Á +OB (O là điểm bắt kì). 
Mệnh đề nào sai ? 
A) Chỉ I. B) Chỉ H. C)I. II sai. D. I và II đúng. 


Câu 48. Cho tứ giác ABŒCD. Gọi E, F' lần lượt là trung điểm của 4B và ƠD. 


~— TT... mƒ—Ỳ_.O ———”O. —è 


[. G là trung điểm của AC; 
II. Œ là trung điểm của F'. 


Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I. | B)L, II đều đúng. 
C) Chỉ II. D) I và II đều sai. 


Câu 49. Cho tứ giác ABƠCD. Gọi I, 7 lần lượt là trung điểm của AC và ØD. 
Điểm G thỏa GÁ + GB +GC + GD =Ö. Hệ thức nào sau đây đúng 2 


— 


ỷ— — 'Cy .— CC \W an, 
A) GI = GJ. B) Tổ = - TỬ, C Tổ= S1. D)1j=3Tổ. 


Câu 50. Cho tam giác 4C có trọng tâm Œ. Đặt a= GA: b = GB. Hệ thức 


nào sau đây sai ? 


D 
-A 
-B 
Vì 
B 
C 
A 
B 
D 


tc 
` 





THƯ VIÊN TÍNH BÌNH THUÂNÌ l7 
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2A. RLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 





...——tở #0 SẰẰ-` 


Câu 2. 
Câu 3. 
Câu 4. 


Câu 5. 
Câu 6. 
Câu 7. 
Câu 8. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu l6. 
Câu 17. 


AB—-AC=CB> BỐ : sa 
BA + BC = 2BH ¿5 MP! giAg, 
AO+ BD = AB+ CD  AC-— AB= GP + DB 


© BỞ = GB : sa 
AB= DC > AB =CD > D sai. 
AD+ A0 =CŨ e AD- CŨ = CẢ œ AC = CẢ SaI. 
ME 0012 2225002 2 B đúng. 


_Ỷ_ ——_—_———O.O. ——""ỶỲ"ĐƠĐBOO.O. ——~+#+_<“ĐBCBOỌO —ỲG.  —— 


— —— —===m—=_.. _—_ — 


—— ——> ——— — — 


2MA + MB + MƠ = 0 « MA + MB + MA + MƠ = 0 


œ 2MF +2ME = 0 œ MF + ME = 0 
© M là trung điểm F'. 


Gọi ẢM là trung điểm BC => AB + AØ = 24M =2AM 
[AB - 4| = |GB| = BC > BC =2AM 
Tam giác AC vuông tại A. 


AD- BD = Dổ e AD + DB = DƠ AB = Dở 
© ABCD) là hình bình hành. 


ACO— kAD = AB AC - AB = kAD BC = kAD 


=> BC //AD > ABCD) là hình thang. 


Chọn A 
Chọn B 


Chọn C 


Chọn D 
Chọn B 
Chọn B 


Chọn € 


Chọn D 


Chọn A 


Chọn C 


Chọn € 


BM = MN = NC  MN và BC có cùng trung điểm ï. Do đó G 


cũng là trọng tâm tam giác AMN. 


MẢ + MB + 2M = Ö  3MỈ + 2MC = 
© MỈ + MỞ = Ö © M trung điểm IŒ. 


Chọn D 


Chọn A 


MẢ - MB + MỔ = Ö  BẢ = CM  ABCM là hình bình hành. 


BẢ và BƠ ngược hướng  Ö nằm giữa A và Œ. 
OA = OB = OCŒ © O là tâm đường tròn (ABC); 
OÁ +OB +OØ = ö © O là trọng tâm tam giác ABŒ 


Chọn B 


Chọn D 


2B. BLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 


Câu 18. 


Câu 19, 


Câu 209. 
Câu 21. 
Câu 22. 
Câu 23. 
Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


= tam giác ABŒ đều > AOB = 24CŒB = 1200. Chọn D 
Vẽ MD // BN + AN = ND = DƠ “lệ 
D 
JN =>MD=~BN = T =1, 2Ã 
4 NH 4 M | 
Chọn A 
OB +OD = 0> Bsai. Chọn B 
TU HIẾN Chọn C 
DC AC 
MẢ = Š MG, A sai Chọn A 
CD = EF(= BẢ) => CE = DF = _FD. Chọn B 
MA + MB + MC = 3|MO| = 3.R 
(với M e0) và Ø là trọng tâm) = 3 Đo « ax/3. Chọn C 
Gọi là trung điểm 1W. A B 


AI+ AK =92AE 


ke ĐC AC kh  ớC 
2 Ị 








4 
SP yên A60 Bề „SÑ 
: ` ĐT ri NG 
Gọi H là trung đêm AC. D K G 
B4 + no|= sÌBnÌ = 3.*3 ~ „ja Chọn A 
|CÄ - CH =|H c5 Chọn D 
Gọi ï là trung điểm ` `... 
C]?* =CM + MT] = Si củ nc, 
"42. -Ê s4 16 
= |CB + CM| = 2Gi =2.8VT - sĩ Chọn C 
4 2 
lap — Aơ| =ÌGB|Ì - a5. Chọn B 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 
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2ñ 





[Ag+ 4c| = 2laHÌ =2.3#Y“ = a2. Elloh Á 
Gọi Ä⁄ là trung điểm BC => AM =.BC =0) 
em 2a 
lep + để| = ›|eM| = 2.* AM =^. Chọn B 
AC+AD=32AN 

DB-~ DA = AB =3AM 
~> AB+ BC + BỒ + GB = 35MN > AB +CD =2MN: sai. Chọn D 
Từ TẢ = 3IB CẢ ~ ƠI = 3(CŒB - Gï) 

+ ƠI = (0A + 3GB). Chọn C 

V4. IB =0 œ ƠI = *(ŒA + 3GB Ọọn 
Từ TA + 31B = 0 œ CI -\ƠA 3GB) Chờ Ã 
Từ GẢ + GB + GƠ =0 

2::BG< ĐA + CCCS BA _— BG+ BC - BC 

© 3BG = BẢ + BỞ = CẢ~ 30B © BG = s(a — 30). Chọn B 
CA CO là lực cai ca 2c NV t 
Từ GA+ GB +GŒC =0 >GA= : Chọn C 
Ta có : 4 


OÁ! + OB = 30A 


_OB' + OƠ = 20B 


OC! +OA = 30C 


= OA”+OB“+OC' 
=OA+OB+OC, [đúng 


Từ MẢ = kMB © MB + BẢ = 
« (k—1) MB = 


Chọn A 
kMB_ 
BẢ œ BN = —- BÀ Chọn B 


MÃ = kMB œ OA —OM = kÍOB — OM) 


Câu 39, 


Câu 40. 


Câu 4I. 


Câu 42. 


Câu 43. 


l—k 
Ta có : 
BB' = AB! — AB 


C'ØŒ = AG- AC! 
DD' = AD'— AD 


=> BB' + C!G + DD = (AB! + AP))— AØ! —|(AB + AD) - AC] 


=AƠ!— AC? —(Ađ ~ Ađ) =0, 1 đúng 
Gọi G là _là trọng tâ tâm tam giác BC/D, ta có : 


— —————yv ——yq ——— — ————— — 


GB + GC! +GD = 0 œ GB! + B!B + GC + CC! + GD! + D'D = 0 
© GB! +GC +GD' ~ (BBÌ + Œ'Ơ + DD!) = 0 


_ẰẰễ`ÈẼỶ T_—_—Ậ—¬—ỪĐO. — 


ÂẦ GB! + GC + GD' = 0 
Ẳ© G là trọng tâm tam giác B“Œ7/ => II đúng. Chọn D 


OM = mOÓA + (1— m)ØB = m(OÄ - OB) + OB 
= mBẢ + OB  OM - OB = mBẢ 
© BM = mBẢ © M € đường thăng 4? có định. 


Tập hợp M là đường thắng qua A và Ö. Chọn A 
OM = œOÄ +(1— œ)OB  BM = œBÄ 
M € đoạn thắng AB >0 < œ <1. Chọn D 


® lứ giá AGCH có 2 đường chéo 


giao nhau tại trung điểm nên là hình ` 
bình hành => I đúng, II đúng. H 
° 2H +AB=2A6=3|2 AM] 

= 24B +AC) : _ C 
(M trung điểm BC ) 
=> AH = —” => III đúng. Chọn D 
BI = kBƠ œ BA + AI = kAØ - AB) 

«© AI =(1—k)AB+kAd. Chọn C 
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Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 
Câu 47. 


Câu 48. 
Câu 49. 


Câu §9. 
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BC =2CD  AC~ AB=3(AD - AC) 
© 44G = AB + ÃÖ +3ÄB =3.5 A6 + 34D 
b6 1 Ra U20 ân 
4© AC=—AD+—AG —— Chọn A 
2 4 
ĐÃ __ƠA_—b _ DƠ+CÁ _ _b 
DB CB q DƠ +ŒB q 
©CŒD= : CẢ+ Cũ. Chọn B 
œ +b œ+-b 


— 


2PÄ + 3PB =0 œ 3(OÄ~ OP) + 3(OB ~ OP) = 0 
© ØP = ŠOÄ+SOŨ. Chọn A 
Từ —2MA + MB = Ö © A là trung điểm MP, 
= A chia đoạn ĐÀ theo tỉ k = —1 >l đúng 
và OM + OB = 2OÄ = II. Sai. Chọn B 
Ta có GÁ + GB + GỞ + G = Ö œ 2GẺ + 2GẺ = Ö 
© GẺE + GF =  © G là trung điểm #F => II đúng. Chọn C 


—__._—— — 


GA + GB + GC + GD = 0 œ 2G +2GJ =0 © Glà trung điểm IJ - 
=> lj =21G. Chọn D 


Từ GA+GB+GC =0 => GƠ = ~—Ís +0) 
BƠ 0C .0H na xh ch KD. Chọn D 


Chuyên đề 2. 


TÍCH VÔ HƯỚNG CÚAN HAI VECTƠ 


A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


I. GIÁ TRỊ LƯỢNG GIÁC CỦA MỘT GÓC BẤT KÌ (TỪ 0° ĐẾN 150°) 
1. Định nghĩa 
® Điểm Ä⁄(z;) trên nửa đường đơn vị sao cho Moz = œ 
+ sin của góc œ, kí hiệu sin œ, là tung độ + của M, sinœ = ; 
+ côsin của góc œ, kí hiệu cosœ, là hoành độ z ,cos œ = 7z; 


+ tang của góc œ; kí hiệu tan œ, là tỉ số ” (z Z 0) 
+ 








sin œ 
tan œ = _ AC : 
#  COSŒ 
^ 2 , + *^ ` Ũ Ầ t 
+ côtang của góc œ; kí hiệu cot œ, là tỉ sô — ( z 0) 
Ụ 
# — COS@Œ 
COtœ = — =— ý 
Ụ  sinœ 


2. Liên hệ giữa các giá trị lượng giác của hai góc bù nhau 
® sin (180” — œ) = sin œ. cos(180” — œ) = — cos œ 
® tan(180” — œ) = —tan œ (œ z 90) 


® cot(180” — œ) = —cotœ (0” < œ< 180”) 


3. Các hệ thức cơ bản 
® sinˆœ +cos°œ = Ì 


®1+tan°œ= (œ 90”) 





COS (ŒY 





®1+cot°œ= (0< œ<180!) 


sin“ œ 
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II. 
1. 
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TÍCH VÔ HƯỚNG CỦA HAI VECT0 

Định nghĩa - Tính chất 

® Định nghĩa tích vô hướng của hai vectơ 

Tích vô hướng của hai vectơ đ và b. kí hiệu đ.ð, là một số thực xác định bởi : 
ab= lai b cos(a, b) : 

® Bình phương vô hướng của một vectơ 

Bình phương vô hướng của một vectơ băng bình phương độ dài của vectơ đó. 


— n2 
AB? =|AB| = AB°` 


. Tính chất của tích vô hướng 


- —  — 


a, b, c là ba vectơ tùy ý và k là một số thực. 


Ẫ 
—ị 
| 
c=Ị 
ĐI 


“ 

— 6 
{ 

em” 


tính giao hoán) 


.(kb) = k(Gð) (tính kết hợp) 


ĐÌ~ 


: 
| 


ka 


_-‹ 


Si =-Qb + na, (nh phiên nhềi với phép công) 


c=œ='} —. 
cœỊ 


“ 
°. SG) -@ { 


=0 © ở L b (điều kiện vuông góc của hai vectơ) 


. Công thức hình chiều 


° Nêu A/B! là hình chiếu của 4Ö trên đường % 
thăng CÐ) thì : 
ABCD = A'B'CD. 
e Chú ý 
+Nếu 4Ö và AC cùng hướng thì : cq D 
AÖ.AÖ = AB.AO. —. 
+Nếu 4B và AC ngược hướng thì : 
AB.AC =—AB.AC. 


. Phương tích của một điểm đối với một đường tròn 


e Cho đường tròn (Ó,?) và điểm M⁄ có định. 
Một đường thắng A thay đổi, luôn đi qua M, 
căt đường tròn tại Á và ?Ö. Ta gọi phương tích 
của điểm M đối với đường tròn (ÓO;#), kí 
hiệu Z2 


M/(O) 


2 


M/(O 
® Khi M ở ngoài đường tròn (Ó;), và M7' là tiếp tuyến của (Ó) (7' là tiếp 





là số thực xác định bởi : 


M A 


) = MA.MB = MO? ~ Rề. 


——`? 
s se ky Ai 2 
điểm) thì : “Ao) =M] =jM'1”. 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1. TÍNH CÁC GIÁ TRỊ LƯỢNG GIÁC HOẶC BIÊU THỨC LƯỢNG GIÁC 


Phương pháp 


® Dùng giá trị lượng giác của hai góc bù nhau. 


® Dùng các hệ thức cơ bản. 





Ví dụi. Tìm các giá trị lượng giác : sin 150”,cos 120”, tan 135. 
Giải 


Ta có: sin 1500 = sin(1800 — 309) = sin 30 = 


t2 | — 


cos 1202 = cos 602 = 


, 


2| — 


tan 135” = tan 450 = 1. 


.Á ` lỆ n: 
Ví dụ2. — a) Biệt cosœơ = tính sinœ và cotœ. 


b) Đơn giản biểu thức A = sin 75° + sin 105” + cos15° + cos1650. 


Giải 
` 2 -C ¿ 4c, 3 1 8 
a) Từ cos“ œ + sin“ œ = Ì1 ta được : s“œ = Ì— cos ““..ố vẽ 
ng 2N2 coso...1.'3/2.' :V2 
Do đó : sinœ =——; cotœ==———=—:——=_—. 
h) sinơ- -øä- Š 4 


b) Ta có : sin 105” = sin 75”; cos165° = — cos 150. 
Do đó : A = sin 75” + sin 75° + cos 15 — cos150 = 2sin 750, 


Dạng2. TÍNH TÍCH VÔ HƯỚNG 
Phương pháp 


I) Dùng định nghĩa. 
2) Dùng định lí hình chiếu 


3) Phân tích tích vô hướng thành nhiều tích vô hướng để áp dụng phân 1) và phần 3). 


©đb =0. 
AB.AO khi AB và AỞ cùng hướng. 
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Vídụi. Cho tam giác đều ABŒ có cạnh ø. Về phía ngoài tam giác vẽ các 
hình vuông 4Z8DE và ACIJ. Tính các tích vô hướng : 


a) AB.AởJ. b) AG.AD. 
c) AD.AI. d) AE.AJ. 
Giải 
á- ca“ 2 
a) AB.AJ = AB.AJ cos(90° + 60) = —a” sin 60” = — “ kh 


b) AC.4D = AC.ADcos(459 + 609) 
„x2 
3Œ . tí-ýØ) 
q- _= 


— 





d) 4E.4J = AE.AJ cos(1209)=—— 


Vídụ2. Cho tam giác 4BC có ba cạnh 8#C=a, AC=b, AB=c và các trung 
tuyến AD, BE, CF. Gọi H là trực tâm.Tính : 
a) DH.DA. b) 4D.BC + BE.CA+CF.AB. 
Giải 


———~ 


a) DH.DÄ= HD.AD =2 (Hä+ HẺ)(48+ AC) =2 (HB.AB AB + HC.AC) 
=~(BC.BÄ+CB'Cj) 


—e —~=—e 


-1(B4BẺ+C# C8) 





4 
=-(B4'~ -C4').BC 
=JB€BẺ = Ì gC = 
4 4 v li 
b) Ta có: 4D.BC C=2 (48+ 4C)(ÄẺ- AB) = 2(AC! =48°)= (0 ~e`), 


-^ -——_Ừ 


Tương tự ta có : BE.CÁ= Ác ~a?) và CP.AB = 2 (4° =bẺ). 


Do đó : AD.BC + BE.CA+CF.AB =0. 
Dạng3. ˆ CHỨNG MINH ĐẢNG THỨC BÀNG TÍCH VÔ HƯỚNG 


Phương pháp 


® Dùng các phương pháp ở Dạng 2. 


® Sử dụng bình phương vô hướng của một vectơ. 





Ví dụi. Cho hình bình hành 48CD. Từ Ckẻ CEL4B và CF LBD. 
Chứng minh BÖ.BẺ - BẢÄ.BE = DC?. 
Giải 
Ta có : 
BD.BP = BD.BƠ (định lí hình chiếu) D C 
BA.BE = BA.BC . 


= BD.BF - BA.BE = (BD - BA) BC 
= AD.BỞ = BC.BC = BC". Ạ 
Vậy BD.BF - BA.BE = DC?. 
Ví dụ2. Cho hình chữ nhật 4APŒD tâm O; ÄMƒ là điểm tuỳ ý. Chứng minh : 
MA” - MB = MD)` - MC?. 


Giải 


B E 


P¿ 


bI61ƒ si SA SC, .¬ lê Ta: “IUYẾN: —— ——2 SSÊ.—, — 
Ta có : ÄÄ + MC = MB + MB = 3Mö = (MA + MG) =(MB + MD) 
c© MA” + MC° + 2MA.MC = MB + MD` +2MB.MD. (1) 
Ta lại có : MA.MC = (0A -ØM)(oØ — OM) 
= OAOG - OM.(OA + OØÌ + oM? 
= —OÁ” +OM? =OM —-OA? 
Tương tự : MB.MD = OM? — OB? = OM} — OA? 
Dođó: MẢ.MỔ = MB.MŨ. 
Từ (1) > MAˆ + MC” = MP” + MD}. 
Vậy MA” - MB° = MD} - MC?. 


Dạng 4. CHỨNG MINH HAI ĐƯỜNG THẢNG (ĐOẠN THẢNG) VUÔNG GÓC 


Phương pháp 


Sử dụng ở L b  đb =0. 
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Vídụl. Cho tam giá ABŒcó BĐACƠ=œ. Về phía ngoài tam giác vẽ 
AD=AC và AD LAC; AE= AB và AE Ì AB. Chứng minh 
BDLCE. 


Giải 


———¬ —— 


Ta có : BD.CE = (4D - AB)(AE — A©) 
=ADAE+ABAC 
= AD.AEcos DAE + AB.AC.cosœ 
= AB.AC se DẠE + cos Ả) mà: 


_—— 


DAE = 1800 — œ => cos DAE = —cos œ 
nên 87.CE = 0. Vậy BD L CE. 





Vídu2. Tam giá ABC có A=60°, A8=4; AƠ=8. Lấy điểm D trên 
AC sao cho 547 —2AC = Ủ. Chứng minh 8D L AM với M là 
trung điểm 2Œ. : 

Giải 
Ta có : 


_— — 


BD.AM = *L(AD- AB)(AB + A©). 





2 
Cha VỆ n 
Mà AD==AC (giả thiết), nên : 
HN 
BDAM =+|ŠA6~ AB|[A5.+ Ao) 


Ôn hen NCT 19 0x s2 x57 
| ACAB—-AB -ABA +2 A'] 


2 
=3‡L Ở AB.AC cos600 ~ AB” +ˆAo'] 
1` 5 
=3 Š.48x2~164+2 6] = 2(0)=0. 
¿ý (ẠẾ - 5 


Do đó: BÖ L AM. Vậy BD L AM. 


Dạng 5. — TÌM TẬP HỢP ĐIÊM 


Phương pháp 
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® MB.MƠ =0 © Tập hợp điểm Ä⁄ là đường tròn đường kính 8Œ. 


* MÁ.BC =0 Tập hợp điểm Ä⁄ là đường thắng (A) đi qua Á và vuông góc 
với ĐƠ. 





Ví dụi. Tam giác vuông ABŒ có cạnh huyền ĐŒ =a. Tìm tập hợp các 
điểm M/ thoả mãn (MA + MB + M€)(MB + M©) =d'. 
Giải 
Gọi G là trọng tâm tam giác 4Œ và ï là trung điểm BƠ. 
gi 


(MA + MB + MGÌ(MB + MG) = 3MG.2MI = a} + MG.MĨ ==—. 
Gọi ÓØ là trung điểm G7, ta lại có : 


^¬—— -— 2 


MG.MI = = œ (Mö+o@)(Mö + oï) - #ˆ 


2 2 
« MO? -OT? =% ®MƠ! TY 


Mà OI =SAI== nên MO” = 25. S-- TẾ 2 WNG cac 
12 144 £: 


Vậy, tập hợp điểm Ä⁄/ là đường tròn lo : = 


Vídụ2. Tam giác 4BŒ vuông tại 4. Tìm tập hợp các điểm M thoả mãn : 
MB.MỔ - MẢ.BỐ = MA? 
Giải 


Ta có : MB.MỞ - MẢ.BỞ = MA? Ả 

© (MA + AB)(MA + AG)— MA.BC = MA? HO VN 

œ MA(AB+ AƠ) = MA.BC 

© MA.AD-— MẢ.BỔ =0 VÚ Tờ 
0 


SaO( CÓP Toà B D 
œ MA(AD - BC) = 


C 


« 2MA(OD ~ OØ) = 0 (ABCD là hình chữ nhật có tâm O) 
© MÁC = 0> MA .L CD > M e AC. 
Vậy tập hợp điểm 4 là đường thắng AƠŒ. 


| C. CÂU HỎI TRÁC NGHIỆM 
Câu 1. Giá trị biểu thức 


P=cos”0° - tan? 1359 + cot” 60” + cos? 90 + cos? 120) là : 
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Câu 2. 
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2 1 7 : 
A) —. B)-. C)ỳ—. DÐ) đáp sô khác. 
vá: Xy lèy, ) đáp 


Giá trị biểu thức A = 3cos” 135” — tan” 300 + cos 1800 + cot 150” là : 








34/2 23 2v'...a 

y3? 2M By S2 up: 
2 3 
2 2 

3y j 3/2 1 b 32 Tp LỆ 
Ồ 2 2 h) 


Biêu thức 

B= cos35° + cos45° + cos55” +... + cos 1250 + cos135° + cos 145” 
có giá trỊ là : 

A)0. Sky: cì:a. D) 6. 

Biêu thức 

€ = tan7?. tan 140. tan 280. tan 342. tan 56”. tan 62”. tan 76”. tan 83” 

có giá trị là : 

A) 4. B)3. đệ b1 D) 1. 

Đơn giản biểu thức sỉn 75° + sin105° + eos15° + cos165”ta được kết 
quả nào sau đây 2 


- A) 2sin75". B) —2cos 15”. 


C) 0. D) Kết quả khác. 
Đơn giản biểu thức 


2 cos(180” — œ). tan œ.cot(180” — œ).sin(180” — œ).cotœ ta được : 


A) 3cosœ. B) -2sinœ. C) —2sin” œ. D) 2cos” œ. 
Cho biểu thức P= CC GC— 258 ` Cử trị của-P khi tano = 2 là: 
S1n œ + €OS Œ 
1 l 2 2 
A)— B) —-— C)— D) —-— 
) : ) S ) 5 ) 5 
T NI 2 ` 2 Vấn sẾ., ` 
Biết sin“ œ + cos“ œ = Ì Và cosœ = ESE TP ngà, sinœ là : 
2 
A) X5. B) Y5, €2. D) £ 
2 3 h 3 


Cho sin” a + cos” ø = 1 với ø 90”, ø # 0”, a # 180”. Xét các hệ thức : 


| | _ | 
[.1+tanøa=———; II. 1—cot°ø=———. 
COS ở s1" đ 








Câu 10. 


Câu II. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu l6. 


Câu 17. 


Hệ thức nào đúng ? 





A) Chỉ I _ _ B) Chỉ H. 
C) I và II đều đúng. D) I và II đều sai. 
Cho cotz = —3. Chọn kết quả đúng. 
1 
A) tan z = 3. B) sin+z ==—. 
) ) T8 
C : D) t : 
. COS# =——. An # =—. 
v10 3 
Biết sin z + cos z = x2. Tìm sin z.cosz. 

_ b : 
A)2N3. B) : C) : : D) Đáp số khác. 
Trong các đăng thức sau, đẳng thức nào đúng 2 
A) cos(180” — œ) = sin œ. B) sin(180” — œ) = —sin œ. 
C) sin(180” — œ) = cosœ. D) cos(180” — œ) = —cosơ. 
Trong các đăng thức sau, đăng thức nào sai ? 

A) (sin # + cos#)“ = 1 + 2sin z cosz. 
B) (cos# — sin z)” = l— 2sin z cos #. 
C) cos”z = 1—sinÍ +. 
D) sin” z — cos" z = sin? + — cos? z, 
Cho tan z + cotz = v5. Tìm tan” z + cot? +. 
A)5. B) 3. C) 4. D) 1. 
Cho tam giác đều AC có cạnh ø. Tích vô hướng nào sau đậy đúng ? 
3 
A) AB.AØ = ad”. B)CB.CẢ =—=—. 
2 2 
C) A8. - D) AđGB=-——. 


® Giả thiết sau đây dùng chung cho các câu 16, 17 và 18. 
Cho tam giác đều AC cạnh ø. Gọi G và #j là trọng tâm và trực tâm 
của tam giác đó. 


—— ——_ “ 


Giá trị của tích vô hướng 2ŒG.GC là: 
2 3 2 ) 
a qa q q 
A)——. B) —. C) —. D) ——. 
6 ) 6 ) 2 2 


Tích vô hướng ï8.HỞ bằng : 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 


2 
q q q 
A)0. Bỳ—. CỳS—; Đ)—. 
) ) P ) : ) ; 
Tích vô hướng GH.ŒG bằng : 
q7 q7 q7 q” 
A)'—: Bỳ——. C)——: }—>. 
) 6 ) 6 ) 12 '1a 


® Giả thiết sau đây dùng chung cho hai câu 19 và 20. 
Cho tam giác đều ABC nội tiệp đường tròn tâm ÓØ bán kính ?#. 


Giá trị của AB.AC + AB.BỔ là: 





tt; 3P 3P? 
Ái: B) Song D) 0. 


Gọi M là điểm bắt kì trên đường tròn (Ó:#). Tính M.MƠ - OÄ.OM 
ta được : 


3h? 3P Rˆ 
Ấ}: BVnr—-: Tờng D) 


~ —”: c_n 





2 
2 : 


Cho hai tam giác vuông AB và ANH với M=Ñ=90°. AM cắt 
BN tại I. Biết AB = a. Giá trị của AM.AI + BN.BÏ là: 

A) 4a? B) 2a7 C) a7 D) Đáp số khác. 
Cho 3 điểm A, Ø, Ở phân biệt. Xét các mệnh đề : 


I.Nếu 4B và 4C cùng hướng thì AB.AC = AB.AC: 
I.Nếu 4Ö và 4C ngược hướng thì A8.4AƠ = —AB.AC; 
IH. Nếu 4B và AC cùng phương thì AB.AO = AB.AC. 
Mệnh đê nào đúng ? 


- A) Chỉ I. B) Chỉ H. 


Câu 23. 


Câu 24. 
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C) Chỉ HI. D) Câu I, II, II đều đúng. 
® Giả thiết sau đây dùng chung cho các câu 23, 24, 25 và 26. 
Cho đường tròn (O;) có hai đường kính AØB và COD vuông góc. 


M trung điểm cung BŒ.AM cắt OC tại N. 





Giá trị của tích vô hướng AØ.AM là: 
A) (3+ v2) R2. B) Í2— V2) R2. 
ST Vi b, . 2 
C) BI D) Nà ở 
2 9 
Tích vô hướng AG.AB bằng : 
A) 2R42 B) R”v2 C) 2ñ” D) đáp số khác. 


Câu 25. Tích vô hướng OM.AC bằng : 


A) 2ï. B) #42. C) R”v3. D) 2R*V2. 
Câu 26. Tính tích vô hướng AG.AN ta được : 
3 2 P¿ 2 t 
A) Rˆv2. B) = C) ... D) đáp số khác. 


® Giả thiết sau đây dùng chung cho các câu 27, 28 và 29. 
Cho tam giác ABŒ có BŒ =a, AC =b, AB = c. Về phía ngoài tam 


giác, kẻ hai hình vuông 4F và ACI7. 
Câu 27. Xét các mệnh đề : 
I AB.AJ = AF.AC. IL. AB.AC = AEF.AỞ. 


Mệnh đề nào sai 2 
A) Chỉ I B) Chỉ H C. LH sai D)L.H đúng. 


Câu 28. Tính A#.A4Ơ - AF.BỞ ta có kết quả là : 
Š. Tỉ 
A) c3. B) CV2, C) cẺ. D) 2°. 


Câu 29. Gọi Ö là trung điểm BƠ. Tính AØ.FỞỷ ta được : 

A) d2. B) bˆ. Cìec. D) 0. 
Câu 30. Cho tam giác A BŒD. Hệ thức nào sau đây đúng ? - 

A) AB” - BCˆ +CD) - ADˆ =92CÄ.BÖ. 

B) AP° - BCŒ° +CD° - AD? =92AC.BD. 

C) AB” - BC° +CD — AD° =2CẢ.D8. 

D) AP” + BC? +CD° + AD° =3AC.BỒ. 
Câu 31. Cho bốn điểm A, Ð,Œ, D tuỳ ý. Hệ thức nào sau đây đúng ? 


A) AB.DB + BG.DỔ + CẢ.DÄ = 0. 

B) AB.DƠ + BG.DÄ + CẢ.DB = 0. 
'C) AB.DÄ + BG.DB + CÄ.Đö = 0. 

D) ABCD + BƠ.DÄ + CẢ.BÖ = 0. 

Câu 32. Cho hai đường thăng AB,CD cắt nhau tại M và thoả mãn hệ thức 

MA.MB = MG.MB. Xét các mệnh đề sau : 

l. Tứ giác ABŒD là hình thang. 

I. 4, , Œ, D cùng thuộc môt đường tròn. 


Chọn mệnh đề đúng trong hai mệnh đề trên. 
A)lvàillđúng.  B) Chỉ I. €C) Chỉ H. D)[ và II sai. 


3A. RLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... : 33 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 
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Cho đường tròn có tâm ÓØ và bán kính #= v3. M là một điểm cách 
Ó một khoảng băng 3. Đường thăng qua ÄX cắt đường tròn tại 4 và 7Ö. 
Giá trị của tích vô hướng MẢ.MB là: 

A)3. B)4. 3 Đa D) 6. 

Cho hai điểm M, W nằm trên đường tròn đường kính 4A = 3. Gọi ï 


là giao điểm của AM và BN. Tính AM.AT + BN.BÏ theo R ta được : 

A) 4R”. B) 3°. C) 2H“. D) đáp số khác. ' 

Cho tam giác ABŒ có AB=J6—42; AC =242, BƠ =943. Số 

đo của góc Ả bằng : 

A) 1200. B) 601. C) 45". S0. - 

Cho hình thang vuông ABŒ?D; đường cao 4Ö và hai cạnh đáy 4D và 

BC thoả mãn 4P? = AD.BƠ. Tích vô hướng AC.BÖ có giá trị bằng 
2 

T2 C4 v5. D)0. 


_ 





A) 2AP”. B) 
Cho tam giác 4Œ. Tập hợp các điểm M thoả mãn AM.AB = AM” là: 

A) đường tròn đường kính 4. 

B) đường tròn ngoại tiệp tam giác AŒ. 

C) đường thăng vuông góc 4Ö. 

D) tập hợp khác. 

Cho tam giá ABƠ. Tập hợp các điểm Mí thoả mãn 
AM.AB= AB.AC là : 

A) đường thăng vuông góc với 4Ö tại A. 

B) đường tròn đường kính AC. 

C) đường thăng vuông góc với 4? và đi qua Œ. 

D) tập hợp khác. 

CHo tam giác đều ABŒ cạnh ø. Tập hợp các điểm ⁄ thoả mãn 
MA” + MP” + MC” = 4a” là: 

A) đường tròn tâm Ó bán kính ax2 (O là tâm đường tròn AC ). 

B) đường tròn tâm ŒG bán kính a. 

C) đường tròn tâm #ƒ bán kính a-/3. 

D) tập hợp khác. 

Cho tam giác đều ABŒ cạnh a. Tập hợp các điểm Äƒ thoả mãn : 
2MB” — MC” = a° là tập hợp nào sau đây ? 

A) Đường tròn đường kính 8Œ. 

B) Đường tròn có tâm là trọng tâm Œ và bán kính ax/3. 

C) Đường tròn có tâm 7 là trung điểm Œ và bán kính ax3. 


3B. BUKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 


Câu 41. 


Câu 42. 


Câu 43. 


D) Đường tròn có tâm J chia BŒ theo tỉ số E và bán kính av3. 


Cho hình thang vuông ABŒD có đường cao AB. Tập hợp các điểm Ä⁄ 
thoả mãn MẢ.M = MP” là: 

A) đường chéo AC. 

B) đường tròn đường kính ØŒ. 

C) đường thăng (A) .L OP tại B. 

D) một tập hợp khác. 

® Giả thiết sau đây dùng chung cho các câu 42 và 43. 

Cho đường tròn (Ó;?) có đường kính 4ð. Gọi # là trung điểm Ó4, 
dựng dây cung PQ L AB tại H, /là trung điểm 7P. 


Phương tích của điểm 7 đối với đường tròn (O;#) là : 


2 2 
AYS Tin .ấo 
16 8 
8P) : 

C) _ D) một đáp sô khác. 

Đường thăng A7 cắt đường tròn tại X. Độ dài K bằng : 

A) 9/7 B) 9/V7 _ C) 91/7 | D) 9/7 

28 16 20 25 


Câu 44. Cho điểm ï ở miễn trong đường tròn tâm Ø. Qua ï vẽ dây cung AB 


Câu 45. 


Câu 46. 


bất kì và dây cung ##Ƒ' L OI. Các tiếp tuyến với đường tròn tại # và 
căt nhau tại Œ.. Xét các mệnh đê sau : 


: 2, 
L. “TAo) — —]lE " 
II. Z2) = 101C; 


II. Tứ giác OAŒB nội tiếp. 

Mệnh đề nào đúng 2 

A) Chỉ I đúng. B) Chỉ có I và II đúng. 
C) Chỉ có II và III đúng. : D) Cả I, II, II đều đúng. 


Hai dây cung 4B và Œ7D của đường tròn (Ó) cắt nhau tại 7. Hãy tính 
IƠ và ID nếu biết IA = 12,7B = 16, ƠD = 33 và IC > ID. 
A) IƠ =935, ID =7. B) IŒ =24, ID =8. 


C)ỉC = 25 LD=b. D)IC=28,ID= 31. 
Cho hình thang vuông AĐŒD, đường cao AD. Đường tròn (Ø, 8D) 
cắt đường tròn (Œ, CA) tại E và F. AD cắt EF tại ï. Xét các mệnh 


đê sau : 
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Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 50. 


I. Điểm 7 có cùng phương tích đối với hai đường tròn đã cho : 
II. Z =IE.IF; 


I/(B:BD) 
III. LÁ = -TID. 
Mệnh đê nào đúng 2 
A) Chỉ I và II. B) Chỉ I và III. 
C) Cả I, II và II đều đúng. D) Cả I, II, III đều sai. 


Cho đường tròn (O;#) và điểm cố định A với OA = h , BC là dây 


cung quay quanh A. Vẽ đường tròn đường kính 8Œ và MA là dây cung 
vuông góc với ĐC tại A. Tập hợp điểm Ä và N là: 


A) đường tròn tâm 4 bán kính KC . 


B) đường tròn M5) 
2 
C) đường tròn Hữu 
D) đường thắng vuông góc với ÓA tại A. 
Cho hai đường tròn (O)và (O') tiếp xúc ngoài tại 4. Vẽ hai tiếp tuyến 
chung ngoài (A;),(A;) và tiếp tuyến chung trong (A;). Trục đăng 


phương của (O) và (O') là: 

A)(A¡): B) (A;). C) (A;): D) O0". 

Cho đường tròn (O,R) có đường kính 4; (A) tiếp tuyến của (O) tại 
B. MON là đường kính bất kì. AM và AN cắt (A) tại E và Ƒ. Phát 
biểu nào sau đây sai ? 


A) CS Re. 
2 


O/(AEF) TT 


B) Z2 xem = —4R”. 
C)AM.AE=AN.AF. 
D) AØ không phải là trục đăng phương của (O) và (AEF). 


Tam giác ABC có BE, CF là đường cao và H là trực tâm. Hai đường 
BC và EF' cắt nhau tại F` Hệ thức nào sau đây đúng 2 

A) IE.IF = IA°. B) IE.IF = IH'. 

C) 1B.IC = TA”. D) IE.IF = IBIC. 


ĐÁP ÁN 


DÝn! ĐẸCDES} 35.4222UỬSE -.|:.. VAO UU |. SÁU EET Ẻng 
C8) 
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b RÓ Ốc T88.) DA. Sa PP... 







Câu l1. 


Câu 2. 


Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 5. 


Câu 8. 


BH Lối TH tế với SE D0 (HC) l9 ĐEN 
co etCc | 
3] 


CỔ 3E. j.) 4à | ..30,D 


3: 
21. C 24.C 

.B 32.C | 
Cả CC Ác} 3C ¡1N |, 40 1y c\ 
47.B 


38. C 


43. A 







U00 | 
la: ˆ 5E 


.B 





D. HƯỚNG DẪN GIẢI TRÁC NGHIỆM 


Ta có : cos0” = 1,tan135° = —tan 450 = —1, cot60” = re. 


1 


= 


cos90” = 0; cos120 = —cos60” = =2 => P= TT. Chọn C 
Ta có : cos135” = —cos 45° = — X2 tan 30' == CS: 
Ồ 


` 342 

cos 1800 = —1; cot 150 = —cot 309 = —\3 => A= A4 x_i =1. 
Chọn C 

Ta có : cos145” = — cos 35” @ cos 35° + cos 145° = 0. Tương tự : 

cos 45” + cos 135” = 0,...,cos 85? + cos952 = 0  B =0. Chọn A 


Ta có : tan83” = cot 7? © tan 70.tan 832-= tan 7° cot 70 = lá 
tan 14” tan 76” = 1.... => Œ =1. : Chọn D 


Ta có : sin 105” = sin 75°:cos 165? = — cos 150 
= sin 75” + sin 105” + cos 165” + cos15” = 2sin75°.  ChọnA 
Ta có : cos(180” — œ) = —cosœ ; cot(180” — œ) = — cotœ ; 
sin(180? — œ) = sin œ. 
Suy ra, biểu thức bằng 2 cos” œ. Chọn D 
Ta có : sinœ +cosœ z 0 > tanœ # —1. Chia tử và mẫu của P cho 


cosœ # => P =——————=—“. Chọn D 
tanœ +1 Ổ | 


Ta có: sin” œ = 1— cos? aœ SỐ => sina = Y, | Chọn B 
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Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu l6. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 
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COS” đ sinŸ a — cos” a ] 











Ta có ; 1—cotˆa=1————= nỉ z— 
sin ø SIN đ sin“ đ 
3 2 No 
sin“ đ COS“ đ + SIn“ a ] 
1#+tan ò £ kãi -=—— AAN.CV: FAfEEoo.kSER <.2a/2--XY XNNGE Xe@ tu 
COSỐ đ COS“ đ COS” đứ 
in” Z : => SInZ : 
sin“ˆ£ Z———— = — S =—. 
I+cotz 10 v10 


sin # + cos # = 3 => sinˆ # + cos” # + 2sin + cos # = 9 


=> SỈn #COS # = 


2| — 


cos(1807 —œ) = —cOSŒ. 


cos” # = (cos” z)” = 


tan # + cot# = 4/5 => tan” z + cot? z +2 tan # cot # = 5 
Ẳ© tan” z + cot” z = 3 (vì tan z.cot# = 1). 


2 


AC.CB = ACŒ.CB cos laơ, CBÌ = đa” cos1200 = c , 

2 2 
BG.GC = BŒ' cos60° = Ệ e9} Sa 

3.93 ]2. 6 
x2 cáab “. 
HP.HC = HP" cos(—1809) = —“- 

2 

GH.CG = GH.GCG cos(—1209) = #YŠ == Ễ 1]=- SIM, 


AB.AC + AB.BC = hen 


ỷ—_ —O. —Ỳ_O. — 


= AB(Ođ -OÄ+ 0C - 0B) = AB|soe - (OA + oB)) 


= AB(3OC) = 3AB.OG =O (vì AB L OG). 
MB.M€G = (OB - OM)(Ođ —- OM) 


= OBOG - (OB +OCÌ)OM +OM? 
_Pˆ 





+? +OAOM > MB.MG - OẢOM = “Ai 


—-SY “ lRM-.` 


= Ï đúng. Chọn A 


Chọn B 


Chọn C 


Chọn D 


(1— sin” z)” = 1+ sin z — 2sin” z => Œ sai. 


Chọn C 


Chọn B 


Chọn D 


Chọn B 


Chọn C 


Chọn €C 


Chọn D 


Chọn D 


Câu 21. 


Câu 22. 
Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 
Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Tacó: AM.Aï + BN.BỈ 
= AB.AI + BA.BI (định lí hình chiếu) 


= AB” =úd'. 


Câu I, II, III đều đúng. 
Kẻ MH I1 AB, MK L AC 


+ 0H = MH = Ầ*2. 

Ta có : : 

AO.AM = AO.AH = AO.AH 
-nÍx+ | 3: Ẩ„ 


AŒC.AB = AO.AB = AO.AB = 25R. 


OM cùng hướng AO > OM.AC =OM.AC = 


Tam giác OAC có AN là tia phân giác 











Chọn-C 
Chọn D 


ÀI 
C 
K 
Chọn D 


Chọn C 


#+x⁄2. Chọn B 


NC CN 
1a. cố cố Vy Ử 
NO 
. Lí Vấn 
bi hà = CN = 
TH N. 1+2 
Ta có AC.AN = AC (AC +CN) = AC? + AG.CN = 3R° ~ CACN 
= 2R —- CƠOCN = 2R° — COCN 
= 2Rˆ — R. N2 = Rˆ42. Chọn A 
T5 
AF.AJ = AF.AJ cos(180” — 4) 
= —AB.AC cos A = —AB.A > II sai. Chọn B 
AE.AC- AE.BC 2 J 


=AE(Ac +cP) 


= AE.AB = cV2.ccos 45° = cŸ. 
Chọn C 


HC 


BaOQ C€ 
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Câu29. AO.FJ = SIAB + AC)(A7 - AF) 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 343. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 
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=}(ÄBA7 - A6AF + AGAJ~ A8-F) 


=-(AB.AJ— AG.AF) 


—. 


ca 2IA B.AJ cos(90” + A)— ACAF cos(90” + A)| 


= súc — be)cos(90” + 4) = 0 


AB" ~ BC? + CD? - AD* =AB —PBG )+(GD — AD ] 


Chọn D 


Ƒ_—_—_—_:_——_  _—Ỳ1ớCC.C  Hm— 


=AC.(AB- Be) + (GD + ADÌCA = AC(AB~ Bể -€D ~ AD) 


= AG(DB + DB) = 2AC.DB > A đúng. 


———¬à ——> ——— -——-— 


= (DB- DA) DG = DB.DG - DA.DC 
= (Dổ - DBÌ DA = DC.DÄ - DB.DA 


CA.DB = (DA - DG) DB = DA.DB - DC.DB 
=> AB.DƠ + BC.DẢ + CA.DB = 0 > B đúng. 


MẢ.MB = MC.MD © A,B,C,D cùng thuộc một đường tròn. 


ễ: Trữ. ˆ_ B])zZ4AB'? = tt. 


BG =(AG~— AB) = AC? + AB? ~3AB.ÁC co A 
8EÍW6—xJ3} S32 ~i 
2(22)(Wø6- J3) — 2 
AC.BD =(AB + BGÌ(AD-~ AB) 

= AB.AD- AB + BC.AD - BC.AB 


=> COs Ả = = A = 1207. 


= —ÁAB” + BC.AD =O (giả thiết). 


AM.AB= AM? œ AM(AB ~ AM) = AM.MB =0 


BA.BÏ (định lí hình chiếu) 


Chọn A 


Chọn B 
Chọn C 


Chọn D 


Chọn A 


Chọn A 


Chọn D 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu 4l. 


Câu 42. 


© AM L MB Tập hợp M là đường tròn đường kính 4Ø. Chọn A 

AM.AB = AB.AC œ AB(AM - ACÌ=0 œ ABCM = 0 
©ồABLCM. 

Suy ra, tập hợp điểm 4 là đường thắng (A) .L 4Ø và đi qua Œ. Chọn C 


Ta có : MA? + MB? + MC}ˆ = 4a? 
— ¬—— G1 -†ÏƑ. PC ÊU NỢC Áo da SG Ộ/„ 
©œ(GA-@M) +(GB-œM) +(GG—GM) = Aaề, 


2 
với Œ là trọng tâm tam giác ABŒ và GA” = s . Từ đó suy ra : 


3GA? + 3GM? ~ 2(GA + GB + GC)GM = 4a? 
› GM} = "Na LẠ qˆ. 
Vậy, tập hợp điểm Ä/ là đường tròn tâm G bán kính a. Chọn B 
Xét điểm ï thoả mãn : 
2IB — TỔ = Ö œ TỔ = 3]B  IB = TỔ - IB = BƠ => I có định. 
: —. —~->.S<eự | 
Ta có: 2MB? - MC” = a? œ 2(MI +1B) —(MI + 1Ø) = a3 
œ MĨˆ + 31B ~ IƠ° + 3MI (21B _ IC) = d? 


.„ 
© MĨˆ +2BC') — ICˆ = d° 
© MĨ” = a?°—2a* + 4a” = 3a? © MI = a3. 
Tập hợp Ä là đường tròn tâm 7 bán kính a^/3. Chọn D 
Gọi Ó là trung điểm AŒ => OA = OB = ÓC. Ta có : 


(04-ow)(oø - ow) =(ö8- owÌ 


2 


MA.MC = MB 
© 2OM.OB = OB° — OÄOC = OB? + OA? = 20B 


OM - OB) = 0  OB.BM = 0  OB I_ BM. 





©ObB 
Suy ra, tập hợp M là đường thăng (A) L OPB tại B. Chọn C 
3 E.`* 
Tacó: PHỶ = HA.HB = " 
Suyr: Pi=4V3 ;ọ_ 393. Ậ sỉ 
4 4 
2 
Vậy Z2 „y = IP.JQ = —IP.IQ=—“—. Q 


16 
Chọn A 


4I 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 4ó. 


Câu 47. 
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xevếc- Đề Đồ mgoe.- 9ˆ 9Rˆ 
“T/(o) £ HÁN TẢ. cư nh. 167A 
Ta” 9/7 





Mà A1” = AH” + Hï` my X"n để LỂa 
Tam giác vuông OEŒ cho: 
IE° = OLIIC 
—: nh TØ =° TATIR 
??\o = ~IE” = IO.IO = IA.IB 
= Tam giác OACB nội tiếp => 1,11, III 
đều đúng. 





Di lệ =2;1Ú)= ty với 0 <yw<z£<32. 


Dùng phương tích của 7 đối với đường tròn (O), ta có : 








z+=ö2 +== 24 ¿C = 21 Choïn 
=> 
zụ = 192 S8 THICSỔ = 
“T/[p.sp) về “TNG.A) (1) 


(vì EF' là trục đăng phương của hai 
đường tròn) => I đúng. 





Z1/(p.nn) = lÈ,.]F > II đúng. 
Từ (1) ta có : 


IC° — CA? = IB` — BD' 
© 10 +DCˆ—34D` — ĐÈ” = 1A ˆ.+AB' —AP —AE: 
© ID” = 1A” > TẢ = —TD > III. đúng. 
=> I, ILIH đều đúng. 


5 


VS .=AB.AƠ =04° ~ RẺ = ~`RỲ 


A/(O 


A 


ZA/(se) = AB.AC rau AM.AN = —AM” =—AN? 





>> 18M < ANoe Ha 





ôi 


A,——— 
2 


=> AM = AN = Lên => Tập hợp Äí,/V là đường tròn 


Chọn B 


Câu 48. Tiếp tuyến chung trong (A;) là trục đẳng phương của (Ó) và (O'). 
Chọn C 


Câu 49. Gọi A4“ đối xứng với A qua Ð => 
đường tròn (AEF`) qua A/. 





>y {VY 
20 /(WRr) =0A.OA 
= —OA.OÁf 
=—h 3F 
= —3lˆ > A sai. 
Chọn A 
Câu 50. Tứ giác ĐŒEF' nội tiếp A 
=> IB.IC = IẺ]F 
=> lB—]IC = IE]F. E 
Chọn D F 
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Chuyên đề 3. 


HỆ THÚC LƯỢNG TRONG TAM GIÁC 








A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


ni 


„ồ Định lí Côsin 

® Kí hiệu : Tam giác ABŒ có ba góc A,,Œ và ba cạnh 
=BC:+:b=ÀC;c=aàB. 

® Công thức : 


ø?° =b +c°Ằ —9bc cos A 


b` =c°+øa°—92cacos B (I) 


cẰ =a?Ẻ +b° —-2abcosŒ 








II. Hệ quả 
(H) 
IH. Định lí sin 
® Kí hiệu : # là bán kính đường tròn ngoại tiếp tam giác ABŒ. 
® Công thức : 
qa b C 
—9RP (II) 


sinAÁ siniỠ sinC 





IV. Độ dài đường trung tuyến 


® Kí hiệu : mm. ; mm, ; m_ là độ dài các đường trung tuyên lân lượt vẽ từ các đỉnh 
a Ù ( 
A,B.C. 


cả 


® Công thức : 


VY) 





V, Diện tích tam giác 
®Kíhiệu: + văn là diện tích tam giác ABŒ; 
h„,h,,h, là các đường cao vẽ từ các đỉnh A,Ð,C; 
+ 2p=a+b+ec là chu vi tam giác ; 
+ là bán kính đường tròn nội tiếp tam giác AC. 
® Công thức : 
Š.= Ảnh = *bh > L ng 
2 đq 2 } 2 ( 


§.= + HC = “Kong = KT NV 
2 3 2 


(V) 


ĐỆP — a)(p — b)(p — c) (Công thức Hê - rông) 





VỊ. Giải tam giác 


® Giải tam giác là tính các cạnh và các góc của tam giác dựa trên một số điều 
kiện cho trước. 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1. TÍNH CÁC YÉU TÓ TRONG TAM GIÁC 
Phương pháp 


Sử dụng các công thức ở năm bảng (I) đến (V) ở phần A có liên quan đến các 


điều kiện cho trước. 





Ví dụil. Cho tam giác ABŒ có a =v6,b=2,c= 43 +1. Tính : 
a) Các góc của tam giác. b)h, R,r. 
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Giải 
b2+c°—a” —4+4+983—6 D1 
2be 2(2)(\3 + 1) 2 
8160300 29-24442034 - J2, 
2 


a) Ta có: cosÁ= 








cos  = CS CỤ SEN tiếc ÁN GÀ,s2 ZXA Nhớ 2U22/ KASA, „5 k2 `8. 4B0: 
2ac 2\/6(V3 + 1) 
Ở = 180 ~— (A + B) = 750. 
b) lacó: 6 =.nh, = Saesin B = h = cản B = MÊ:LI ¡ 
Œ q — M6 
=2R=>R= =42; 
sin A 2sin A TT 


S = 2 besin Á = XŠ (Mã +1); 














-⁄8--:V43 +4 
SP v43+J2+l 
Vídụ2. Tam giác ÁBŒ có a=6; c= 4; mự, = v10. Tính b, S, m., mm... 
Giải 
Ta có: mộ = TC —Ê =, bề = 2(g” + c°)— dmg = 104.— 40 = 64 
=6 Tuệ l 
RE HE) ta 4i KG H116 —V dội. vất: 
2 4 2 4 
`? . 


= \p(p - a)(p — b)(p—c) = \J9(9 — 8)(9—6)(9— 4) = 3⁄15. 


Dạng 2. CHỨNG MINH CÁC HỆ THỨC GIỮA CÁC YÉU TÓ TRONG TAM 
GIÁC 


Phương pháp 


® Sử dụng các công thức ở năm nhóm (?), (II), (HT), (IV), (V) có liên quan 


đến các yếu tố trong hệ thức phải chứng minh. 





Ví dụil. Chứng minh rằng với mọi tam giác AC ta có : 
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SẺ n8. 
a) cot Á +cotB + cotƠ 1v. tr: JEE.zk-f 
œbc 
b) S= nơ sin 2a + ðŸ sin 24). 
Giải 
bú4:c — dˆ 
_ Ti me" - Ñ ng ~ lọ 
a) Ta có : “.iÊt g2 ch ch Ñ.. Sẽ. 
sin si dbc 
2h 
TIỆC GA VN, l1 12.:.2 
Tương tự : củ R CS nn CC lộ À..T  h Eng cIÊ) @ 
abc qbc 
1:03... 
Do đó : ðoLÄ -L cotll 3 loi V10 Tô 
qbc 
1 


b) Ta có :(a” sin 2B + bŸ sin 24) = 
2 âu "+ ổn 


is 
2 2ï 2ac 
—(ä° -+-c? —b ` )+ 


Ví dụ 2. 
bŠ +c” =2a?. Chứng minh : 


a) 3cot A = cot B + cotC; 


(a” sin Bcos B + bẺ sin Ácos 4) 


`» 


L 


k hà sê4 
2R 2bc 


œb (0° + =a®) 


4ltìc 


Cho tam giác ABC nội tiếp đường tròn (O:R) sao cho 4ƒ = R và 


b) sin .sin Œ = bi 


Giải 





a) Ta có : 


s1n 


—_ 


2sinsin Ởeos A = Đào 


2R 2R 


=sin” A (vì ðŠ + c? = 9a? ). 


—4RP 


cos Á 


li b2 + c2 — g2 
4R° 


Từ đó : 2cot 4A = 2— 
sin A4 


sin A 
sin Ö.sin Œ sn Ö.sin Ơ 
sin 8 cosŒ + sin Ởcos 


— =2 nh Do đố: 
E RU ng 2R 


C .B --cis# 


2bc 


_ sin(B+C) 


= cot Ö + cotŒ. 


sin 8sin€Œ 
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b) Tacó: 6S =aah, =.aR (vìh-=:R} 


¬ 








Lại có : 3S Ă laxtuÁ a bceirÄezeÑ sẽ hé sẻ 
2 sinA 
mà “—=92R= bc =9R°. (1) 
sin A 
Mặt khác : bc = 3Rsin B.2Rsin Œ = 4R” sin Psin Ở. (2) 


|— 


Từ (1) và (2) suy ra : sin BsinŒ =-—. 


t9 


Dạng 3.  NHẬN DẠNG TAM GIÁC 


Phương pháp 





® Từ giả thiết của bài toán, ta chứng minh tam giác có một góc đặc biệt, hoặc 
tam giác đó là tam giác đêu, vuông hoặc cân. 





Ví dụi. — Tam giác AC có các góc thỏa mãn : 
4sin? A— 4/3 sin A + 3cot” 8 — 2/3 cot B+ 4= 0. 
Tam giác ABŒ có tính chât gì 2 


Giải 
Hệ thức viết lại : _ 
4sin? A — 4V/3 sin A + 3+ 3cot? B— 243 cot B +1=0 
© (2sin A— V3}? + (N3 cot B — 1 =0 
_ v3 

2ãn4—vd3=0 -|snA===ˆ Bịcpgg. - ` 
ÂẦ> Ầ “ sà. 4 =>  = 6... 

\43cotD—1=0 | l 


cot Ö = —= 
v3 


Vậy, tam giác ABŒ đều. 
Ví dụ2. — Tam giác AC có tính chất gì nếu ta có : 


S=-(a+b~c)(a~b+e)1 
Giải 
Ta có : S=s(a+b=e)(6=b+©) 


BE Làn —=C)\6 —(D—=€C So s BR —c} 
=sla+@=e)(e=(6=e))|= 2|at =(ð = ©}| 
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= n +” —89bc.cos A — b -— c? + 25c] 


= ~(00c)( — cos Ả) = 20c(I — cos Ả). 


Mặt khác Š = 5 besin Á nên 1— cos 4 = sin A => Ä = 900, 
Vậy. tam giác ABŒ vuông tại A. 


C. CÂU HỎI TRÁC NGHIỆM 


Câu 1. Cho tam giác ABŒ có ø= 13;b=8 và e=7. Kết quả nào sau đây 


đúng ? 
A) À= 1200. B) 9 =10.4/3. 
C)R= 1043 . D) Cả ba câu trên đều đúng. 


3 
Câu2. Cho tam giác ÁŒ có a = 3; b = 4; c = 6. Kết luận nào sau đây đúng 2 


A) Ä là góc nhọn. _ B) Plà góc tù. 
C) Ở là góc nhọn. D) Cả ba câu trên đều đúng. 
Câu 3. Tam giác 4Œ có ba cạnh a, ở, e thỏa b° = a* + c*. Kết luận nào sau 
đây đúng ? 
A) À<ð. B)Ê< 8. 
C) À, B, Ø đều nhọn. D) Cả ba câu trên đều đúng. 


Câu 4. Cho tam giác ABC có ø = 7, b =8, e = 13. Kết quả nào sau đây đúng ? 


A)6=12/43. B)h =443. C) sin 4= =2. D)r- 


Câu 5. Cho tam giác ABŒcó a=33; b= 22 và c= 6 —+x⁄2. Kết luận 
nào sau đây đúng ? 
A)B=120. B)@=600. C) B =459. D) Ä = 159. 


Câu ó6. Cho tam giác ABŒ nội tiếp đường tròn có bán kính R#= V6. Biết 
B =60", Ê = 45". Kết luận nào sau đây đúng ? 





A)b=243. B) sin 4= XẺ, 
Ca = ti. Ds=J +3. 


2 
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Câu 7. 


Câu 8. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 
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Cho tam giác 1Œ cân tại A, có B =30° và BC = 43. Kết luận nào 
sau đây đúng 2 
A)b=c=2. B) 9=”, C) R=.2. D) R=1. 
Tam giá ABŒ cân tạ A có =30 và BŒ=3. Tính 
(m„ + mụ)(m,„ — m,) ta được : 
1 3 3 

A)1. B)-—. C)-. D) —-. 

) ) n ) 5 ) : 
Tam giác ABC có øa>5,b=4;c=3 và #@= 33. Số đo của góc 
A là : i 
A) 1200. B) 607. :Ø) 80. D) 45°. 


Tam giác ABŒ có A —=3G;B = 2Œ và chu vi 2p= 3+3. Độ dài 
ba cạnh của tam giác là : 
À)8—=3:e=i:b=7 Bìx=9,bziV3+é¿S 1, 


C}a#1/¿ÿ© 57 cœ V3. DW=3;b241:e<2. 


Tam giác AC có Ở =13; Ở = 120”, a+b = 15(ø > b). Kết quả nào 
sau đây đúng ? 

A)b=7. B)a=8. 

C)r=x3. D) Cả ba câu trên đều đúng. 

Tam giác ABŒ có hai trung tuyến BM = 6, CN =9 tạo với nhau một 
góc 120”. Các cạnh của tam giác có độ dài là : 


A) 27; 313; 4\J19. B) 4/13: 2/7; 319. 
C) 219; 47; 213. D) kết quả khác. 


Cho tam giác A BC, chọn hệ thức đúng. 
ng .+bˆ—-é 


A) cot Á =—————— Ìì. 
bc 
2 2 2 
B) 2h Họ GIÁ C 
qbc 
2 3 xà 
C) xi ST 
bc 
q7 +tˆ +-cŸ 


D) cot Á+ cot B + cotC = 
4S 


Tam giác ABC có diện tích #. Chọn kết quả đúng. 
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Câu 15. 


Câu 1ó. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


A)® =0" sin Ø + bŸ cos 4). 
B)s= na sin Acos Ö + bÝ sin B cos 4). 
C) 6S =(á° sin Öcos 8 + bÝ sin Acos A). 


D) S =2 (á!sìn 4 + sin Ö). 


Tam giác ABŒ có diện tích $.. Chọn kết quả đúng. 


A) #8= R”sin Asin ÐsinŒ. B) Ø@ = 2R“sin Asin 8sin Ơ. 
C) @ =2RŸ cos Acos BcosŒ, D) 8 = 4R“sin Asin Bsin Œ. 
Tam giác ABŒ có 2a = b+c. Xét hai hệ thức : 
L. sin + sinŒ = 2sin 4; "k2. 
l, h„ —h, 
Hệ thức nào đúng ? 
A)T và II đúng. B) Chỉ I. 
C) Chỉ II. D) I và II đều sai. | 
Tam giác ABŒ có 4 = 120”, đường phân giác trong 4D =rn. Tìm 
hệ thức đúng. 
27172 
A)b+c=2m. B)-+—=_—. 
bˆ..e-:+n 
0ï ly | "= <`. 
2 l. 3Ð. :Tn 
Tam giác ABŒ có a” = b.e. Tìm hệ thức đúng. 
A) sin” 4 =sin B.sin Ơ. B) sin A = sin Ð +sin Ơ. 
C) sinˆ A = sin? Bsin? Œ. D) sin 4A +sin B + sinŒ =0. 
Tam giác AŒ có be = a”. Tìm hệ thức đúng. 
A)u+h, =3h, .‹ B) h = h +ñ?. 
C) hụ.h, — hệ x D) h„ - h, sa h„ = 


Cho tam giác A Œ. Kết quả nào sau đây sai 2 
A) b`=aˆ°+c°—9accosB. 
° ¬ MP, a7 CÀ b 


B) cosŒ = h 
2ac 





Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu:26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 
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D)a=3Rsin A. 
Cho tam giác A BC, kết quả nào sau đây sai ? 
qbc 


A) 6= —. Bì) 6® = ?r.. 
) 2P ) p 


C) 8= 2 aesin B. D) 8 =Jjp(p— “a)(p—b)(p— ©). 


Cho tam giác 4 BƠ, câu nào sau đây sai ? 
A) ah, = bh, = ch,. 


B) 2sin A =—. 
R 


C) a? = be > cos” A = cos Ö.cos Ở. 
D)a=b+ce=sinÁ =sin B +sinŒ. 


Tam giác AC có A = 45". Chọn phát biêu đúng. 


A) ø= R43. B) 9= 2 48.4. 

C) ød°+b? =49 +9R. — D)Ba câu trên đều đúng. 

Tam giác 4Œ có a =13, b =8, e= 7. Kết quả nào sai ? 
A)9=14/3. B)đð=-28. C) 4 tù. D) 4 =135°. 


Hình bình hành ABŒ?D có hai đường chéo AC = 6a; BD = 4a và tạo 
thành góc 120”. Diện tích hình bình hành bằng : 


A) 6a?43. B) 4a”x3. C) 2aˆv3. D) a 3. 
và : Š28:: 0 KT hết SA Xếy : 
Tam giác ABC có ba cạnh thỏa : +—=l+ BÊ Sô đo của góc Œ' là : 
q q | 
A) 607. B) 30”. C) 45°. D) 90”. 
ga” KỆ c5 U b : % 
Các cạnh của tam giác 1Œ thỏa X22: 2 XGE9 = bˆ. Số đo của góc Ö là: 
œ+c— 
A) 45”. B) 607. C) 907. D) 30”. 
Tam giác ABŒ có ba cạnh là øa = 6, b= 5, e= 4. Tích ir có giá trị là: 
A)43. B)4. C) 5. D) đáp sô khác. 


Tam giác ABŒ có chu vi bằng 15 và nội tiếp đường tròn có bán kính 
R =5. Biêu thức sin A + sin 8 + sin Œ có giá trị là : 


5 3 
A)3. B) c. C) D) 1. 


Tam giác ABŒ có „=8; b =6; e= 4. Độ dài trung tuyến BM là: 


A) M10. B) 446. C) V31. D) đáp số khác. 


Câu 31. Hình bình hành ABŒD có AB=V5, AD=3. Độ dài của 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


_ACˆ+ BD' là: 


A)10. B) 2/10. "4. D) 16. 
Tam giác ABC có AB=4,BC =6, AC=5. D và E là hai điểm 


trên cạnh ĐŒ thỏa BD = DE = EŒƠ. Giá trịcủa AD” + AE? là : 
A)10. B) l5. C}, D) 25. 


Tam giác 4BŒ có AB=4, BƠ =7, AC =5. Gọi GŒ là trọng tâm 
của tam giác. Độ dài AG băng : 


A B) JT, 42. _ D) V10. 


Cho tam giác 4 BƠ. Tìm hệ thức đúng. 
A) b` —€” = a(bcosŒ + ccos B) 


B) bˆ —cˆ = a(bcosŒ — ccos B). 
C) b° —e” =a(bcos B — ecos Ơ). 
D) b” —c” = a(bcos B + ecos C). 





Cho tam giác A BƠ. Tìm hệ thức đúng. 
A) acos A +bcos Ð = c. B) acos Ð + bcos A = c. 
C) acosB —bcos A = c. D) acos Á — bcos B = c. 
Tam giác ABŒ có BƠ =12 ; AC =11. Trung tuyến A1 = 8. Diện 
tích tam giác bằng : 
A) = B) _ C) Sa D) đáp số khác. 
tổ lu 2# S22 kợ 
Tam giác A1BŒ có ni S + 1. Tìm hệ thức đúng. 
„ 
A) b°+c° =94?. B) aˆ +c° =2)°. 
C) a” +bˆ =2”. D) 2a” +b° =c”. 


Tam giác AÄBŒ thỏa cotA = 2(cot +cotŒ). Hệ thức nào sau đây 
đúng 2 

A) bˆ+c°Ằ =5a”. B) bˆ+c°Ằ =3a°. 

C) a °+c7 =5. D) aˆ+cˆ =37. 

Tam giác ABŒ có độ dài ba trung tuyến là 15,18, 21. Diện tích của tam 
giác bằng : 

A) 2446. B) 3246. C) 7246. D) đáp số khác. 
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Câu 40. 


Câu 4l. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 4ó. 
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Tam giác 48C có trọng tâm G thỏa mãn GB L GŒ. Tìm hệ tức đúng. 


A) b°+c° =92a°. B) bˆ +cˆ =3. 
C) b +c? =4a?. D) b” +cˆ =5a”. 
b 
=1. 
Tam giác ABC có các cạnh thỏa mãn: ‡“, #.. #© làtam giác 
b' ¬+-C€C — Œứ TẢ a” 
b+c—a 
A) tam giác vuông. B) tam giác cân. 
C) tam giác đều. D) tam giác vuông cân. 
Tam giác 4 8C là tam toát gì nếu ta có : 
ỡ= ca+b—©)(a=b+e c)? 
A) vuông tại A. B) vuông tại Ö. 
C) Tam giác đêu. | D) vuông cân tại A. 
Tam giác AĐBŒ có tính chất đặc biệt gì nếu thỏa mãn mỹ + m = 5m2 ? 


A) Tam giác đều. B) Vuông tại A. C) Ø = 600. D) 4 = 60. 


a = 2bcosŒ 
Tam giác ABŒ thỏa ‡p3 + ¿3 _ ạ3 : là tam giác có tính chất gì ? 
b+c—u Š 
A) Cân tại 4. B) 4 = 607. 
C) Vuông tại A. D) Tam giác đều. 


Tam giác ABŒ có a = 35; B = 40°; A = 1201. Số đo của góc và các 
cạnh còn lại của tam giác là : 
A)bz~25,0;c~13,5,; Œ =201. 


B) Œ =20°: bò ~26,0; 13,8. 
C)bx~26,5 ;c~ 13,0; Œ =900. 
D) Œ =20”;c^~14.0;bz27. 
Tam giác ABŒ có ø =7; b = 23 và Œ = 1300. Giá trị của cạnh và các 


góc còn lại là : 
A) A +11; B x+39°;:cez~28,0. 


B) 4 100: B 400: c~27,5. 
C) A +12; B x38°;c~26,0. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 59. 


D) 4A +90: B +410: e>~ 25,0. 


Tìm số đo các góc của tam giác ABC biết tam giác có ø = 4; b = 5 và 

"— - Aự đc 

A) 4A ~34° 8 x 44° Œ + 1029 

B) 4 ~35°  ~x45° Œ 1000 

C) 4 ~32°  x46° € 1020 

D) 4 ~36°  ~ 440 @ + 1000 

Tam giác ABŒ' có tính chất ØÌ, nếu ta có sin 4 = 2sin Ð cosŒ ? 

A) Tam giác đều. B) Tam giác vuông. 

C) Tam giác cân tại A. D) Tam giác cân tại B. 

Cho tứ giác ABŒCD. Tập hợp các điểm M⁄ thỏa mãn 

MA” + MP” + MC” + MP = k (k > 0) là: 

A) đường trung trực của 4. 

B) đường tròn. 

C) đường thăng qua D2 và vuông góc ĐŒ. 

D) tập hợp khác. 

Cho tam giác ABŒ đều cạnh ø. Tập hợp các điểm Ä⁄ thỏa mãn 
3a 


2MA? + MB° + MC?° = nu là : 


A) đường tròn bán kính a. B) đường tròn bán kính _ 
C) đường tròn bán kính : D) đường tròn bán kính = 
ĐÁP ÁN 





Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 5. 
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D. HƯỚNG DẪN GIẢI TRÁC NGHIỆM 


2 2 2 
La ¡ Và 2E, 93 
T62 củ AB ước —= A =1201 Chọn A 
2be 2 
Ta có : cos 4 > 0 vì ð? +c? —ø? =43> 0= 4 nhọn. 
cos B >0 vì a +c? —-b? =99>0> 8 nhọn => B sai. Chọn A 


Ta có: b°=a'! +c' +a<b2 4< ;c<b+Ø <B. 
in +c! =(a? +c?}?. -2a°c° < (4° +c°}”? >bˆ <a”+c 
= cosÐ >0 => nhọn = 4 và Œ nhọn. 


Vậy A, P, Ơ đều đúng. Chọn D 
Ta có : Ø = \J14(14 — 13)(14 —8)(14 — 7) = 1443 
2 
“ñ.= + -” = 4/3 => B đúng. Chọn B 
(I Ộ 


2 2 2 ; 2 
„-ẽ 


2ac —. ‹228J3)6Ä6—+vJ5) - ˆ3' 
+ B =450. Chọn C 
Ta có: b=2Rsin B = 34/2 và c= 2RsinŒ = 343; 
b`=a?+c°—2accos B > a° — 23a —6 = 0; 
a = 3 — 3 (loại) 


Chọn C 
a=Al3+ 3= C đúng. 


Ta có: b=c=øa ` =b°Ẻ+c?—92bccos A © bẺ =1=b=c=I; 


Š 8c án AC “zin [o0 _ M3 : 
2 2 4 
qbc ng 
Suy ra l = —— = l >> ÙD đúng. Chọn D 
Ỷ 49. v3 x cất 


3 ` 
.. Chọn D 


v : 1 . 28 
Câu 9.  Tacó: 6Š SỬ SÓcg mo => sin.4 ——= 


J3  |A =60 
—=->|~. 
bc ^ 2 A =120 


a>5=>aˆ=b`+c°Ằ—9bccos A > 25 
b cổ 


sẽ: Ga Â ¿ ==———- 0z 1 —1)70. Chọn A 
2bc 


Câu 10. Tacó: 4 + +€ =180° = 6Œ =1800°  Ø = 300 


= ÁA =90°:  = 600. 











q b q /Ã xe 
"nớẽm.ẽ... sẽ" 
san sinÐŸ sinŒ sinA+sinỠ+sinC 
= ø= 2sin900 =2; b = 2sin600 =^A/3: e=1. Chọn B 
Câu 11. Tacó: (a + bŸ = 15? © a? +b? + 2ab = 925. (1) 
cẰ =aˆ? +b? —2ab cosƠ => a° + bỀ + ba = 169, (2) 


Từ (1) và (2) > ab = 56 mà a + = 15 >øaø =8, b=7 (vì a >Ù). 
Do đó : S= 2 absinỞ = pr = r= V3 => A,B,Ơ đều đúng. Chọn D 


Câu 12. Gọi G là trọng tâm tam giác AĐŒ. Ta có : 
aˆ =GB” + GC” —2GB.GC cos120° = 76 => a = 219. Ngoài ra : 


2 a7 +-cŸ bŸ . 








di Sa 2 “tê so dự 2c°—b” =—8 b—=4\?7 Chăn 
ch nk: : => => n 
2. 8 “hB 2bˆ —c° =172 c=2113. i 
ƒ‡m= —~—=6l 
h 2 4 
b` +c 
D0T0E/25G222 ` 2 _ SE PR.. 
Cău13 Tleó:oitc4i—~ S6. 0C la Sổ TẾ), 
sin A cú. 2abec 
2F 
2 S2 .Í0 2 1. 3 
qbc abc 
2 2 3 
= co +coLB + cotƠ = TT TC, Chọn D 
22 
Cầu 4. Tac6z 6< S2 
4T Slc 
ll abò 2 2 3 ab 2 2 2 
= -|——(a“ +cˆ —Ù“)+——(“ +cˆ—¬a 
2lane ) TRet ) 
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Câu l5. 


Câu 1ó. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 
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- la Ó lE 2=] q Ki với 
2 2F 2ac 2F 2bc 
=.( sin Bcos B + bŸ sin Acos 4). Chọn C 
2P sim A2Psin B.2Bsị _ | 
Ta có : da BÓC ¿ 30501 2 n2 TH HẾ vn Asim DEHỢ: 
4F 4h 
Chọn B 
Ta có : 2a =b+c > 3.3Rsin A = 2Rsin B + 2Ï sin C 
= 2sin A = sin 8 +sinŒ > Ï đúng. : 
2 2 2 
Ta cái c⁄S — nh, 0c cay) rẻ 
P„ h„ h, h 
2 l 1 
Do đó : 2a = b +c >— =— +— > lI đúng. Chọn A 
h, hạ —h, 
Ta có : đ/(ABC) = đdt(ABD) + dt(ACD) 
= 2 besin 120! = 2 cm sẵn 60! + 2 bm sẵn 60! 
„ệ ỦS. xi Sang kc tờ 24 
© be = em + bm (vì sin 120” = sin60”)=>—=~ +—. Chọn D 
H..#8-.‹é 
Từ a” = be > (2Rsin 4A)“ = 2Rsin B.3Rsin Ở 
© sinˆ Á = sin öBsin Œ. Chọn A 
2 
| 2 2 
Ta 6ó: à2= lát sếp „th cà ch Tản h, =2h.. 
h, h  R h hm h 
Chọn C 
KP KH .- c2 ỐC. 
Ta có : ca CỆ n8 SaI. Chọn B 
2ab 
Tốc  aAa SaIl. Chọn A 
4l 
Ta có : a” = b.c  sinˆ 4 = sin B.sinŒ => € sai. Chọn C 
Ta có : S=2ACsin 4= 2. Ý2 ABAO, 


AB.AC = AB.AC.cos459 = k AB.AC 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


— 


=>Ø=—ABAC= B đúng. 


t2 


Gọi @ là tâm đường tròn ngoại tiếp tam giác ABƠ. 











4 = 45) + BÓC = 00” >d= R2 œ Á sai. Chọn B 
2 - KE S vZ 
Ty ẤT (v20: lL.S)SU + hanh. dunG\ 4E E7 LOAE 7 27 7 Ệ 
2bc 2.56 2 
Chọn D 
Gọi Ó là tâm hình bình hành. 
3. 
=> di(OAB) = 20A OBsin 120” = kho 
di(ABCD) = 4dt(OAB) = 6a?3. Chọn A 
CN - Ni s sà 2 2 3 
Tacó: —‡+—=l+ —>“aˆ + —-c  =aqb. 
b =qa ab 
`  YỀ NỞ §lỆS đc. sỀ : 
Do đồ: co 2Ø 2 TU ho. c5. Chọn A 
2ab 2 
3 ? 3 x 
Ta... xV c2 Pua ta ta veni 
a-++c—b 
©a ˆ+cˆ—b” =ac 
6 12..32 v 
Do đá: co 6c”... 1 Ø4 aợP Chọn B 
2ac 2 
Tái cu đc Ca aA Chọn B 
4P 4p V20 Đi 
3 
lạc TT -ằ s2 
san sinÐ sinŒ sinA+sinB-+sinC 
“ăn A+enØ net 2 Chọn C 
ñ. Ti: ở 
2 2 2 
: 3s ..@ +c b 64+16 36 : 
2c... vi mĐN h ~T=lm = v3I 
Chọn C 
Gọi@' là tâm hình bình hành. Ta có : 
AB+ AO” =2AO°” + BD 
2 2 
+5+4=< ^^ TẾT œ AC? + BD? = l6. Chọn D 


— 
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Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. —-= 


Câu 38. 
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Đặt 1D = z ; AE=. Tam giác BE cho: 














AB+AE” =2AD”+ (1) 
2 3 ) _ 
Tương tự: AC“ + ÁDˆ =2Ak“ + —“—«€>25+z” =2 +8 (2) 
: —t =8 ⁄ NG Xš  w€ Tuệ- St 
Từ () và (2) = |” : =Jủý =42€>U =14=>1 = Ì1. 
+” + 2uˆ = 17 
Vậy AD”+ AE =+z” +ự == 20,1 Chọn D 
“ME SềU So, 
Tadô (AM Có an 
2 4 2 j: :0 
ở, % 
2AG=SAM=Š. V33 v32 - _ Chọn A 
SP. "d h) Ồ 
Ta có : ð? — c? = (a” +? —9aecos B)— (a* + bŸ — 2ab cosC) 
=c° —b° +2a(b cosŒ — ccos B) 
© 2(0ˆ — cˆ) = 2a(b cos Œ — ccos B) 
Ằ© bˆ —c” = a(bcosŒ — ecos B). Chọn B 


2 3: xô 2 X.is 
0ˆ +c —b |+sl° +cˆ—a 


| —-Ê xi Chọn B 
2bc 


acos + bcos Á = | 
2ac 





25 









2 
Ta có : dt(AMC) = SH Š -3|Š-9}= +” V50, 
2.ta 2 2 4 
dt(ABC) = 3dt(AMC) = 2 V30 : Chọn A 
42 4: 1c J2. nà nà 
—°" œ a°m? = b m; . 2K -)—nlb=, k2, cớ 
b:. `. 2 4 2 4 
-5 (lAtapmAuEt ý, 1” lề 2 Chọn € 
¿) bˆ+c? | 
Với cot A = _ 7 tương tự cho cot và cotŒ. 


ae 
Từ cot ÁA =2(cot B + cotC) 


b?+ Xa 2 Vẽ P¿ = š : 
20+ Ta? | NA c2 | mg cư có, 


Chọn A 


abc bc 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu ái. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Gọi G là trọng tâm tam giác 4BŒ và D là điểm đối xứng của 4 qua 
G, M .là trung điểm ĐC; BG=12: GA=ŒD= 10; 


BD =GŒC =14. 
Do AM = 3GM = đ/(ABC) = 3đt(GB©) 


dt (GBC) = d(GBD) =; x #(BDC6) 


= \18(18 — 14)(18 - 12)(18 — 10) = 246 


= di(ABO) = 7246. Chọn C 


Ta có: GB 1L GC BC” =GB° +GŒC? œ a? = Q(mụ +”) 


2 2 2 P¿ 2 2 
“..a SE I “N Q 
- c4 c9 - | sở = +, Chọn D 





2 1 2 


b7 | _ | 
cac e8 cu ga 
¿` ŒC 





S0 =4| 


—~> 


=> cos B =- =>B =600:; 


TP 


b”+c)—d` 
b+c—a 
Vậy, tam giác AŒ đêu. Chọn C 


Với 9 = \jp(p — a)(p — b)(p — c) 
= 46 = \|(a+b+e)(a +b— e)(w—b + e)(b +e — a) 


So với giả thiết 49 = (œ+b—c)(œ—b +) ta được : 
(œ+b—c)(a—b+c)=(a+b+e)(b +c—a) 

®ø”—(b—c)” =(b+c)}—a?” œa?°—=b? +c? 

=> tam giác 4Œ vuông tại A. Chọn A 


xc 01 29ˆ đc? dc < bế + coi Á X = A =601. 


x2 | — 


Tá Cỏ : mr +” = ðm” 


2 2 2 2 2 2 2 2 2 
VI, +c LăP EU. +b ==s|8 +€ 3 











2 4 2 4 2 4 
©®a”°=Ù”+c° tam giác 4Œ vuông tại A. Chọn B 
3 3 
¡. MẺ th decai20ck vo BI, né c A =60, 
b+c—a 2 
› 2 | 
a=2bœsƠ =3 TÌ TẾ œ áề = dữ +? —ở e bSc, 
“¿q 
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Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49, 


=> tam giác ABŒ cân có A = 60! nên đều. Chọn D 


F 


Tacó: 4 =€ =20; > 26; c~ 13,8. Chọn B 
Tacó: 4 ~11°; B œ39°; c28,0. Chọn A 
Tacó: A ~34°; Ð x44”; CŒ 102”. Chọn A 
Ta có : sin A = 2sin BcosŒ => 2ÏRsin A = 2.2Rsin B cos £ 
ĐìUi s7# + ¬Ô 
-ấ< |2 tˆ—#Ìa=e 
2ab 
= tam giác ÁBŒ cân tại A. Chọn C 


Gọi ï„ j lần lượt là trung đim 4B và ŒƠD. GŒ la trung điểm 17. 


Ta có: MA? + MB? + MC” + MP?” 
2 2 
=2MI — +3MJ?+€— 


3 2 
=2(MI + M2)+ ˆ 


2 2 2 
— ›|awơ Lê PL, =È 


2 2 
© 4MG” =k— CN + 1] : không đổi. 


_— 


=> Tập hợp ÄM⁄ là đường tròn tâm Œ. Chọn B 


Câu 50. Gọi H là trung điểm ĐC và O là trung điểm AH. Ta có : 
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3a 2 › 
2MA” + MB” + MC” = —— © 2MA? +3MH° +“ “— - = — 


_. ¬ 








2 2 ,, 2 
+3|sMƠ” LIU Dị |8 0 Weofl 2. SM2S—, 
| 2 2 2 16 4`. 
Vậy, tập hợp ÄM la đường tròn tâm O bán kính Ÿ Chọn D 


Chuyên đề 4. 


TRỤC TỌA ĐỘ. HỆ TRỤC TỌA ĐỘ 


——==ÃễÃễ 


L. 
k 


H 


A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


Trục tọa độ 

Định nghĩa 

® Trục tọa độ (hay trục, hay trục số) là tung thăng trên đó đã xác định điểm 
Ó và vectơ ¿ sao cho lị = 1. Kí hiệu là (Ó: ). 


® Ó@ là gôc tọa độ, ; là vectơ đơn vị. 


- Tọa độ của vectơ và của điểm trên trục 


® Vectơ đ năm trên trục (Ó;: i). Số ø được gọi là tọa độ của vectơ đ đối với 
trục (Ó; 2 nêu đ = đi. 

® Điểm M⁄ nằm trên trục (Ó; Ô. Số z được gọi là tọa độ của điểm ÄM⁄ đối với 
trục (C; ?) nếu OM = zỉ. 


Chú ý. + cũng là tọa độ của vectơ ON. 
° ° Độ dài đại số của vectơ trên trục. Vectơ 4B có độ dài đại số là 4P nếu 
AB= ABï. (AB là tọa độ vectơ AB). 


.‹ Hệ trục tọa độ 
- Định nghĩa 


® Hệ trục tọa độ + hay (0 ; ¿, ) là hệ trục tọa độ vuông góc +, Øy ; 


® Trục Óz có vectơ đơn vị ¿, trục đ có vectơ đơn vị LỄ 
® Mặt phăng tọa độ @z là mặt phăng đã cho một hệ trục tọa độ Oz. 


- Tọa độ của vectơ đối với hệ trục tọa độ 


— 


® Đối với hệ trục tọa độ (O ; ¡, 7). nếu ø=a 0+0, €©a= (đ.; G,); 


® a; gọi là hoành độ, a, gọi là tung độ của đ. 
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3. Tọa độ hai vectơ bằng nhau 
Cho a = (a,; a,) ; b = (b,; b,). Ta có : 


(I) 





IH. Biểu thức tọa độ của các phép tính vectơ 


* Biểu thức tọa độ của phép cộng, phép trừ và phép nhân với một số của 
vectơ. 
* Công thức : 












Cho a =(a,:a,);b=(B,; b,), kz0,k€R 


SÁU bạc. 


®ø+b=(a +Ùb,; a, +Ù,) 






ea—b=(a —b; œ, — Ù,) _ 
e kú = (ka, ; ka,,) 
* Hệ quả : 
® ä cùng phương b « aỦ, — a;b, = Ö 
(HH) 


_—* 3 - 
* li = V4; +ú; 


IV. Biêu thức tọa độ của tích vô hướng hai vectơ 


* Công thức : 









* Hệ quả : 
a 1b© &b, +a,b, = 0 
coaÌa, b) > _ mb +ab — (V) 
\% * q) A‡ + bý 
V. Tọa độ của điểm 


1. Định nghĩa 
Điểm. trong mặt phẳng tọa độ (O; ¿, 7). Cặp số (z ; ) gọi là tọa độ điểm 
M,,kí hiệu M(z ; y) nếu OM = zi+ 9). 
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Vậy Mt(z : y)  OM = xi + wj. 
Chú ý. (z ; ) cũng là tọa độ vectơ OM. 
2. Hệ quả 
® Tọa độ vectơ theo tọa độ điểm đầu và điểm cuối. Cho A(z 4! ,) Và 
B(p; 1„). ta có : 


AB= (p —z¿; Up — 1ạ) (VI) 


® Khoảng cách giữa hai điểm A, B. 


AB= tp ~ TH) + p ~ 1} (VH) 


Chú ý. Công thức VII cũng là độ dài vectơ 4. 
VI. Tọa độ trung điểm và tọa độ trọng tâm của tam giác 


1. Tọa độ trung điểm 
® Nếu M(œ„: „) là trung điểm đoạn thăng 4, ta có : 


(VIH) 





2. Tọa độ trọng tâm 
® Nếu G(z„ ;„) là trọng tâm của tam giác AC, ta có : 


qX) 





B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1. XÁC ĐỊNH ĐIỄM 


Phương pháp 






Xác định điểm Ä/(+;) là tìm tọa độ (z;) bằng hệ phương trình chứa z và 


dựa vào điều kiện bài toán. 
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Ví dụi. Cho ba điểm A(5;—8), B(—3;—2), C(1; 0). Tìm các điểm : 


a) D đễ ABDC là hình thang cân ; 
b) E để tam giác ABE có trọng tâm là C ; 
c) Chân đường cao AH. _ 


Giải 


AB cùng phương CD 
a) ABDC là hình thang cân © ‡——. 


Aơ|=ÌBnl. . 
Gọi J(z;) ta có : CD = (z—11;9) ; BD =(z+3;0+2) 
AB=(—8;6) ; AƠ = (6;8). Từ đó : 


(l)© 


6(z — 11) + 8u =0 3z -+ 4 = 33 
(++3+(y+2)=6? +8? ` |(++3)”+(w+2) =100 


.”Ỳcó. ~ 
: : \ ạ tà 3 " 6G » 
b) Gọi E(z;). Œ là trọng tâm tam giác A4BEÈ nên: 


] 
S  IẾKT số, +#p+Z¿)  |llx3=5-3+z |r=3l1 
§ “®“Ìg=-~8—2+y 
UQ = 20x + 9p +1e) 
Vậy E(31;10). | 
C) Gọi H(z;/) là chân đường cao AH, ta có : 

AH 1L Bồ 7(z — 5) + (y + 8) = 0 
_ BH cùng phương Bđ  |Œ+3)~ 7(w +2) =0 
W 7z +ụ=2ï =4 

> 
z—Ty“= l1 t„—= =Ì 

Chú ý. Vẽ các điểm A, B, Ơ trong mặt phẳng tọa độ Ozy ta thấy ABC là 


Vậy H(4;—1). 


tam giác vuông cân tại Á từ đó suy ra kết quả của D và H dễ dàng. 
Vídụ2. Cho tam giác APBŒ có A(4;3), B(0;—5), C(—6;—2). Tìm tâm 7 và 


J lần lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp và nội tiếp tam giác ABƠ. 


_ 5B. RUN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 


Giải 
Dễ dàng kiểm nhận tam giác AC vuông tại nên tâm ï của đường tròn 
ngoại tiếp là trung điểm 4Œ. Do đó ï F ði - 


Gọi /J(+:) là tâm đường tròn nội tiếp. 
® DÈ, là phân giác trong góc Ö, nên ta có : 


TT ng“ Ta 9 4BÁ + 4EG =0 B— † 


ĐÔ sêUC 7} 
® C7' là phân giác trong góc Œ, nên ta có : 

_.=. ep =~3® 3F+5FB =0 ¬ FẦÖ, —›|. 

FB CB 3 


t2 | ©5 


vi sè (072 Ô BJ cùng phương BE 
J là giao điêm của BE và ŒF' nên ‡__, xo 
Œ cùng phương CF. 


Suy ra J(—1;—2). 


Dạng 2. ˆ CHỨNG MINH TÍNH CHÁT CỦA MỘT HÌNH 


Phương pháp 






® Dựa vào yêu cầu phải chứng minh một hình ta tìm mối quan hệ tính chất của 
hình với hệ thức vectơ. Xong áp dụng biểu thức tọa độ các phép tính vectơ để 
kết luận. 






Ví dụi. ˆ Tamgiác ABŒ có A(4;3) ; B(—2;—1) ; Œ(§;—1). Gọi I, H, G lần 


lượt là tâm đường tròn ngoại tiếp, trực tâm và trọng tâm của tam giác 
ABC. Chứng minh !, /ï7, Œ thắng hàng. 


Giải 
® (z;¿) là trọng tâm, nên ta có : 
] ] 10 
z=~(1x+zp +z¿)==(4—2+8)=— 
3 3 3 10 1 
1 [3'3 
U =—(U0x +; +1a)=—(3—1—1)=— 
Ụ 3 (4 Up Ue) AI ) 3 
® //J(z;) là trực tâm, nên : 
ÁAN.L/BƠ:: la. BƠ =0: [zx4e0 z=4 
BHLAC |BHACE=0 |(Œ+.2)—(y+1)=0 5 
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Vậy H(4;5). 
e® /(z;) là tâm đường tròn ngoại tiếp, nên : 


—8z — 6u + 25 = 4z + 2u +5 


IA = IB = IC 
“kh — 6w + 25 = — löz + 2 + 65 


3+2u-5=0 |z=3 
Ầ => l(3;—2). 
lai lò Seợ \ ) 
TH (TY. cưng sa 
Do đó : †|—. l "a H, G thăng hàng. 
1G =|—;~ 
3 3 


Ví dụ2. Tam giác ABC có A(1;8) ; B(—2;—1) ; C(6;3) và 7 là tâm đường 
tròn ngoại tiếp tam giác. Gọi D là điểm đối xứng của A qua 1 và E 
là đỉnh của hình thang cân BŒƠED (đáy BƠ ). Chứng minh thuộc 
đường tròn (4 BŒ?). 

Giải 
Gọi Ï(z;) là tâm đường tròn ngoại tiếp, nên : 
# + 3u =10 


jA=IB= 1 e| 
z—=tỤ=—2 


PHÁN St 
T5 kz ĐI q;3). 
e D đối xứng với A qua ï © 7 là trung điểm AD = D(1;—2) 
® Ƒ(z;) là đỉnh của hình thang cân BŒEĐD đáy BC nên: 


DE cùng phương BƠ + — 2 =5 
lczl = Ìspl _ œ J(z—6# +(y—3} =10 
ŒE không cùng phương BD_ |z+3u#=l5 


=5 
Ầ Xuế => E(5;0). 


0 
LỰ EC cột Y1.) ve 2A0 A 2E: 

Dođó: |—”. = EÄED = 0 © EA L ED 
ED = (—4;—2) 


= E€ đường tròn đường kính A7? «> E € đường tròn (ABŒ?D). 
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Câu 1. 


Câu 2. 


Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 6. 


C. CÂU HỎI TRÁC NGHIỆM 


Cho ba điểm A, Ö, Ở trên một trục tọa độ (0:2) có tọa độ lần lượt là 


—2,— 6, 4. Hỏi câu nào sau đây sai 2 


A) OẢ = -ï. B) CA = —6. 
C) BỞ =10. D) AB+ BC =6. 


Trên một trục, cho ba điểm 4, Ö, 7 có tọa độ lần lượt là 4 ;—6 và m.. 


Nếu I4 + 1B =0 thì m bằng : 
A)Ÿ,>::. VHỲY C) —2. D)2. 


Trên một trục, cho hai điểm A(—2), (9). Nếu điểm M⁄ thỏa mãn 
MA = 3MB thì tọa độ của M là: 
A)——. Bì, C) 6. D) . 


Trên một trục, cho ba điểm (5), Ø(—2), Œ(—5). Nếu điểm M thỏa 
mãn 2A + 3MB — MƠ = 0 thì tọa độ của M là: 
9 


A)2. B) 1. Cà. D) z. 


Trên trục (0 -8) cho ba điểm A(a), (b), C(e) , xét các mệnh đề sau : 
IL.ABE=b-a : 


H. MA + MB =0 ® 20M = a+b; 

II. MA + MB + MƠ = 0  OM =a+b+c. 

Hỏi mệnh đê nào đúng ? 

A) Chỉ I và II. : B) Chỉ I và II. 

C) Chỉ H và HI. D) Cả L, II và HII. 

Trên trục z'Óz cho các điểm A, Ø, Ø biết OA — \h: ACƠ= 3—2: 


BC =4. Tọa độ điểm B là : 


A)7. B}Ì~t. cs D) 7+242. 

. Cho bốn điểm phân biệt A, Ø,C,D trên một trục thỏa hệ thức 
ải vn nào sau đây đúng ? 
ŒB DB 


A) AŒ.DB — AD.GB = 0. 
B) AC(AB~ AD)— AD(AB~ AC) =0. 
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Câu8. Trên trục (0;?) cho điểm Ä⁄ có hoành độ bằng —2. Mệnh đề nào sau 


đây sai 2 
A) OM = -3Ÿ. B) OM =2. 
C) OM và ¡ ngược hướng. D) loM| =2. 


Câu 9. Trong hệ trục tọa độ (0; ¿; 7 . mệnh đề nào sau đây sai ? 
A) M(z;u) © OM = +: + 1}. 


B) ÓÄ = 3i © tọa độ của 4A là 3. 
C) N(z:)€ zOz © =0. 


D) u =(z;) song song với 'Óy => z = 0. 


Câu 10. Cho u =(z +3; 5) và o=(4; 4+) là 2 vectơ bằng nhau thì z và 


„ lần lượt là : 

A) 1 và —]1. B) —I và 1. €) 1 và 1. D)7 và 9. 
Câu 11. Hai vectơ bằng nhau khi điều kiện nào sau đây xảy ra ? 

A) Cùng hướng. B) Cùng độ dài. 

C) Cùng phương. D) Cùng hướng và cùng độ dài. 


Câu 12. Câu nào sau đây sai ? (Xét trong hệ trục (0 -á:7)) 
A) u =(2;1) và ø = (—3;2) = tu = (—1;3). 
B) ư= 3i +37 và u = (0;4) => u +0 =(2;7). 
C) u = (0;2) và u =(3;0)>u+w=(3;2). 
Đìu<(-3;0) và u—=27 73 udt0<=(1:+10). 
Câu 13. Trong hệ trục (Óz/) cho hai vectơ đạc (3;7) và g (—5;—3) thì ử— ở 


có tọa độ : 
A) (8;10) B) (-2;4) C) (8;4) D) (=2;10) 


Câu 14. Cho a = (—2;4) ; ø— b = (5;7); tọa độ của P là: 
A) (7;—3) B) (—7;-3) C) (—7;3) D) (7;3) 
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Câu 15. 


Câu l6. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu nào sau đây sai 2 


A) a = (8;—2) => ~2a = (—6;4). 
B) b= (1;2) = 4b = (4;8). 
tjià= J:]¬ 2a = (2;3). 


Đ¿2« Ễ 1| la he, —$;3]. 
5 3 


Cho 0= (8:1, b5 (—2;2), 6 (13;—1). Câu nào sau đây đúng ? 
A) đ= 3ä— 9b. B) ể= 38 + 2ð. 
C) đ= —38 +90. D) đ= —38 — 2b. 
Cho ø = (2;0), b = (0;43), c = (4;—3). Mệnh đề nào sau đây đúng 2 
A) đ=93ä+ v3b. B) đ=2ä— 43B. 
C) đ=_—28 + 3b. D) đ= —28 — V3b. 
Tỉ số giữa a= (2:43) và b = (4:43) là : 
1 

A3. B) 1. 

)a ) 
C) một số khác. D) không tính được. 


Cho a= (9;—3), be (—3;1).. Câu nào sau đây sai ? 


A) đ= -30. B) đ,b ngược hướng. 
C) la| = —3hl. D) lb| = V10. 
Cho ba mệnh đề sau : 


[. Tỉ của vectơ a = (1;4) và vectơ b = (2;8) là 5i 
H. Tỉ của dc (1;0) và AE (3;0) không tồn tại ; 


[II. Tỉ của ø = (0;2) và b = (2;0) không tổn tại. 
Hỏi mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I và HI.  B)Chỉl. C) Chỉ IvàlI. — D)CảL,II,HI. 


Hai vectơ đ = (œ,;ø,) và ð = (b,;ö,) cùng hướng khi : 


7Ì 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


_ Câu 27. 


Câu 28. 


T2 


A) la| = li. B) L6, 
)ila Vi ĐT 
 =kù 
C) a; =0 hoặc b, =0. D) b`S 7h với & >0. 
Hai vectơ nào sau đây cùng hướng ? 
A) a = (4;0) và b = (0;4). B) a = (1;2) và b = (—2;4). 


C) a=(m;n) và b= (2m;2n). — D) a =(3;5) và b = (3m;5m). 


Cho ba vectơ các (1;0), . (0;3), Xc (1;3). Vectơ nào cùng hướng ? 
A) ä và ở. B) b và . C) đ và b. B) Không có. 
Xét 3 mệnh đề sau : 
L. Hai vectơ ø = (1;œ) và b = (—3;—3œ) ngược hướng ; 
II. Hai vectơ a = (0;3) và b = (—2;—86) ngược hướng ; 
II. Hai vectơ ø = 2 ;0) và b= (—2 ;0) ngược hướng. 
Mệnh đè nào đúng ? 
A)CảlLIH,HI — B)I và HI. C)[ và II. D) H và HI. 
U 


Trong hệ trục (0; .) cho vectơ @ØA = (z;). Mệnh đề nào sau đây sai ? 


A) OẢ= vj+? +Ẻ. B) A(z;y). 

C) A€Ou©z=0. - __ D) A€zOr ©y=0. 
Cho ba điểm A(2;4), B(—2;5), Œ(3;3). Mệnh đề nào sau đây sai ? 
A) OA = (2;4). B) AB =(~4;]). 

C) AƠ=(;1). D) BƠ = (5;~2). 


Cho ba điểm A(1;4); B(2;7), Œ(—3;3). Nêu ABC? là hình bình hành 
thì tọa độ điểm 7D là : 

A) (—4;0). B) (4;0). C) (2;-3). D) (3;—2). 
Cho A(2;-1), P(3;3), (C(-2;5) và điểm ắM thỏa mãn 


AM = BM +CM. Lúc đó, tọa độ điểm M là : 
A)(1;9). B) (—1;9). C)(2;5). D) (2;—5). 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 343. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu nào sau đây sai ? 
A) M(2;—5) và N(;9) = MN = 542. 
B) M(2;0) và N(-2;3) > MN =5. 


C) Mm +n;n) và N(n;n +) => MN = mm” — nỀ 
D) M(2p;2p) và N(p +q;p— q)> MN = J2(p° + qˆ) 


Tam giác ABŒ với A(1;5), P(4;1),Œ(§;4) có chu vi là : 


v2 ' 
A) 5(9 + J2) B) 3| + v4 C)18. D) một sô khác. 
Cho A(1;1), Ø(7;n). Nếu AB = 3/5 thì giá trị của mm là : 
A)m =4. B) m = —2. 
C) m = 4 hoặc mm = —2. D) một số khác. 
Cho A(1;0), Ø(—1;4), Œ(6;z). Tam giác ABŒ cân đỉnh € khi giá trị 
của + là : 
A)5. B) —3. C) 4. D) một số khác. 
Cho 7 là trung điểm của đoạn thắng 4Ø. Trường hợp nào sau đây sai ? 


A) A(5;7), B(7:3) và I(6;5). 
B) A(—3;5), B(1;3) và 7(—1;4). 
C) A(0;4), B(—2;0) và 1(—1;2). 


D) A(1;m), B(—19;1— m) và r|—o:3]. 


Cho hai điểm A(4;—2) và PB(2;0). Điểm Œ đối xứng của A qua Ö có 
tọa độ : 

A) (-4;2). B) (0;2). C) (0;4). D) (-2;2). 
Cho ba điểm A(—1;4), B(;—2), C(7;6). Đường thẳng đ qua điểm 


M(0;1) và song song với AŒ cắt đường thắng BC tại điểm W. Khi 
đó, tọa độ điểm N là : 

A) (0:2). B) (4;1). C) (4;2). D) (3;3). 

Cho tam giác ABŒ với A(4;6), B(0;—3), Œ(2;7) thì trung tuyến 
AM có độ dài là : 

A)2. B) 4. C) 6. D) một số khác. 
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Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu ái. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 
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Cho ba điểm A(3;—1), B(1:3), Œ(5;2). Điểm M thỏa mãn điều kiện : 
2AM + 3BM — 4CM = Ö khi tọa độ của điểm M là: 

A) (10;1). B) (—8;2). 

C) (6;—2): D) (-11;~=1). 


Trọng tâm Œ của tam giác ABŒ với A(—-3;—5), B(;7), C(7;5) có 
tọa độ là : 


A) ›2]| B) |s:2| C) (3;7). D) [-z:.l. 


Cho điểm Ø(10;0) và M(z;y) với >0, sao cho tam giác OÄ/ là 
tam giác đều (0 là gốc tọa độ) thì tọa độ (z; ÿ) là : 

A) (5;5). B)(5;52).  C)(6;5V/3).  D)(G;6). 

Cho hình thang ABŒD có đáy lớn 4D dài gấp đôi đáy nhỏ BƠ. Nêu 
A(—3:1), B(;5), Œ(4;3) thì tọa độ điểm D là : 

A) (3;—3). B) (4;—3). 

C) (4;—2). D) một đáp số khác. 

Cho tam giác ABŒ có A(7;3), B(—3;5) và trọng tâm G(2;4) thì tọa 
độ điểm Œ là: 

A) (1;4)` B) (—1;4). C) (1:2). D) (1;3). 

Tìm điểm A€zÍOz và điểm  €/Ow sao cho tam giác ABŒ với 
Œ(3;6) có trọng tâm G(2;3). 

A) A(-3;0) và B(0;—3). B) A(3;0) và B(0;3). 

C) A(-3;0) và P(0;3). D) A(3;0) và B(0;—3). 

Cho ba mệnh đề sau : 

I. đ= (œ;a,) và b = (b,;b,) => đ.b = œÙb, + q,b, ; 

II. đ= (ø,;a,) và b = (b,;b,) vuông góc khi œ, + a;b, = 0; 

œÐ - a,b, 


va? + a) ¬|B} + bộ 
Hỏi mệnh đề nào đúng ? 


A) Chỉ I và II. B) Chỉ HvàIH. CC) Chi I và HI. D) Cả IL, H, HH. 


Mệnh đê nào sau đây sai 2 


II. đ = (ø;a;) và b= (b,;ò,) thì éos(ù :B) == 


Câu 45. 


Câu 46. 


A) a= (1;3) và b = (—2;5) = ab =13. 


B) Ii< (4;—3) và b = (6;8) =a và Š vuông góc. 


3 
D) ò =(1;5) và b=(15;m) có 8Š = 30 thì ra = 3. 


C) HC 1:2] và b= [im vuông góc khi ?w = 3. 


Cho ba mệnh đề : 

L ỢY..., N. 
L. là b] =úa + 2db +b ; 
Tà PT l Sen) PA si 
J4 2cc b0 


~_-. —  — 


Trong đó, ø, b, e là ba vectơ bất kì. Mệnh đề nào đúng ? 

A)ChilvàIl B)ChilIvàlI. C)ChilIvàlIH. D)Cả L IL II. 
Cho ba vectơ a = (1:2), b= (3:5), đ= (—2;4) và ba mệnh đê : 

L (šbÌ:c =(—26;4+B9); 


II. a. (be) = (-26;+52); 


II. a..cj => {05} c -(8o nh kếthgn). 
Mệnh đề nào đúng ? 
A) Cả I, II. B)Chỉ1. €) Chỉ III. D) Chỉ I và III. 


Câu 47. Cho ba vectơ a = (12), ö = (3;5), e = (+2:4) và 2 mệnh đề : 


Câu 48. 


Câu 49. 


L. Íqð}e = (6/52); II. a.(be) = (96;52). 

Mệnh đề nào sau đây đúng ? _ 

A) Chỉ I. B) Chỉ II. C)Khôngcó.  D)Cảlvà II. 
Cho a = (1;0), b = (0;1),e = (2;2). Mệnh để nào sau đây đúng ? 
AYÁbJre ¿lbaƑ: BJlcjb— thöïc, 

C 62) j2; D) (se) ð| = |(be) a|. 


Cho ba điểm Á(#, tạ): B(,:u,), M(z:0). số thực & =1, Az B và 


ba mệnh đề sau : 


t5 


Câu 50. 


Câu 51. 


Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu %5. 
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Lộc «to Hi: EM: 
MB 


+, —k+z 


"36 C222 + = U, PA S07 - 
II. MA =kMB  M L-h 
Vệ hộ 
{<k-- 
1 
: z=-(#„— #p) 
II. M là trung điểm của 4  k= —1<© M ñ 
ọ ng 2, s6 Up): 
Mệnh đề nào sau đây đúng ? 
A) Chỉ I và II. B) Chỉ I và II. 
C) Chỉ II và III. D) Cả I, II và II. 


Cho A(1:4), B(3;7) và MẢ = 3MB thì tọa độ của M là: 
| 25 
A) |-+-5] B) š:2 |: C) 651 D) |-5:2 
2 2'4 2 "--4 
Cho 4(4;7) và B(10;4). Nếu điểm M(z;5) chia đoạn A4? theo tỉ & 


thì giá trị của k và z lần lượt là : 
A)2 và 6. B) —2 và 8. C) —1 và 8. D) 3và 15. 


Cho tam giác ABŒ với A(4;5), B(1;1), Œ(12;—1). Chân đường phân 
giác trong 4 của góc A có tọa độ T 


i Ã 14 1 14 1 
»|s2] B)|3:2]| o| 5:3] D2]. 


Cho tam giác ABŒ với A(4;5), B(1;1), Œ(12;—1). Chân đường phân 


giác ngoài ÁE của góc Á có tọa độ : 
A) (-10;3). B) (-8;3). C) (-8;2). D) (—10;1). 


Cho tam giác ABŒ có AB = 45, AŒ =2⁄5, B(0;—3), Œ(11;—]). 


E là chân đường phân giác trong của góc 4; Tọa độ của # là : 
A) .-) B) 2 

Š ..J 3: ,:Ó 
C) § t= $Ì D) một đáp số khác. 


Cho tam giác ABŒ có AC =2AB; B(—2;2), chân đường phân giác 
ngoài của góc 4 là #'{—8;—3), thì tọa độ của Œ là: 


Câu 56. 


Câu §?7. 


Câu 58. 


Câu 59. 


Câu 60. 


A) (4;6). B) (3;6). 
C) (4;7). D) một đáp số khác. 


Cho A(—1;—2), P(13;0), Œ(3;—5). Góc BAC có số đo là : 


A) 300. B) 600. C) 900, D) một số khác. 
Cho tam giác ABŒ có A(0;5), B(-4;0), Œ(6;1). Mệnh đề nào sau 
đây đúng 2 

A)A4A=60.  B)4=30. C2 =90. D) 4 >900, 


Cho tam giác ABŒ có A(0:1), B(6;4), Œ(2;7). Chân đường cao vẽ từ 
Œ là điểm Œ' có tọa độ là : 

A);3). B) (3;4). C) (4;2). D) (3;3). 

Cho A(-8;8), Ø(6;6) và C(c;0) € z'Oz; Tam giác ABC vuông góc 


tại Œ khi và chỉ khi e bằng : 
A)0. H)-2: 
C) 0hoặc —2. D) một đáp số khác. 


Tâm của đường tròn ngoại tiếp tam giác ABŒ với A(4;1), B(—2;5), 
Œ(6;4) có tọa độ là : 


A) (3;3). B) | 


C) l x] D) một đáp số khác. 





T 


Câu 4. 


Câu 6. 


Câu 7. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 
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D. HƯỚNG DẪN GIẢI TRẮÁC NGHIỆM 


BƠ = 10 hoặc BƠ = 10. Chọn C 
IA + IB = 0 > ï là trung đểm A4 => m 341C 82 —1. Chọn A 
Gọi rn là tọa độ của điểm M⁄. Ta có : 

ở, 
MA = 3MB « —2 — m = 3(9— m) © m =S.. Chọn D 


Gọi rn là tọa độ của điểm Mí. 
2MA +3MB — MC =0 ©3(5 —1m) +3(— 2—m) — (—5 — m) = 


Sm =T. Chọn C 


MA + MB + MC =0 
œ (0A— oM) +ÍOB -OM) +(OØ —OM) =0 


© 3OM = a +b + c. III sai, còn L, II đúng. Chọn A 

OB =OA+ AØ +GŒB =3 +(3—+J2)+(—4) (vì Bổ =4) 
=—l> Tọa độ của PB là —1. Chọn B 

Có — ri0018274-0 

GB DB 


œ AGO(AB~ AD)+ AD(AB- AC)=0 
œ AC.AB—- AC.AD+ AB.AD-— AC.AD=0 
©2ACŒ.AD= š:0/G0/1HeI 

2 1 Kã 422 0E SẾCh se 


®-==-ö †¬p (chia 2 về cho o 4B.AC.AD)). Chọn D 


OM = -2. Chọn B 


OA= 3¡ © OA = 3i + 0.7 œ OA= (3:0) hay tọa độ của 4 là (3; 0). 





Chọn B 

U— 0€ 2E EEIE rệt Chọn C 
)=4+ J =È'}: 

Hai vectơ bằng nhau khi chúng cùng hướng và cùng độ dài. Chọn D 

u=(-8;0) và b—9i— 7 =(2;-J) Sudu=( 1:5: ` ChọnD 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu l6. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 
Câu 23. 


Câu 24. 


u =(3;7) và 9 = (—5;—3j > u— u= (8:10). 


_ 


ð=àc inch} 20:41~ (619 <(—r: 3), 


, SN dœ —2Ø8 = 13 œ= 
Đặt ¿ = œa + 9b © 


N 
œ+ 28 =—] 8 =—. 





Vậy đ = 3đ — 2b. 


Chọn A 


Chọn B 


Chọn C 


Chọn A 


Ghỉ chú. Có thể thử như sau : 3a — 9b = (9;3)+(4;—4) = (13;—1). 


Vậy 4 đúng. 
Ta có : 2a — vJ3b = (4;0)— (0,4/3.V3) = (4;3). 


Chọn A 


Chọn B 


Vì T + s nên đ, b không cùng phương, do đó, không có tỉ số giữa hai 


vectơ đ và Ò. 


ảo (9;—3) = —3(—3;1) = T5 h| —ll.Ìb = 3.Ị. 
ñ = si I đúng ' 


a=(1;0=+0;0420+ú Sal ; 
R) ó 
œ = (0;2) và b = (2;0) : không cùng phương => III đúng. 


œ = kb, - 
ý =: BÀ với k > 0 => đ,b cùng hướng. 


n= (m;) và bà (2m.;2n) => b—=9a = a,Ð cùng hướng. 


Chọn D. 


—s“-c>e=(0;3) và b=(-2;~6) => I1 sai: 


L2 (—3;—3o) ác —3(1;a) SP —9ù => l đúng ; 


b=(A3:0)0=~W3;Ú)&~a + Trđúng 


Chọn D 


Chọn C 


Chọn A 


Chọn D 


Chọn C 


Chọn B 
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Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 
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OA = z? +? = OÂ. Chọn A 
AG=(1;—1). _ Chọn C 
BC = (—5;—4) > D(-4;0) vì AD = (—5;—4) = BƠ. Chọn A 


Ghi chú. Cách khác ta đặt D(z; ) => AD = (z—1;— 4) 
ABCD: Hình bình hành 








Kong z—=l=—5 z=—4 
© AD= BC ÂẦ => D(-4;0). 
—4=-4 =0 | 
n9ne)-40 =2 4P tì msmar z—2=(+z—3)+ (+ +2) 
M(z,u). Tacó: AM = BM +CM 
:  .¡-0#000 n 
# = —=] 
=| _#®œM(-1;9). ChọnB 
=9 
M(m +mn;rmn) và N(n;:n + m) 
=> MN = (86210) Sš thớt: N2 mỹ: 
=> MN = 4|mn° +n° z \Jrmn” —n”. | Chọn C 
,AB = \J(4—1)? +(1—5) =5,BC = \|(8 — 4Ÿ +(4—1) =5, 


AC = (8 — 1) +(4—1)? = 542. 








Vậy chu vi là 5+5+54/2 = 5(2+42). Chọn A 
AB = 345 œ \|(ï — 1 +(m —1)” = 3 J5 œ 36 + (m — 1)” = 45 
2 mằ= 4 
© (m —1) =0 Chọn C 
†n = —3. 

AABC cân đỉnh C _ 
œ AC? = BC? œ(6— 1)” +(z—0)? =(6+1)+(œ—4} 
© 25 +z” = 49 + +” — 8z +16 © z = 5. Chọn A 
A(1;m) B(~19;1~m) ¡| }—18,/B‡1—] ~. r|_ọ; 5Ì, ChnD 
Chọn B. 


Câu 35. Dễ thấy A(—1;4), Ø(1;—2) thì é(0;1) là trung 
điểm của 4B; mà MN song song ÁC nên ẤN là 





trung điểm của BƠ. Suy ra: °M N 
l7? 216 : 
Chọn C 


Câu 36. (0;—3),C(2;7)=> M(1;2).Mà A(4;6) 
nên - AM =|(L-4} +(2—6ÿ =5. Chọn D 
Câu 37. Ä⁄(z;). Ta có : 


2AM + 3BM — 4CM =0 
© 3z—3;+1)+ 3(z — 1; — 3) — 4(z — 5; — 2) = (0;0) 


#=-ll 
=l 1 © M(—11;-—). Chọn D 
+ ng có _ 
âu 38: Ta có: G ỏ 
Câu a có  šB74.5 0Ÿ Chọn A 
3 Š 3 
Câu 39. 1 (z;), vẽ đường cao MT. 
“uy. <0 
Ta có : d 





ụ = HM = 5^l3 > 0. 





Chọn C 


—ĂäặẶANđd3Agg ————— 


#Zp —#A=2(1g¿ —z#y„) — [#p+2= 2(4—]) 
Câu 40. Tacó: 4D = 2BCŒC <> 


Up —1=2(3- 5) 





Mp > tạ = 2(Uc — 9p) 


Zp= 4 
Ầ © D(4;—3). Chọn B 
Up = -3 


3T„ =172, +1p +1„ 


Câu 41. Ta có : 
3q = 1ạụ + Up + 1e 


6=7—2++z 
= - 


l12=3ä+5+tựy 


„=1 
Ti Vậy Œ(1;4). Chọn A 
Úc = 4. 


6A. RLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... hội 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 59. 
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A€zOz > A(z,;0), B€  Oụ > B(0:9,). 


: z +0+öä=23 3„=ở 
G là trọng tâm AABŒC Ầ 
0+; +6=33 UỤp = . 
Vậy A(3;0) và Ø(0;3). 
Chọn D. 


1 


Ta có : s=|a:3] và b—|Si3|~a5=42+13=2 0 
_ 3 Ạ ¿. 4 


Vậy đ, ð không vuông góc với nhau. 


Chọn B 


Chọn C 


Khi đ, ¿ không cùng phương thì (sb)c và d. (be) không cùng phương 


nên III sai, còn I và II đúng. 


(sb]c = 13.c = (—26;52) = I đúng ; 


a.(b.c) = 14a = (14;28) = II sai. 
Suy ra lII saI. 


(¿bÌc = 13c = (926;52) = 1 đúng : 
a.(bc) = 26a = (96;53) => II đúng. 
Ta có : 

6166 Ben 

(G.c).b = 2b = (0;2) 

a.(be) = (be) = 2a = (2:0) 


=> A,B,C đều sai ; 


lg2)N <+p và lbpÌn <5 s.8;đùyg' 








1 

z= (0u +#p) _ 
Mĩ là trung điểm của AB  M 1 \ = IHII sai. 

U= (Wu + 9p) 
SMS" SỆ SG 1-33 _„ s 
MA = 3MB > M 1-3 —M|s” 

“S37 d7 2 
gi VỆ VeS” 


Chọn A 


Chọn B 


Chọn D 


Chọn D 


Chọn A 


Chọn C 


6B. RUN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 


Câu 5Ị. 


Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 55. 


Câu 56. 


MÃ = kMB = tạ — tụ = k(wpg — tụ )=> ï—5 = k(4—5) + k = —2 

TC Ty 
lI—kÈ L2 

Ghi chú. Ta có thê giải nhanh như sau : _ 

VÌ 7>5>4= 0; >p nên Mƒ năm giữa 2 điểm A,B do đó k< 0. 





=8. Vậy k = —2 và z =8. Chọn B 


Vì 5z — = M không thê là trung điểm của 4 => k = —1 bị loại. 
Vậyk = —2. Chọn B ` 


AB=\(-4} +5} =5: 

















AC =1(a—12)” +(sŸ lếP? Mi, L2 
AB 
lề KỸ _12+2_ 14 
TỦ - 0e 7 1+2 › => p|s2] Chọn C 
MB vÀ TỔ: Ê 83 
k2: 1 _ 
Ta có : 4B =5, AƠ =10, AƠ = 34B => EC = 9EB. 
2 
SẺ La X25 SP TH 
Do đó : ch Vậy E(—10;3). Chọn A 
= “=3. 
'TNET AE: 
0+2.11. 22 
siá8 _ 45 J- nan. c1 8g 
Ta có : =2 ÈB—=_—-2ÈC >E 
ki nón lột ex-linC. ta Tế Tào 
1+2 3 
“`... 
Vậy E|““;—“|. Chọn B 
xá Ä ) " 
AC = 2AB > FỞ = 3FB => B: trung điểm của FƠ => 


2ZUp = tẹ + 9y 4=-ö+ựy mu. 


27„=+z.,+z —=4=—8++z z. s4 
| ` Ỷ lŠ >| . b: => F(4;7). ˆ ChọnC 
k 


AB =(14;3), AƠ =(4;—3) 
56 ~— 6 


50 1 
V196+4a1649 10/25 v2 


=> COS (An, Giớc 
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Câu S7. 


+ can Á = x2 Á= 4Õ! _ Chọn D 


v2 
BS: —4; -5) AƠ = (6; -4) => AB.AƠ =—24+20 =~4 <0... 
Vậy, góc 4. là góc tù. Chọn D 
B=(6;3) ; CƠŒ'= (z—2;u—7) với Œ'(;9) ; AƠ'= (z;—]). 


œŒ*L AB 


Œ' là chân đường cao <> 
AC! và AB cùng phương 


6(z—2)+3(y—7)= 0 ĐA, - 
©lz_ y—1 Ầ So cá, Vậy Œ1!(4;3). Chọn A 
6.273 
Câu 59. AƠ =(c+8;—8), BƠ = (c—6;~6); 


Câu 60. 
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ACB =909 œ AC.BC =0 


: C 
©(c+8)(e—6)+48=0«@ c +2c=0Ẳ@[ _ Chọn C 





AB =(—6,4), AC = (23)= AB.AØ =~12+12=0 
=> BAC =901. Do đó, tam giác ABŒ nội tiếp trong đường tròn đường 
kính BŒ, có tâm là r|»›] Chọn B 


Chuyên đề 5. 


ĐƯỜNG THĂNG 








A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


I. PHƯƠNG TRÌNH TỔNG QUÁT CỦA ĐƯỜNG THẢNG 


1. Phương trình tông quát 
e Vectơ pháp tuyến của đường thăng 
Vectơ ?ï z Ủ gọi là vectơ pháp tuyến của đường thắng A nếu giá của ?ï vuông 
góc với Â. 
® Phương trình tông quát 
Mọi đường thăng đều có phương trình tông quát 


az -+ bụ -+- c = 0 với a” + bŸ + 0 (1) 


® Từ phương trình tông quát của A ta có một vectơ pháp tuyến của A là 
Án (a;b). 
2. Các dạng đặc biệt của phương trình tông quát 
® Đường thẳng az + by = 0 đi qua gốc tọa độ. 
® Đường thăng az + e = 0 song song hoặc trùng với trục Óy. 
® Đường thắng b + e = 0 song song hoặc trùng với Óz. 


® Đường thắng Óz có phương trình =0 và đường thắng Oy- có phương 
trình z =0. 


® Đường thắng A đi qua điểm M,(Z¿ ;ạ) và có vectơ pháp tuyến n= (œ;b) là: 
d( — #ạ) + Ù{ — tạ) = 0 (2) 
® Đường thẳng đi qua hai điểm 4(z;0) và Đ(0;ö) có phương trình 
“ưè#=Í (œ = 0;b + 0) 
aÖ 


được gọi là phương trình theo đoạn chắn. 
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® Phương trình ¿ = kz +rn. gọi là phương trình của A theo hệ số góc k. 
® Đường thắng A đi qua điểm Ä,(z, ;y„) và có hệ số góc & là : 
Ù TỦ = k(# — +ạ) (3) 
Chú ý k 
® Khi k0 và AÀ cắt Óz tại M thì œ là góc hợp 


bởi chiều dương của trục hoành và À và & = tanœ. 
® Đường thăng A có phương trình az + bụ + ce =0 có 


hệ số góc k=-T với b =0. 





II. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐỐI CỦA HAI ĐƯỜNG THẰNG 


Cho hai đường thăng A, và A; có phương trình 
A¿:øm+ +bu+q =0; A; : ø„# +byU + c;ạ =0 


(4) 





KHOẢNG CÁCH TỪ MỘT ĐIỂM ĐẾN MỘT ĐƯỜNG THẲNG 
® Khoảng cách từ điểm M(, : 9a) đến đường thắng A :az + bụ + = 0 là: 





5) 
® Cho hai đường thăng cắt nhau 
Ai: m2 + + =0 và A; : #z + b + c; =0. 
Phương trình hai đường phân giác của các góc tạo bởi A; và A; là: 
k k2 L.b62P2 2010 ên. s22 1 RUN (6) 


V4; +ửẺ V4; +ửý 


® Vị trí của hai điểm đối với một đường thắng 





Cho đường thăng A: az +b+e=0 và hai điểm X+. (0y); 1X, ý) 


không năm trên A. 
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+ M và N năm cùng phía đối với A khi và chỉ khi 

(a2 + by +c)(azy + bụy + e) >0. 
+ Mí và N nằm khác phía đối với A khi và chỉ khi 

(az„ + by + c)(az„ + bụ, +c) <0. 


IV. GÓC GIỮA HAI ĐƯỜNG THẲNG 


Góc (A;,A;) của hai đường thăng 
Ä¡: m# +b+ ca =0 và A; : ø+ +byU + c; =0 là: 


(7) 





® A; L À;¿ © aø, +bb, =0. 
® Nếu A; : = k# +b, và A; : = kyz+b, thì A, L A; @ ki; =—1. 
VY. PHƯƠNG TRÌNH THAM SỐ CỦA ĐƯỜNG THẰNG 


1. Vectơ chỉ phương của đường thắng 
Vectơ ở z Ö là vectơ chỉ phương của đường thắng A nếu giá của ở Song song 
hoặc trùng với A. 


Đường thắng A : az + bự + e = 0 có một vectơ chỉ phương là „e (b;—a). 

2. Phương trình tham số của đường thắng 
Đường thắng A đi qua điểm M,(Z¿;„;) và có vectơ chỉ phương "= (œ;b). 
Phương trình tham số của A là : 


Z#= 1y +úi 


2 3 : 
a“ˆ +bˆ =0 0uàtcCRR) |: 
VỀ Sa ) (8) 





® Nếu u — (œ;Ö) là vectơ chỉ phương của A thì hệ số k của A là k= ` với 


q 
b œ0. 
VI. PHƯƠNG TRÌNH CHÍNH TÁC CỦA ĐƯỜNG THẲNG 
® Phương trình chính tắc của đường thắng A đi qua điểm M(?,;1,) và có 
vectơ chỉ phương ki (a;b) là : 
—t®==— “ø=0;ð=0) (9) 
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» Chú ÿ : 
Nêu a = 0 hoặc ö = 0 thì đường thăng không có phương trình chính tặc. 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1.  VIẾT PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG THẢNG 


Phương pháp 





I. Tìm một điểm M,(zs;1¿) thuộc đường thắng và một vectơ pháp tuyến 






He (œ;b) hoặc vectơ chỉ phương vn (u.;, ) để áp dụng các công thức theo 





yêu câu của bài toán. 
2. Nếu A có vectơ chỉ phương (b;—ø) thì vectơ pháp tuyến của A là 






n =(4;b}. 





Ví dụi. ˆ Cho tam giác ABC có A(—1;2), B(2;-4), Œ(1;0) 
a) Viết phương trình tông quát của đường cao AH; đường phân giác 
trong của góc BẢAC. xo 
b) Viết phương trình tham số và phương trình chính tắc (nếu có) của 
đường trung trực cạnh ĐC và trung tuyến AM. 


Giải 
a) ® Đường cao 4H qua A(—1;2) và có vectơ pháp tuyến là BƠ = (—1;4) 


nên phương trình tổng quát của AH là : 
: —(z+1)+4(y—2)=0 ©z—4y+9=0. 


® Đường thắng 4B qua A(—1;2) và có vectơ chỉ phương là AB= (3;—6) 
nên có phương trình tông quát là 6(z + 1) + 3(y — 2)= 0 © 2z + =0 
Tương tự, phương trình AC là z + —1=0. 

Do đó, phương trình các đường phân giác của góc Ä là: 

22+ „z+u—1_ |@l2—5)z+(V2—v5)y+5 =0 () 
v5 v2 V2+5)z+(V2+5)u-j5=o0 — @) 


Thay tọa độ Ø(2;—4) vào (2) ta được 24/2 —- 5.5 < 0, 





Thay toạ độ Œ(1;0) vào (2) ta được 2x2 > 0. 


Vậy, phương trình phân giác trong của ĐAC là : 


(2/2 + v5)z + (Và +J5)y— v5 =0. 
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b) ® Trung trực cạnh Œ qua trung điểm M của BƠ > M|Š:-?] có 
\ 


BƠ =(-1;4) là vectơ pháp tuyến nên vectơ chỉ phương của trung trực là 








tứ = (4;1). 
Vậy, phương trình tham số của đường trung trực cạnh öŒ là : 
x. Sthái 
2 
ụ=—2+Í 
3 
KG Sổ SE 09x ÿ 
và phương trình chính tắc là —_ 2= => 
eTrung tuyến 4Äƒ qua A (l2) và có vectơ chỉ phương là 
Đá VN  Khớ : z=-l+ 3 
AM = B : -4| nên có phương trình tham sô là 2 
: =2-át 
và phương trình chính tắc là “ : xi _ 
= 


Ví dụ2. Cho ba đường thắng _ 
đ :2z—+5=0, d.:—# +ụ +1=0, d :3z+4y—5=0. 
Gọi A là giao điểm của đ, và đ,. 
a) Viết phương trình tham số của đường thắng A, qua 4 và A1. 
b) Viết phương trình chính tắc của đường thắng A, qua A và 
A, ù Ẳ... 
c) Việt phương trình tông quát của đường thắng A. qua 4 và tạo với 
d, một góc bằng 45", 


Giải 
a) Giao điểm 4 của đ, và dđ, có tọa độ là nghiệm của hệ phương trình 
2z—0+5=0 
=> A(—6;—7 
li ++l1=0 ) 


A¡ Lđ, nên A, có vectơ chỉ phương là #É=— (3;4) và A; qua A(—6;—7) 


# = —B + 3i 


ên có phương trình tham số là 
bu 292122016, xo tdày 
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b) A, //d. nên À; có vectơ chỉ phương là ở = (4,—3) và A; qua A nên 
T+ẰÊU Vật 

_—.. 

©) ở, có vectơ chỉ phương "^ (4;—3). Gọi k là hệ số góc của A; thì 


có phương trình chính tắc là 


vectơ chỉ phương của A, là b. = (1;k)., d, hợp với A, góc 45” nên : 
cHz1M.. TL 
J251+k? v2 


©k=-—7 hay kẽ. 


cos 45) = 7k? + 48k — 7 = 0 


7z++49=0 


Vậy, phương trình A; là y = kø—z„)+1„ ©| _ ?ụ -43— 0. 


Dạng2. VỊ TRÍ TƯƠNG ĐÓI GIỮA HAI ĐƯỜNG THẢNG 


Phương pháp 


® Sử dụng công thức (4) hoặc giải trực tiếp hệ phương trình của hai đường thăng 





ˆ À 
theo yêu câu. 


Ví dụi. Cho hai đường thắng 
A; : 4z — mụ + 4— mm = 0, A, : (2m + 6)+ + ụ — 2m — 1 = 0. 
Biện luận theo zn vị trí tương đối của A; và A;. 


Giải 





+ ——œm?+3m+2=0 
2m +6 1 


<©> m z —Ì Và rn z —2. 


® A, cắt A, © 


® À, song song Â; © — Ẫ SEE si. 8K. lì 
2m + 6 | —2m — Ì 


†mn" = —Ì] ha rTn = —2 





Ặ €Ằ& 1m = —Ì. 
mnˆ + rn — 2 + Ö $ rn z Ìuàrn z —2 
4 —n 4 —1n 


=——=———$tn =-À. 
2m +6 ] —2m — ] 





® A, trùng với À; © 
Vậy : 
® m z —] và rn = —2 © A; cắt À;. 
®m=—-l©A,//A,.. 
_®  = —2 © Â; trùng với À;. 
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Ví dụ2. Xét vị trí tương đối của các cặp đường thăng sau đây và tìm tọa độ 
giao điểm của chúng (nếu có). 














, z=—l+2t: 
8) Ai: 2c+p+1=0 và Â, : #'% ấÊ 
hi, (66a MT VỀ Wà-A 6c i= Mi, 
2 —10 —l 5 
#=—2+íf # = át! 
c) A, Š: và A,: “hết GIÊNI 
Giải 


a) A¡có vectơ chỉ phương + =(1;2), A, có vectơ chỉ phương 


„ =(2;—3). Vì tị và › không cùng phương nên A, cắt hi 
Tọa độ giao điểm Ä⁄ của A; và A; ứng với nghiệm £ của phương trình : 
x0 11218 1-0 1i sD@(c- Suyản w|Š:3] 
ï VY 
b) A¡ có vectơ chỉ phương ứị = (2;—10) và A, có vectơ chỉ phương 


uy = (—1;5) cùng phương ?¡. Ngoài ra, điểm M,(—2;:—3) € A,, thỏa phương 
trình A¡ © Mẹ € A¿. 

Vậy A; trùng với A;. 

c) Tọa độ giao điểm (nếu có) của A, và A; ứng với nghiệm f, £' của hệ 


phương trình : 
10 
nà 2y. XP! DONRIERET : 
c© => à A, cắt nhau. 
đc ÁNG gác "cá lễ ¡; và ÀÄ; cắt nhau 
3 
16 
#=—— 
Tọa độ giao điểm là 1 vã 
KẾ E: 


Dạng 3.  KHOẢNG CÁCH TỪ MỘT ĐIỂM ĐÉN MỘT ĐƯỜNG THÁNG. 


Phương pháp 


laz, + bu, + ‹ 


® Sử d ông thức đ(ÄMí,,A) = 
ử dụng công thức đ(M,,A) động 





0Ị 







e Việt phương trình đường thăng có sử dụng công thức (Ï). 
e Viết phương trình đường phân giác góc nhọn hoặc góc tù. 





Ví dụi. Cho ba điểm A(2;0),(4;1), C4;2). 


a) Tìm điểm D đối xứng với 4 qua đường thắng BƠ. 
b) Viết phương trình đường thăng đi qua Á và cách đều B và Œ. 


Giải 
a) BƠ = (—3;1) > phương trình ĐC : z + 3 — 7 =0. 
Gọi D(z;) đối xứng A qua BƠ > trung điểm ï của 4D là: 





IS” šÌc nơ œ®S +3Ÿ—T= đc sủ Agö 12=0. 


AD L BỞ œ& —-3(z—2)+=0©—-3z++6=0 
71.7 an aeauaaii 
ọa độ à nghiệm của hệ phương trin 3s bu +6 = Ở 
Giải ta được : z = 3; = 3. Vậy D(3;3). 
b) Đường thăng A qua 4 có hệ số góc Èk là : 
 = k(+z T— 3) © kz —  — 2 = Ö. 
A cách đều và Œ  d(B,A) = d(Œ,A) 
lae—3|  |lk—4l 
‹.> = 
kˆ +1 k? +1 
Vậy, có 2 đường thắng phải tìm là : 
A,:#z+3/+6=0 và A; : 7z — 5ụ— 10 =0. 








ỉĩ 
+ 4k—3= +Ík- 4) @ k= =5 hay c7 


Ví dụ2. Tam giác AC có phương trình các cạnh là : AB:z-y+4=\0; 
BC : 3z + 5ụ + 4= 0và AC :7+z+—12=0. 
a) Viết phương trình phân giác trong của góc 4. 
b) Tính diện tích tam giác ABŒ. 
Giải 


a) Phương trình các đường phân giác của góc 4 là : 


z—+4_ ,7z+y-12_ |z+d3u-16=0 q) 
2 v50 3z—+2=0. (2) 





z—-+4=0 


=> B(—3;]). 
3z -+5+4=0 ( ) 


Tọa độ là nghiệm của hệ phương trình | 


Tương tự ta có Œ(2;—2), A(1;5). 
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Lần lượt thay tọa độ và Œ vào về trái của (1) ta được —16 và —20. 
Vậy, phương trình phân giác trong của góc 4 là 3z — + 2 = 0. 


b) Ta có : BƠ = ø = V34 ; h, = d(A, BƠ) = _ 


Suy ra diện tích tam giác 4Œ là 5 = 20h, == TU. 


Dạng 4. GÓC GIỮA HAI ĐƯỜNG THẢNG 


Phương pháp 





® Sử dụng công thức (7) khi biết cặp vectơ chỉ phương hoặc cặp vectơ pháp 






tuyến của 2 đường thắng. 
® Nếu biết hệ số góc của A, và A; là k¡ và k, thì áp dụng công thức : 
bi Ã: AC) si PS XI, 








Ví dụi. Cho hình vuông có đỉnh A(4;3) và một đường chéo có phương trình 
7z — +8 =0. Lập phương trình các cạnh Œ và đường chéo còn 
lại của hình vuông. : 

Giải 
a) Dễ dàng thấy điểm 4 không thuộc đường thăng 7z —+8=0 nên 
BD có phương trình 7z — ụ +8 =0. Đường chéo ÁŒ qua Á(4;3) và vuông 


góc D nên có vectơ pháp là  = (1;7). 
Do đó, phương trình 4Œ là z— 4+ 7(T— 3)= 0 ®z+ 7 25 =0. 
b) Giao điểm 7 của hai đường chéo có tọa độ là nghiệm của hệ phương trình 
Xe =0 l 31 | 


z+7u—25=0 25 ` 50 
I là trung điểm AC nên tọa độ c|—S: XĨ 
25. 25 


Đường thắng đ qua A(4;3) có phương trình : 
ø( — 4)+b(u—3)= 0 © az + bụ — 4a — 3b = 0 
|a + 7%| xẻ xẢ 


d tạo với AC góc 45” œ cos45” =——————— = —= 
\a' +? xJ50 ⁄a 
©|a+7b|= 5\|a? +02 © (a + 7b) = 25(a° + bÊ) 
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_4b 


q 
«© 12a? — 7ba — 12b = 0 © ge) 


aq=—— 


4 


® Với a =  ò $ 3a = 4b chọn ø = 4 > b = 3> đ:4z + 3y —- 25 =0. 


® Với a= —^” $ 4a = 8b chọn a = 3> b=—4 => ởđ: 3z —- 4ụ =0. 


Nếu lấy AB: 4z + 3 — 25 = 0 thì AD: 3z — 4u =0. 
Do đó, ta viết được ŒD và BC lần lượt là : 


Na xoy kE&SG / "Ết TC ciớÓ 2 
25 25 


Ví dụ2. Tam giác ABC cân tại A. Biết phương trình các cạnh 4B và BƠ 
lần lượt là z+2y—1=0 và 3z—-+5=0. Viết phương trình 
cạnh AC biết AC đi qua Ä⁄/(1;—3). 

Giải 

Gọi ? = (œ,b) là vectơ pháp tuyến của AŒ. AŒqua ÄM(1;—3) nên có 

phương trình : 
a( — 1) + b(ụ + 3) = 0 (aˆ + bˆ z 0). 

AB có vectơ pháp tuyến m =(1;2),PŒ có vectơ pháp tuyến 

nạ = (3;—1). Tam giác ABC cân tại A nên : 
cos(BA, BC) = cos(CB, CA) 
|3 — 2| |3a — | 


t \1? +8 x3? +1 > J3? +? xa +” 


Ằ© aˆ + bˆ = 5(3a — b) © 22a” — 15ab + 2b* = 0 
ta=;b hay a= c0. 
® Với „= S0 + 2a =ù chọn a= l1=>b=2. Ta có phương trình AC: 
z—l1+2u+6=0©z+2u+5 =0 (loại vì AC // AB). 
® Với ù = - b; chọn ð = 11 = ø =2. 


Ta có phương trình ÁC : 2z — 2 + 1l + 33 =0 © 2z +1l+31=0. 
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Câu 2. 


Câu 3. 


Câu 5Š. 


Câu 6. 


Câu 7. 


Câu 8. 


Câu 9. 


C. CÂU HỎI TRÁC NGHIỆM 


Vectơ nào sau đây là vectơ pháp tuyến của đường thẳng 
đ :4+ — 2u + 5 = 03 


A)n=(4;3.  B)n=(;4). Cjn=(2;-1). D)n=(;1). 


Cho hai vectơ m = (—2;—2), n, = (1:42) và đường thắng 
d: x/2 (œ — 3) + 2u = 0. Vectơ nào là vectơ pháp tuyến của đ? 

A) Chỉ n;. B) Chỉ n„. 

C) Không phải ?n;, n;. D) Cả mị, n;. 


Đường thăng đ đi qua điểm A(1;—2) và có vectơ pháp tuyến n< (3;4) 
có phương trình tông quát là : 

A)đ:3+z+ 4+ 5=°0. B)đ:3z + áy—5 =0. 

C) đ:3z—4u—1=0. | D) đ:3z+4u+11=0. 

Cho A(3;—2), P(—1;1), C(5;4). Đường cao ÁH của tam giác ABŒ 
có phương trình là : 

A) 6z+3u—4=0. B)2z+—-4=‹0. . 

C) 6z — 3+5 =0. D) một phương trình khác. 

Cho điểm M(4;1), W(5;—1). Đường trung trực A của MN có phương 


trình : 


A)z~3y—s =0. B)z+2y—5 =0. 
C)z~3y+ 2 =0. D)z—2u+9=°0. 


Phương trình đường thăng qua M(3;—2) và có hệ số góc k=2 có 
phương trình : 

A)=2z-ỏ. B)u=2r-4. C)ụ=2z-8. D)y=2r-6. 
Đường thăng = 2z —10 cắt trục tung tại điểm : 

A) M(0;5). B) M⁄(0;—10). C) M(5;0). D) ÄM/(—-10;0). 
Mệnh đề nào sau đây sai ? 

A) Đường thẳng đ:  = 3z — 10 qua điểm M⁄(0;—10). 


B) Đường thắng đ:  = —5z + 2 qua điểm N(0;2). 

C) Đường thẳng đ:  = V2z qua điểm O(0:0). 

D) Đường thẳng đ:  = 2(z — 1)+ 3 qua điểm P(0;3). 

Đường thăng qua M(0;7) và tạo với Óz một góc 60° có phương trình : 
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Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 
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A)u= 3+ +7. B) „= V3z- J3. 


C)=-E +7. Dìu=£ +7. 


Câu nào sau đây sai ? 

A) Hai đường thắng ở:  = 3z — 6 và đ':  = 3z + 2 song song. 

B) Hai đường thắng Uu=2z—8 và = Í c— đ3)z —8cắt nhau tại 
A(0;—8). 

C) Hai đường thắng  = 2z +5 và  = —2z + 3 vuông góc. 

D) Đường thắng  = _ œ— 2 hợp với tia Óz một góc 30”. 


Câu nào sau đây sai ? 
A) Đường thăng qua 4(10;0) và Ø(0;5) có phương tình — xu lim 
B) Đường thắng qua A(2;8) và B(-3;9) có ky! trình : 
2—2- =5 
—5 kC 


C) ( 4 


=Ủ 2) 
` = =#T ®(4):z+5u~42=0. 





D) (4): g†z=1®(): 5 + 10 — 10 =0. 


Vectơ nào sau đây không phải là vectơ chỉ phương của đường thăng 
đ: 3z + 4ụ — 8 = 0? 


A)a=(-4;:3) B)a=(4;3)  C)ja=(4;-3) D)a=(8;~9). 





Đường thắng qua Ä⁄(3;—6) và có vectơ chỉ phương u =(2;—D có 
phương trình tham sỐ là : 
A) (<3 —‡ (teR) B z+=ðö+2í (¿ R 
ụ = —6 +92f . ĐẦ gu] nh ê 
z=ð+Í % = —ä + 2í 
C tCR). D tCTR). 
JÍP”.„ Jong PT 6eR) 


Cho A(1;1), (—2;4), C(3;6). Đường thăng qua Á và song song với 
BC có phương trình tham số : 





tcTR). B † 

ki. ) TH. 
+=l+5í +=l—t 

C de). D t(cN 

TH TH) 


Câu 15. 


Cho đường thắng đ: 2/3z — y — 3 =0. Câu nào sau đây sai 2 
A) d có hệ số góc k = V3. 
B)u= (1;v3) là vectơ chỉ phương của đ. 


C) đ cắt trục tung tại điểm M(0;—3). 


Câu l6. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


D) Góc hợp bởi tia Óz và ở là 30”. 
z=—3+4í z=l-4í 


Cho I. ((€R) HỈ Ta Re sứ c R). Phương trình nào 


=2+ðií 
là phương trình tham số của đường thăng qua 4(—3;2) và Ø(1;ð) ? 


A) Chỉ I. B) Chỉ II. C) Cả I và II. D) Không có. 


^>= 25 ce † 
ụ=1—9f 
điểm A(2;1), Ø(0;5), Œ(õ;—5). Điểm nào nằm trên đ? 


A)Chỉ A. B)A và B. C)A vàC. D)A,B vàC. 
+z+=2+á4í 


U=ä—2i 


Cho đường thẳng đ có phương trình tham số | (€R) và 3 


Cho đường thắng đ: (t€ïR). Phương trình nào sau đây 





không phải là phương trình tham số của d ? 
B) 


# XE g E Và to A =3—3/\ 


¿€RR). 





Với giá trị nào của £ thì khoảng cách từ điểm A(3;—2) đến một điểm 
M(3 — t;2 +t) (với £ € IR) nhỏ nhất ? 
A)t=2. B)t=-2. C)t=0. Dìt=~1. 


Từ điểm A(3;-2) vẽ AH vuông góc với đường thắng d: 
PT ng 
=2+i 
A) (5;0). B) (3;2). C) (4;—1). D}(2;3). 
Hai đường thắng đ : (m — 1)+ +  — 5 = 0 và đ': z+(m +1)y-+5 =0 
cắt nhau khi và chỉ khi : | 

A) m 0 và rm = l1. B) m = v2. 

G) m =^|2. D) m = —\2. 


tclR).(H c3). Tọa độ của H là: 
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Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Cầu 26. 


Câu 27. 
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Với giá trị nào của ?n thì hai đường thẳng _ 
HA  g T z=>=l— mí 


(t€R) 


VỤ: ụ=3+(m—3)t 


cắt nhau ? 


((€R) và z4 


mm z= 3` THỦ 


tên 
A) m =0. B) m z3. C) D) 


Hai đường thắng nào sau đây trùng nhau : 
A)đ:3z>+ +5 =0 và đ':6z+2u—9=0. 
B) đ: 4z— 3+ 5 =0 và đ': 4z + 3+5 =0. 
z=ð+2i 
đ: 
°) =—-2+tf 


D) đ:z= 3 và đ':y+2=0. 
Trong hai đường thắng 


và đ`:z—2u—7 =0. 


z+=3—2i _ |z=3+í 
ủ : 121 60c) và dở, : 175 S Bi 


đường thắng nào trùng với đ : z + — 4= 02 
A)Cả d và d,. B)Chỉ đ. C) Chỉ đ,. D) Không có. 
Cho hai đường thăng 
z=1zạ +ta 
'lr= Uọ + tb 


z=m+t'a 
=1, +É'b 
(trong đó a,b không đồng thời bằng 0). Mệnh đề nào sau đây đúng ? 
I. Nếu điểm M,(+, ;1,) € đ, thì đ = đ;; 

II. Nếu điểm M,(z,;y,) # đ, thì đ, || d;. 

Mệnh đề nào đúng 2 

A) Không có. B) Chỉ L -——_ ©)Chỉ H. D) Cả I và II. 
Với trị nào của ø thì hai đường thăng sau trùng nhau : 


z=2+ “at t=2+ủi 
" † àÀ đ›; 
ủ y„=3-ð' J.  = 3+10f 


(£€R) và ái ('c®) 


3 3 5 5 
PY UY 7025-20 0412 777A 4.44 Ea c3 jg/S2: 
LẺ 182i ÔNG. tẺ 


+=2-äi 


HỆ hệ ửa BU € R) có phương trình tổng quát là : 


Đường thăng đ : | 


7B. RUKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG) 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


_ Câu 32. 


A) 4z + 3—5 =0. B) 4z + 3— 17 =0. 

















C) 4z—-3u—9=0. D) một phương trình khác. 
: z=2-4f _ 
Đường thăng d: ce =g+; €R) có phương trình chính tắc và 
phương trình tông quát lần lượt là : 
A) — =#—` và 7z +4u-+2=0. 
B) TT “=#— và 7z—4u+2=0. 
=> và 7z+4u—2=0. 
Dị 2= # và 7z —áu —26=0. 
Đường thăng đ : 2z — 3y + 12 = 0 có phương trình tham số là : 
z=—-6+2i Z# = —6 +3 
20EBỐc- ((€R). B) 44-3 (t€R). 
_Íz=—3+3i 
C) ng ((cR). D) một phương trình khác. 


Phương trình nào sau đây không phải là phương trình tham số của đường 
š + t 
thăng đ: — +“ = 12? 
; 4 5 


+ = Át z=Í 
l[2~s_ứt<R) B) g=s—5/ 
+z=4+át +z=4+át 
7 NA (t€R). ,P (0cR). 


Phương trình nào sau đây không phải là phương trình tham số của đường 
thăng đ: z — 5 = 02 


#zz=5 z+=ð5+f 

1| j~,#eR) B[—, (£cR). 
“/ỆCC Ko, #=ủ 

C) l;~ateR) D) lý~a—jt€R) 


Cho đ: — = = . Mệnh đề nào sau đây sai ? 


A) đ có vectơ pháp tuyến Xi (3;—4). 
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Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 
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B) đ có phương trình tổng quát là 3z — 4 — 18 = 0. 
C) đ có hệ số góc k=Š. 


NT kiến 10 + 4£ 
: Ì / 
D) đ có phương trình tham sô ụ=3+3/ ((€R) 
Cho tam giác ABƠ có A(1;3), P(5;1) và điểm Œ năm trên đường 
: z=ỏö+i 

thắng đ: Ti +; clR). Để tam giác ABŒ cân tại đỉnh Ø thì tọa 
độ của Œ là: 
A) (3;4). B) (1:0). 
C) (6;5). D) (1;0) hoặc (6;5). 
Góc tạo bởi hai đường thẳng 2z +  — 1= 0 và z + 3 = 0 là : 
A) 450. B) 607. C) 30”. D) 90°. ' 
Đường thăng D qua A(2;1) và tạo với đường thăng đ: 3z +  — 2 = 0Ö 
một góc 45”, có phương trình là : 
A)2z——3-=‹0. B)z+2—-4=0. 

2z—„—=0 ' 
C) FẾt Xy TU lệ D) một phương trình khác. 

: z=l-32i 

Hai đường thăng 4z + 3/-+12=0 và 0È Hi €lRR) tạo với 
nhau một góc 45” khi rn có giá trị : 
A) —14 hoặc _: B) 14 hoặc cễ: C) 14. D) c.: 
Khoảng cách từ điểm A⁄(2;9) đến đường thẳng đ: 3z + 4y + 10 =0 là 

49 52 54 56 
A) —. B) —. C) —. D) —. 

) 5 ) 5 ) 5. ) 5 
Khoảng cách từ điểm 4(3;—1) đến đường thắng 
+=2+ö5/ te) là: 
lông ST TA Guản lạnh 

A)I B) -— c2 D) một số khác 

HP... lạ" 
Khoảng cách giữa hai đường thăng Ö), : 12z — 5 + 7 =0 
và ÖD, : 12z—5y—6=0 là: 

1 
A) n: B) ng: C}ì: D) một số khác. 


Câu 40. 


Câu 4l. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


Bến đỉnh của hình vuông nằm trên hai đường thăng 
D,:2z + 3u — 16= 0 và ÖD, : 2z + öụ— ö=0. 
Diện tích của hình vuông ấy là : 
A)4. B) 9, C) ló. D) một số khác. 
Đường thắng D song song và cách đều D, : 3z— 2u+6=0 
và D, : 3z — 2u — 2 = 0 có phương trình là : 


A) 3z—23u+2=0. B) 3z —2u—2=0. 
C) 3z—2u+1=°0. D) một phương trình khác. 
si z=2+2 ;7=09‡' 
Cho hai đường thăng “"p BVm và | Sộ hư) Tập hợp những 


điểm M(z;y) cách đều D,, D, là đường thắng D có phương trình : 


A)z—2/+5=0. B)z+2y—-3=0. 
C)+z+2u+1=0. D) một phương trình khác. 
Cho A(4;7) và B(2;2). Đường thăng đ đi qua Ø và cách Á một đoạn 
bằng 2 có phương trình : 

z—=2=0 z—=2=0 


B) 








A 
) 20+ —2lụ+2 = 0. 21z — 20 — 2 = 0. 


z+2=0 
21z + 20y — 2 =0. 


z+2=0 
D) 
20z + 2l +2 = 09. 








Tập hợp những điểm ⁄(z;) cách đường thắng D: ==2z+3 một 
đoạn bằng 2 gồm hai đường thăng có phương trình : 

A) =2z—3+ V5 và  = 2z T— 3— v5. 

B)y=2z—3+ 3 và „= 2z+—3—43. 

C)=2z+245 và = 2z —2X5. 

D) y=2z—3+2V5 và = 2z— 3— 245. 

Phân giác của góc tạo bởi hai đường thắng D:2z+3/—1=0 và 
D': 4z — 6u +5 =0 gồm hai đường thắng có phương trình : 


A)+=— 5 và W=. Bz- ra 


6` ` 12 

3 ĩ 3 ĩ 

C)+z=_— và =—-—-. D) z=_— và /=——. 

ly ni ưưnG: BS TẢ 
Phân giác của góc tạo bởi hai đường thắng (D):—=1 và 


rộ ĐỀ " K : (£ €IR) gồm hai đường thăng có phương trình : 


I0I 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 5W. 


A)z+ 3+ 2= 0 và 9z — 3ä — 22 =0. 
5 

B)+=2 và=-. 

) „ 
C)+z—3+2=0 và 9z + 3y +22 =0. 
D) z=—2 và ` 
Đường thăng đ: az + b + e = 0 chia mặt phẳng thành hai miền (không 
kê bờ), đặt ƒ(z;) = az + bụ + c. Mệnh đề nào sau đây sai ? 
A)Nếu ƒ(z;y) >0 và e >0 thì tập hợp những điểm M(z;y) là miền 
chứa gốc tọa độ 2. 
B) Nếu ƒ(z;) < 0 và Œ < 0 thì đ không cắt đoạn OM (với M(z;y)). 
C) Nếu ƒ(2„;:4)-ƒ(zp,;) < 0 thì hai điểm A(z,;:„) và P(z,;up) ở 
khác miên. | 
D) Nếu ƒ(z„:0x).ƒŒ,;;) > 0 thì hai điểm A(z,;„) và B(zp :,) 
cùng miền với O(0;0). 
Đường thăng đ: 2z — 3 — 16 = 0 chia mặt phẳng (Oz) làm hai miền 
không kế bờ) và hai điểm A(7;0), (4-3). Đặt 
ƒ(z:) = 2+ — äụ — 16. Câu nào sau đây sai ? 
A) ƒ(7;0)= —2. B) A(7;0) và Ó(0;0) cùng miễn. 
C) A và ở khác miền. _ Ð) đ không cắt đoạn AB. 
Cho tam giác ABC; các đường thắng 4B, 4C lần lượt có phương trình 
3z + 4+ 5=0 và 5z — 12+ 16=0, với zp =5, z¿ =4. Đường 
phan giác trong của góc A có phương trình là : 
A) 64z — 8ụ + 145 =0. B) 64z + 8 + 145 =0. 
C) 14z + 112 —- 15 =0. D) một phương trình khác. 
Cho tam giác ABŒ với A(5;4), B(0;3), Œ(4;—1). Phân giác trong của 
góc Á có phương trình là : _ 
A)z+y—-1=‹0. B)z—y—1=0. 
C)z—y+1=0. D) một phương trình khác. 
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Câu l1. 


Câu 2. 


Câu 3. 
Câu 4. 


Câu Š. 


Câu 6. 
Câu 7. 


Câu 8. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 





D. HƯỚNG DẢN GIẢI TRÁC NGHIỆM 
(4;—2) = 22;—1) > n= (2;—1) là vectơ pháp tuyến của d.  ChọnC 


L/ Te= (\2;2) là vectơ pháp tuyến của đ => ñ = —?ỉ và ny = ữ đều 


là vectơ pháp tuyến của ở. _ ChọnD 
ở: 3(z — 1) + 4(u + 2) = 0 © 3z + 4+5 =0. Chọn A 


BƠ = (6;3). Đường cao AH có vectơ pháp tuyến n= (2;1) và qua 
A(3;—2) nên có phương trình : 

2(z — 3) + 1{y+2)=0 © 2z+—4=0. Chọn B 
MN =(1;—2) là vectơ pháp tuyến. Trung điểm của MN là P[ :0| 


(A) có phương trình : 


1|z—5]~2(u~9)=0#~3y~5 =0. Chọn A 
ụ=2(+z+—3)—2>0=2+-®8. `_ ChọnC 
z=0>y=-l10= M(0;—10). Chọn B 
đ:ự ==2(z—1)+3= 2z +1, qua điểm P(0;1). _ Chọn D 
k = tan 600 = AJ3, b—T =š= 3£ +7. Chọn A 


Đường thăng vuông góc với 1 = 2z +5 phải có hệ số góc k = số 


Vậy câu C sai. Chọn C 
-=+“=le©@z+2y—10=0. Chọn D 
10 ð 


n = (3;4) nên ø = (4;3) thì ï.đ =12+12=24 >0 (sai).  ChọnB 
=0 ằ+ử 


TEEN TỐ Qw SG Í Chọn B 


Đường thắng qua (1:1) và có vectơ chỉ phương là BƠ =2). 
Chọn A 
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Câu 15. 
Câu 16. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 
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tan œơ = vJ3 = œ = 600. ` Chọn D 


Đường Khát qua 4 và có vectơ chỉ phương 
=3 +4 
4;3 R). 
. c8 T2) 


Đường thăng qua Ö và có vectơ chỉ 'trR, 


BA = (~4; -9:| = SỜ SS —ay €R). 


Vậy I và II đều là phương trình tham số của đường thắng 4Ð.  ChọnC 


#..— =Ũ 
¡0= => Ácd;,tz-2- >bBbCcd 
„1 sec 
#SÖ 
(=8= =>=ŒCd. Chọn D 
g,==s5 _ 
Hai đ thă xe uản: R) và tCR).Có h 
ai đường thăng code Í cïR) và Kết c€R). Có hai 





vectơ chỉ phương lần lượt là U = (4;—2) và É = (—2;4). Không cùng 


phương nên không thể trùng nhau. Chọn C 
AM = 3|(—t? +(t +4)? = J2 + 8t +16 . 
AM nhỏ nhất 2” + §¿ + 16 = 0  # = —2. Chọn B . 
AH Ld(H€d)> AH =min AM với M(3—t;2+t) € d. 
AH = min v2 + 8£ +16 xảy ra khi ¿ =—2 = H(5;0). Chọn A 
Hai đường thắng đ và đ' cắt nhau khi và chỉ khi : 

`. chu.) EUC 2N PHI, 21x 1< m «+2. Chọn B 

1 mm + Ì 


đ và đ' cắt nhau ©®a=(m+2;m) và b =(—m;m — 3): không cùng 


phương <> (mm + 2) (mm — 3) + m° z 0 ©& 2m? — mm — 6 + 0 


cm €2 và m  —Ố, Chọn D 
Ằ.. “4 5 

Câu A)—=—z—>.d//d';: 
lỆ tệ dàn /j 


Câu B) “3ú cắt đ/; 


Câu D) đ // yOy và đ'// z'oz => d cắt d”. Chọn C 


Câu 24. 


Câu 25. 


Phương trình tổng quát của đ, và d, đều là z +  — 4= 0 nên dị và d, 
trùng với đ. Chọn A 
đ, và đ, có cùng vectơ chỉ phương là ÍS (a;:Ö) nên : 

* Nếu Mẹ(z;,)€d, Mẹ (Zo;:o) € d = đ, và đ, có điểm chung nên 
d =d, > I đúng. 

* Nếu MM, (m;,)€ d thì đ, d, không thể trùng nhau => d // d = II 


đúng. Chọn D 
Câu26. d và d, có điểm chung là A⁄,(2;3) nên d, d, trùng nhau khi 
lv ion sò Đo: Chọn A 
5. 1ủ 2 
C23. ac6: 1727 cá: tự inng Chọn B 
au 2/. lacó : 3y = 9+1 => Är+ỏ/—l7=0. ọn 
+#=2-át† 
_ z—=2 0+3 
: tàn So OP Suoc cao —2=‹0. 
Tà g „ UỜNNG Re” = © 7z +áu 0 Chọn C 


Câu 29, 


Câu 30. 


Câu 31. 
Câu 32. 
Câu 343. 


đ: 2z — 3ä +12 = 0(*) có vectơ pháp tuyến n = (2;—3) nên có vectơ 
chỉ phương là U = (3;2) (loại A). 

Thế M, (—3;2) vào (*) thỏa mãn. Chọn C 
Ghi chú. Chỉ cần thử hai điểm A⁄,(—3;2) và M,(—6;4) có thuộc đ 
không ?! Khi M,(—3;2) € d thì không cần thử M,. 

(đ): ca sẻ =l qua 4(4;0) và Ö(0;5) nên có vectơ chỉ phương là : 


4 
z=4d+áí( 


AB=(-4;5) nên si 


không thể là phương trình tham số của 


Tư nh Chọn D 
=4 5 

Câu B 

đ có vectơ chỉ phương tụ = (4:3) nên có hệ số góc là : : Chọn C 

đ có phương trình tổng quát là #=y-l=0. C€d=C(r;z—1). 

AABC cân tại đỉnh B khi và chỉ khi : 


BƠ = BA © (w—5) +(z—3)” =(s —1)) +(1—3Ÿ 
© 2z” —14z +12=0«>z?—7z+6=0 
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z=lz>t=0 


Chọn D 
z+=6=>pụ=5ðö5. 


2 
Câu 34. KiiSfC)Ei c0 5, DEERG lon) SEN TH 7 Chọn A 


Ji j0+1. 42.27 


Câu35. Gọi k là hệ số góc của D=5D:/=k(z-2)+l hay 
(D) kz — ụ— 2k+ 1= 0. Ta có : 
v2 __ läk-1 


cos 45” = © 5k? +5 = 9k” — 6k +] 

© 2k? — 3k — 2 =0. 
k=2=(D):2z—u—3=0 

Vậy Chọn C 

k=~;3(D):z+3~4=0 


Câu 36. (ở): 4z + 3+ 12=0 và dđ/: nz + 2 — mm — 4 = 0 tạo với nhau một 





góc 45" nên : 
SE xe bểu rỮ £ TH nc 2(16m'? + 48m + 36) = 25m” + 100 
\16 +9.jm? +4 J2 
m †n = —lả 
Ẳ© 7m? + 96m — 28 = 0 © 2 Chọn A 
T = —. 
7 
Câu 37. d(M,d) = 3.2+49+10|_ 52. Chọn B 
9+16 s 
Câu 38. Phương trình tổng quát của A : 12(z — 2) + 5(w — 4) = 0 
hay A:12z + 5y— 44 =0. 
2(4,A)= B8=5=44 —¡. Chọn A 
V144 +25 
Câu 39. M(z;0)c€D, >+z =.^ w|3:0| 
] 
d(D:D,)= d(M;D,)=——————— = l. Chọn C 
sản V144 + 25 
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Câu 40. Nhận xét D,// D, và cạnh hình vuông 


Câu 41. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


` : , B 
băng khoảng cách từ I điểm M€ D, đến ?Ð) : 
D, lây M(8;0) e D, _ | | 
D; 
| g~ D C 
=d(M;p,)=8+30—3|_—¡ 
V144 +25 


Vậy, diện tích hình vuông là # = 1.1 = 1 (đơn vị diện tích). — ChọnD 


M(z;y) € D:4(M,D,) = d(M,P,) « lÊ# —29 +] _ Bx — 3y —3] 


9+4 9+4 
3z — 2 + 6 = 3z — 2 — 2(loại) _ 
©® 3z—2u+2=0. Chọn A 


ổZ — 2 + 6 = —3z + 2 +2 
Phương trình tổng quát của ,:z+2u+4=0. Phương trình tổng quát 
của D,:z+2/—2=0. Vì D.//DĐ, nên: 
d(M,D,) = d(M, D,) ® z + 2 +1 = 0 tương tự câu 41). ChọnC 
Ghi chú : Học sinh nên làm kĩ và nhớ kết quả bài toán sau (sẽ trả lời câu 


41, 42 nhanh chóng). Chứng minh rằng đường thắng song song và cách 


đều hai đường thắng 7D) : 4,+Ð,+C=0 và D;: A4.+B,+ÐD=0 
có phương trình A4, + Ö + =0. 





Đường thăng ở đi qua (2;2) có phương trình 

m (# — 2) + n (u — 2) = 0 (với mm? + n3 z 0) 
hay 1nz + Tụ — 2m — 2n = 0. 
|2zm -E 5n| 


Vmˆ +n? 
xì = Ú 


© 21n” + 920mnn = 0 
LINH ong 2ln + 20m = 0. 


d(A,d)= 2© =2 


Với n = 0 => chọn m = 1 > d: z—2 =0. 
Với 21n + 20m: = 0, chọn m = 2l, = —20 => 21+ — 20ụ — 2 =0. 


Chọn B 
D:ụ=2z—-3€©2z——-3=0. 
2z — y—3| 
d(M,D)=É>=%=3_› 
4,2) \4+1 
©®2z—U—3=+2jJ5 œ u=2+—3+ 25. Chọn D 
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Câu 45. 


Câu 46. 


h 


4+9 \16 +36 


D:ảx-%y—12=0,D :z—2=0. 
lax—3y—12| _ lz—2| „. |4£— 3w—12= 5z~—10 


Tá xxx se ĐC toondkeosaget, Ciế: 
J16 -+ 9 J1+0 4+ — 3ụ — 12 = —5z +10 


2=—— 
Ta có : 2t đu ĐÔ LÔ s> Chọn B 
Ụ=ằ: 


12 





z+3u+2=0 


Ầ Chọn A 
9z — 3 — 22 = 0. : 





Câu 47. Nếu ƒ(z,:0„)-ƒ,g:wp) > 0 thì A(,:9„) và B(r,:wz) ở cùng miền 


Câu 48. 


Câu 49, 


Câu 509. 
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(tức là đồng thời ở cùng miền, hoặc đồng thời ở trái miễn với gộc tọa 


độ @). Chọn D 

ƒ(7;0)=—2< 0 và ƒ(4;—3)=1> 0 nên 4, ở khác miền do đó d 

cắt đoạn 4Ö. Chọn D 
—58~3 

z„ =5 =————#=—5 = B(6;—5). Tương tự Œ(4;3). 


Phương trình các đường phân giác của góc 4 : 
3z + 4+5 _ 5z—12/+16 


\9 +16 \25 +144 (1) 
3z +4u+5 _ 5z—1l2yu+16 (2) 


\9 +16 V25 +144 


(1) © 39+ + 52y + 65 = 25z — 60 + 80 © 14z + 112 — 15 =0. 
Đặt ƒ(z;) = 14z + 112 — 15. Ta có : 


ƒ(ö;—5) = 14.5 +112(—5) — 15 < 0, 
ƒ(4;3) = 14.4 + 112.3 — 15 > 0, 


ƒ(zp:z)-ƒ(%„:„) < 0 > 14z + 112 — 15 = 0 là phương trình phân 
giác trong của góc 4; còn (2) cho ta phân giác ngoài. Chọn C 


AB =4|(0—5)? +(3—4)? = v26 và 
AC =+|(4- 5? +(—1— 4) = V26. 


Tam giác ABC cân đỉnh A. Vậy, phân giác trong của góc 4 là đường 
thăng qua A(5;4) và qua Ä⁄(2;1) (ÄMí là trung điểm của BƠ ) nên có 
phương trình : 


4-1 


Chuyên đề 6. 
ĐƯỜNG TRÒN 
““====- 


A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


I. Phương trình đường tròn 
® Đường tròn (C) tâm I(a;ở) bán kính # có phương trình là : 


_ (I) 
(đ—a)”+(w—%)° =R` 


Zˆ +” — 2az — 2b + c = 0 


Hoặc 














: : 2 
a°+b?-c=R°>0 (2) 
II. Phương trình tiếp tuyến của đường tròn 
® Phương trình tiếp tuyến của (C) tại điểm My(2,:9ạ) € (C) là : 
3 

* (Œạ — đ)(£ — đ) + (tạ — b)(y — b) = R 6) 
* hoặc 
#2 -F 9g — a(%; + #) — b(wy + ) + c= 0 (4) 







® Đường tròn (C) có tâm Ƒ(a;ö) bán kính #2 và đường thẳng 
A: Az+ Pu+C =0. 

A tiếp xúc với (Œ)  d(I,A) = R 

` |Aa + Bòb + | Vi 


\4A)+Ð 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1. XÁC ĐỊNH TÂM VÀ BÁN KÍNH CỦA ĐƯỜNG TRÒN 






(5) 





Phương pháp 





® Dùng các công thức (1) hoặc (2) để tìm a,b và ñR.. 
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Ví dụi. Trong các phương trình sau, phương trình nào là phương trình của 
đường tròn. Xác định tâm và bán kính nêu có : 


a) z? +? — 4z + 5+ 16 =0. (1) 

b) (+—3)” +(y+ 4Ÿ = 40. _ (2) 

e) 2z” + 2° — 3z—2=0. @) 

d) 2z? + 2ˆ —5z— 4u+1+m?=0. (4) 
Giải 


a) Ta có : ø = 2. b=—> và c = 16 


¬ 


A1 Ti Ng 


Vậy zŸ + 1” — 4z + 5 + 16 = 0 không phải là phương Bình đường tròn. 
Mô 5c b=-4. R=40> R=2h0. 
(2) là phương trình đường tròn có tâm !({3;—4) và bán kính 


—Ì] ;»› 
iềi 


R2 
NO sốc. : Ỏ 
c) (3) © z“ +ụ KÓ Lên) xê Sáo 2v *ổ. 5É Yh bức sào bi NGEUNG 


=aˆ+Ùˆ—c Tin nuấn 
16 16 


5 
Vậy (3) là phương trình đường tròn có tâm Í [5:0] và bán kính lJ = FỆ 











2 
4) (4) 2! tự Ty —2y+— c0 
1 2 
S3 Đang 2c =° *“ +. —e co ÔN Pu, 
2 16 2 
= -_H. 





: Jỏ h 
® Nếu a°+b?=c>0©m' << e- _ ¬-B thì (4) là 


phương trình đường tròn có tâm ï th và bán kính ?‡ = 3 È đãa — 8m” . 
£ sỘ ⁄ vi : : : 
® Nếu ÌmÌ > s thì (4) không phải là phương trình đường tròn. 


Ví dụ2. Cho đường tròn zˆ +? +(m —15)+ — (t — :5) +mm =0. Tìm tập 
hợp tâm đường tròn khi mm thay đổi. 
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Giải 


?n — 15 †—n — 5 


_ Và Và c=m. 








Ta có : a= — 


Do đó : dŠ +8 — e = 2 (m? — 29m + 125) > 0 VỚI mỌI 7. 


su = . Khử m ta được 





Suy ra tâm ïÏ có tọa độ |z 


z+—5=€0D. Vậy, tập hợp 7 là đường thắng z +  — 5 = 0. 
Dạng2.  VIẾT PHƯƠNG TRÌNH ĐƯỜNG TRÒN 


Phương pháp 





® Sử dụng các công thức (1) và (2) để tìm a, b, R hoặc a, b, c. 





® Sử dụng ”tập hợp điểm là đường tròn”. 





Ví dụ l. Tìm phương trình đường tròn : 
a) Có đường kính 4P với A(7;5), P(1;1). 


b) Ngoại tiếp tam giác ABC có A(5;5), B(6;—2), Œ(—23;4). 
Giải 
—— AB 1 _. sÄ 
a) Ta có: AB=(-6;-4)> R= ng 92 và tâm ïÏ là trung điểm 
AB > I(4:3). Vậy, phương trình đường tròn là (z — 4)”+(y—3)? = 13. 
Cách khác : Đường tròn là tập hợp các điểm Ä⁄ sao cho : 
MẢ L MB  MẢ.MB = 0 với M(z; 9) 
®(7-z)(I—z)+(5—y)(1L—w)=0 
©®z”+—8z—6y+12=0. 
Vậy, phương trình đường tròn là z” + y? — 8z — 6y -+12=0. 
b) Đường tròn ngoại tiếp tam giác có dạng +” + ” — 2az — 2bu+c=0. 
Đường tròn qua 4,/,Œ nên ta có hệ phương trình : 
4a — 8b+c+20=0 =2 
—10ø — 10 +c+ 50 =0 © ‡b =1 
—12ø + 4b +c + 40 =0 c=-20. 


Vậy, phương trình đường tròn là zÊ + yˆ — 4+ — 2„—20=0. 


III 


Vídụ2. Viết phương trình đường tròn tiếp xúc với các trục tọa độ và có tâm 
thuộc đường thăng 3z — 5 — 8 = Ö. 


Giải 
Đường tròn tâm /(ø;b) và bán kính # có phương trình 


(z— a)? +(w—b}` =R°. (1) 


Đường tròn tiếp xúc với Oz và Oụ © Ìa| = lb| = R. 
Do đó : ()®(œ—a)?+(w—b}Ÿ = 3đ”. 
Đường tròn có tâm 7/(z;b) thuộc đường thăng 3z — 5y — 8 = 0, tưc là : 
3a — 5b —8 = 0. (2) 


® Với a = b > (2) © a = —4>b= —-4,R = 4, ta được đường tròn : 


(z+4)” +(y+4)” =16. 
® Với a = —b => (2) ® a = 1=b = —I1,R = ], ta được đường tròn : 


(£—1” + +1 =1. 
Dạng3. — TIẾP TUYẾN VỚI ĐƯỜNG TRÒN 


Phương pháp 





® Nếu biết tiếp điểm là M,(z,; „) thì dùng các công thức (3) hoặc (4). 





® Nếu tiếp tuyến qua điểm 4 không thuộc đường tròn thì sử dụng công thức (Š). 


Ví dụ 1. Cho đường tròn (C): z” + + 4z — 4u + 3 = 0. Tìm phương trình 
tiếp tuyến với (C) trong các trường hợp sau : 
a) Tiếp điêm là các giao điểm của (C) với trục Óz. 
b) Tiếp tuyến đi qua điểm A(1;2). 
Giải 
a) Giao điểm của (C) với Óz là hai điểm (—1;0), Œ(—3;0). Tiếp tuyến 
tại 8 có phương trình là : 
z„Z + 9n + 2(zp + z) — 2(up + 1) + 3 = 0 © +z—2u+1=0. 
Suy ra tiếp tuyến tại Œ có phương trình là z + 2 + 3 = 0. 
b) Vì A(1;2) không thuộc đường tròn. Đường thắng A qua A có hệ SỐ gÓc 
k là: 
ụ—2= k(z — 1) © kz— + 2—k=0. 
A tiếp xúc đường tròn  đ(1,A) = Ä. (1) 
Mà I(—2;2) và R = v5. Suy ra: 
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|—2k—2+2— kÌ _ 
\k? +1 
v5 


œ4 =5eœk=d+-T. 


()© 5 ©|—3k|” = 5(k? + 1) 


® Với =- ta có tiếp tuyến vV5z — 2u +4— vJ5 = 0. 
® Với k — _- ta có tiếp tuyến X5z + 2y 4— v5 = 0. 
Ví dụ2. Tìm phương trình tiếp tuyến chung của 2 đường tròn: 
(C;): zˆ + ˆ — 8z — 16w +79 = 0 
(C;) : zˆ + yˆ — 12+ — 8ự + 43 = 0 
Giải 
(C;)_ có tâm I(4;8), bán kính / =1, (C;) có tâm I (6;4); bán kính 
F, = 3. Suy ra lÌ, = 2xj5 > là + = 4, nên (C,) và (C›) ngoài nhau. Do đó, 
có 4 tiếp tuyến chung. 
a) Xét (A):  = az + b {> az — ụ+b =0. 
Ta có : đ(1,;A) = R, và d(1,;A) = R, 


laa—8+ð|—=jd2+1 [9a+2b=14 () 
=> _ 
|6—4+ðb|=3a?+1 |3œ+b =10. @) 
u=Ð 
s Từ (1) = |a+2Ì= 24a? +1 © 3a°—4a=0@| — 4 
q—=-. 
3 


+a=0Ù=7>À,:y-7=\Q0; 
ta= T +b=12A, :4z—8y +3 =0, 


se Từ @) =la+3|= ae” +1 œa==Š œb= 


>> A, : 3z + 4y —- 49 =0. 
b) Xét (A) // Oụ => phương trình A: z = 7n. Ta có : 
d(I,A)= R |6 — mÌ = 3 m = 3hay1n = 9 
N sơ? 
d(1,,A) = R, `” |4— mÌ =1 
Vậy (A,):z—3=0. 


m5 





mm = 3 ha 1n = 5 
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Câu 1. 


Câu 2. 


Câu 4. 


Câu §. 


I14 


C. CÂU HỎI TRÁC NGHIỆM 


Cho đường tròn (Œ) tâm I, bán kính #, kí hiệu Œ(1,R), và điểm M. 
Mệnh đề nào sau đây đúng ? 

I. M€eC(I,R) ©IM = hR; 

I. MếC(I,R) © IM z h. 

A) Chỉ I. B) Chỉ II. 

C) I và II. D) I và II đều sai. 

Cho đường tròn Œ (I,R) và điểm M. Xét ba mệnh đề sau : 
ILMeC(IR)© IM = R; 

II. Mởngoài C(I,R) © IM < R; 

II. Mởtrong C(I R)  IM > R. 


Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I. B) Chỉ HI. 
C) Chỉ HI. D) Cả I, H và HI. 


Mệnh đề nào sau đây sai ? 
A) Đường tròn tâm Ó (O : gốc tọa độ), bán kính #? có phương trình : 
z“+ˆ`=R'. 
B) Đường tròn tâm /(ø;b), bán kính #* có phương trình : 
(—a) +(—bŸ = R°. 
C) M(z;y) e C(I,R) với I(a;b) > +” + ụˆ — 2az — 2b + c = 0 với 
c=aˆ+b°`—R. 
D) z”Ở +ÿ?—2axz—2b+c=0 là phương trình đường tròn có tâm 
l(œ;b). 
(z—3)” +(yw+ 4)” =7 là phương trình đường tròn có : 
A) Tâm I (—2;4) và bán kính # = ^/7. 
B) Tâm I (2;—4) và bán kính R = 4/7. 
C) Tâm I (2;—4) và bán kính R = 7. 
D) Tâm I (2;—4) và bán kính # = 49. 
Phương trình nào sau đây không phải là phương trình đường tròn 2 
A) z? +? —104+z + 72 — 50 = 0. 
B) z? +? -43z + 7ly—8 =0. 
C) z2 +2 —6z — 8y = 0. : 
D) z? +” +6z +15 =0. 
Câu nào sau đây sai ? 
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Câu 9, 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


A) Đường tròn z” + ˆ = 49 có tâm O(0;0), bán kính # = 7. 
B) Đường tròn zÝ + yˆ — 4z + 3 = 0 có tâm /(2;0), bán kính # = 1. 
C) Đường tròn z” + y + 6z + 8y = 0 có tâm /(3:4), bán kính Ö#= 5. 
D) Đường tròn (z — 2) + ( — 1)” = 9 có tâm /(2;1), bán kính # = 3. 
Đường tròn Œ (1ï, R) với I(—8;4) và R = 10 có phương trình : 
A) (z+8)”+(y— 4)” = 100. B) (z— 8)“ +(y+ 4)” = 100. 
C) (z—8)” +(y+4)” =10. D) (z+8)}” +(g— 4)” =20. 
Câu nào sau đây đúng 2 
A) Đường tròn tâm 7(3;1),, bán kính ?# = 4 có phương trình : 
(z+3)”+(y+ 1 =16. 
B) Đường tròn tâm /(1;—2), bán kính # = 3 có phương trình : 
+ +ư? — 2z+4áu—4=0. 
C) Đường tròn tâm 7J(0;—5), bán kính # = 4 có phương trình : 
z” +(w—5)” = 16. 


D) Đường tròn tâm 7 Ệ : ) , bán kính ##= 6 có phương trình : 

z”“ + - W5 SH 

9 

Cho đường tròn (C) : (z — 1)” + (y — 2)” =25. Điểm nào sau đây nằm 
trên đường tròn Ä⁄(5;5), W(4;—2), P(3;7), Q(1;—3) ? 
A)Chỉ 1. B) Chỉ N. C) Chỉ M và P. D) M,N và Q. 
Cho đường tròn (C) : zˆ + ” + 8z — 6w — 24 = 0. Câu nào sau đây sai ? 
A) Đường tròn (Œ) có tâm /(—4;3) và bán kính # = 7. 
B) Điểm 4⁄(2;1) ở ngoài đường tròn (C). 
C) Điểm W(3;3) e (C). 
D) Điểm @(—2;2) ở trong đường tròn (C). 


Đường tròn (C): (z — 9)” + (ụ — mm)? = 5 + 4m — mỀ với <}<n<5 
có bán kính lớn nhất khi : 
A)m =4. B) m =1. -C)m =9. D) m=3. 


Đường tròn (C): (z + 4)” + (— 3m)? = 18 + 6m + mề có chu vị nhỏ 
nhất khi : 
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Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 1Š. 


Câu l6. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


I1ó6 


A) m =—3. B) m=0. C) m =1. D) m= -4. 


Với giá trị nào của rm thì : (z — m)” + 1ˆ = 4m2 + 4m + 3 là phương 
trình của đường tròn : 
A)m =3. B)m =5. C)m =2. D) Ym €R. 


Chu vi của đường tròn (z — m)” + ” = 4m” + 4m + 3 nhỏ nhất thì tâm 
I của đường tròn đó là : 


A) r|-}:9} B) r3] 
2 2 
C) 1(2;0). D) Một điểm khác. 
z? + 2 — 2mz + 6u — 8m +2 =0 là phương trình đường tròn khi và 
chỉ khi : 
A) n < —4 hoặc rn > 2. B) —-4 < rn < 2. 
- C) mm < —7 hoặc m > —]. D) —7 <mm < —]. 


Đường tròn (C„):z” + — 2m+ + 6u + 2m” — 2m +6=0_ có bán 
kính lớn nhất là : 


A)1. B)2. 9 CD D) ¬ 
Đường tròn (C) tâm ï(1;—2) ngoại tiếp hình vuông cạnh ø có phương 


trình : 
2 


A) (e+1ỷ +(~2j! =2). B)(+U+(@-2==—: 

2 
C) (z— 1 +(y +2)” = 28Ẻ. D) (z— lỶ +(w+ 2 ==—- 
Đường tròn (Œ) tâm /(0;3) ngoại tiếp lục giác đều cạnh rn(m > 0) có 
phương trình : 
A) z? + ˆ+3u+9—m =0. B) z? +? +6/+9—m” =0. 
C) z?+? -3y+99—m =0. D) z? +? —6y+9—mˆ =0. 


Đường tròn (Œ) tâm ¡(4;5) và có cùng bán kính với đường tròn 
(C!*): z? + y? — 2z + 10 + 10 = 0 thì (Œ) có phương trình là : 

A) z2 +? —8z—10y-+25=0.  B)z”+ÿ —8z—10y+16=0. 
C) z? +? +8z +10 -+25 =0.  D) một phương trình khác. 

Đường tròn (C) có bán kính =6 và cùng tâm với đường tròn 
(C!):z? + yˆ + 4z—12 = 0 thì (Œ) có phương trình là : 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


A) (++92)ˆ +? =6. B) (z+ 2)“ +? = 36. 
C) (+—2)ÿ” +? =36. D) một phương trình khác. 


Mệnh đề nào sau đây sai ? 
Phương trình của đường tròn (C) 


A) có tâm @(0;0) và bán kính R= 43 là: zˆ+ °—-3=0. 

B) có tâm /(3;0) và bán kính  = 4 là: (z — 3)” + y? = 16. 

C) có tâm ï(2;—1) và bán kính # = 3 là: z? +? - 4z+2u+4=0. 
D) có tâm 1(1;4) và bán kính # = 9 là : z? + ? — 2z + 8 +13 =0. 
Xét các mệnh đề sau : 

Phương trình đường tròn (C) có : 

I. Tâm /(3;4) và tiếp xúc với z'Oz là : (z— 3) + (y — 4)? = 16. 

II. Tâm 7(—3;4) và tiếp xúc với y'y là: z? + ? + 6z — 8u =0. 

II. Tâm 7/(2; 5) và qua gốc tọa độ O là: zˆ +ự? — 4z — 10y =0. 


Mệnh đề nào đúng ? 
A)I và HI. B)I[ và IH. C) II và HH. D) Cả I, II, HI. 


Đường tròn (C) tiếp xúc với trục zÓz tại điểm A(3;0) và qua B(2;2) 
có phương trình là : 


A) z” +? —6z— 5+ 9=0. B) 2” +” —6z—Sy—9=0, 
C)›z'+# ~6—u+9 =0. D) một phương trình khác. 


Đường tròn (C) có tâm ï(ø;ö) năm trên đường thắng z + 2 — 2 = 0 và 
qua hai điểm A(5;4),, ö(—2;3). Phương trình của (C) là : 

A) #zˆ+?—4+z—21=0. B) zˆ +” —-6z+4y—21=0. 
C) zˆ + +4z+21=0. D) một phương trình khác. 

Đường tròn (Œ) qua ba điểm M(4;—-2), N(-4;4), P(-4;4) có 
phương trình là : 

A) z*+°—2u—24=0. B) zˆ + +2z—24=0. 

C) zˆ+ˆ?+2y—24 =0. D) một phương trình khác. 

Đường tròn (Œ) qua ba điểm A(0;4), P(8;4), Œ(0:10) có phương 


trình là : 
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Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


I1§ 


A)(z—4)”+(w—7)” = 16. B) (zT— 4)” +(10)” = 25. 


€)(r— 4)ˆ+(p—T)ˆ =25. D) một phương trình khác. 


Đường tròn (Œ) có tâm 7 nằm trên đường thăng y = 5 và tiếp xúc với 
đ: z— 3 — =0 và D: 3z——9=0 có phương trình : 


A) (+2) +(w— 5) =40. B) +8)” +(y— 5} =10. 
(ze+2)”+(w+ 5)“ = 40 D (z++2)”+(y— 5) = 40 
(z—8)” +(y +5)” =10. (z—8)”+(w— 5} = 10. 

Đường tròn (Œ) có tâm nằm trên đường thắng z = —3 và tiếp xúc với 

đường thẳng 2D: 4z—3y-+31=0 tại điểm A(—7;l) thì (Œ) có 

phương trình : 

A)(z—3) +(y—3) =?25. B) (++ 3)” +(y+2)” =25. 

C) (xz— 3)” +(+ 2)” =25. D) (++3)” +(y+ 2} = 16. 

Đường tròn (Ơ) qua hai điểm A(3;0) và B(—-3;0) và tiếp xúc với 


đường thắng D: 3z + 4y + 9 = 0 có phương trình : 
A) z?+(y— 3Ÿ =16. B) z? +(y— 4)” =25. 
C) z? +(w+ 4) =25. D) z” +(y+ 3) = 16. 
Đường tròn (Œ) qua điểm A(2;1) và tiếp xúc với 2 trục tọa độ có 
phương trình là : 
 J@~=1Ẻ+(w—1J =1 š (£—1 +(y— 1 =1 
|ứ —5)? +(y— 5)” = 25. (z— 4)? + (w — 4)” = 16. 


(đđ—2+(@w-2 =4 


C) | 
(z+— 5)” +(y—5)ˆ =25 


D) một đáp số khác. 


Phương trình tiếp tuyến tại điểm Ä⁄(3;5) của đường tròn (Œ) có tâm 
l{1;1) là : 

A) 2z + 4u—5 =0. B)z—2y—13 =0. 
C)+z+2y—-13=0 D) một phương trình khác. 

Phương trình tiếp tuyến với đường tròn(C) : (z — 2)” + (y +2)” = 25 tại 
điểm M(5;2) là : 

A) 3z + 4y —15 =0. B) 3+ 4y —-12=0. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


C) 3z — 4u + 23 =0. D) một phương trình khác. 











Phương trình tiếp tuyến với đường tròn (C): z? + ° + 2z — 6u — 90 = 0 

tại điểm M⁄(5;—5) là : 

A) 6z — 8u — 65 =0, B) 6z +8 +10 =0. 

C) öz+ 4+5 =0. D) một phương trình khác. 

Tiếp tuyến với đường tròn (C): (z — 3)” + (y— 5)? =1. Tại các điểm 

M c(€©) có tung độ bằng 5 có phương trình là : 
z+u—1=0 4+=2 

A B 

ch lớn 

C) D) một phương trình khác. 
„—4=Ô. 

Tiếp tuyến với đường tròn (Œ) tâm ¡(0;2), bán kính =5 và song 


song với đường thắng 3z + 4 — 5 = 0 có phương trình : 
öZ + 4 — 33 = 0 öZ + 4 — 33=0 














A 
} ÌBz + dụ +17 =0. 3z + 4y — 17 =0. 
ẻ 4z — äụ — 33 = 0 4z — 3 +33 =0 
} Ìqz— 3y +17 =0. 4z — Šụ — 17 =0. 
„òò_ J#=l+ẻi 
Tiếp tuyến D song song với đường thăng x4 64 l4) của đường tròn 





(Œ): zˆ + Ÿ — 4u— 21=0 có phương trình là : 
z + 4u —8 =0 3z + 4 +17 =0 


A 
) 3Z + 4 + 15 =0 3# — 4ụ — 17 = 0. 








3# — ở +öl=0 





C) À'0080 221@Le0, D) hai phương trình khác. 
Với giá trị nào của k thì đường thẳng D:  = kz +8 là tiếp tuyến của 
đường tròn () : (z — 1)” + (y — 1) = 25 ? 
ÀYkS- SvkvUŠ' HS <Vk<+ 5: 
4 3 3 4 
án khe bia vò àc 
5 4 4 5 
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Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu 4l. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Với giá trị nào của rm thì đường thắng z—rnm =0 là tiếp tuyến của 


đường tròn (C):z” +1ˆ—2z + 4u—11= 0? 
rn = ä mm = —3 
A)rm = -3. B) m =4. Q) [ 


= =ö. sử 


=9. 








Với giá trị nào của ø thì đường thắng D:—n =0 là tiếp tuyến của 
đường tròn (C): zˆ + ˆ —2z +4—11=0? 
„==2 


A 
) Tì = —Ố. 


, = —2 1, = —Â 


†ì,= 
cả Sa gối ðễ sở 


—2. na”: 














Với giá trị nào của m thì đường tròn zˆ + ” — 4z + 6 +n — 3 = 0 
tiếp xúc với đường thắng : 4z — 3 — 7 = 0? 

A)mm=4. B) m =5. C) m =6. D) Một số khác. 
Đường thắng 2D đi qua điểm Ä⁄(2;7) và tiếp xúc với đường tròn 
(Œ): (z— 3)” +? = 25 có phương trình là : 

4z — 3 — 13 = 0 4z — 3 +13 = 0 


A 
) —3z + 4 + 34 = 0. 3Z + 4 — 34 = ÚÖ. 








4z + 5ụ — 43 = 0Ö 


C 
) SZ + 4 — ð6 = ÔÖ. 


D) hai phương trình khác. 





Cho hai đường tròn Œ, (1,, #,) và C; (I,, R,) và hai mệnh đề : 

I. R.+R, < l1, © Œ,(I,R,) và Œ; (I,,R,) có hai tiếp tuyến chung ; 
II. |, - Rạ|< H1, < R, + R, ® Œ,(H,R,)và C; (I;, R,) không có tiếp 
tuyên chung. 

Hỏi mệnh đê nào đúng ? 

A) Chỉ I. B) Chỉ HI. C) Cả hai. D) Không có. 
Cho hai đường tròn Œ, (1¡,f), ; (1;, R,) và ba mệnh đề sau : 

I. R,.+ñ, = H1, © (Œ,) và (C;) có ba tiếp tuyến chung ; 

I. |R, — Rạ|= 1,1, © (Œ,) và (C;) có một tiếp tuyến chung ; 

II. |R, — R,| > I1,  (Œ,) và (C;) không có tiếp tuyến chung. 

Hỏi mệnh đề nào đúng ? : 


- A) Chỉ I. B) Chỉ H. C) Chỉ HI. D) Cả IL, H, LH. 


Câu 44. 
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Số tiếp tuyến chung của hai đường tròn : (Œ¡): z”+=16 và 
(C,):(e—3)+(y+4Ÿ =1 là: 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 59. 


A)1. B)2. Cš3: ` D)4. 

Số tiếp tuyến chung của hai đường tròn : (Œ,): zˆ + yŸ — 8z — 6 = 0 
và (Œ,): z” +wˆ — 6z — 6y — 18 = 0 là: 

A)2. B)4. S13. D) 1. 

Hai tiếp tuyến của hai đường tròn (Œ,): (z — 4) +(w~— 3)”=25 và 
(C,): z” +( + 1 = 35 có phương trình là : 








z—=+4=0 

Xi l2 ý c1£6/2 =0, 
z—=u—4=0. 

C) z+w—542 =0 z+2u—9=0 
z+y+542 =0. _ z+2u+5=0, 

Các tiếp tuyến chung của hai đường tròn (C,): (T— 3)” +(— 3)” = 4 


Œ,):(z +1” + ụ —2)” = 4 có phương trình : 
2 





= »ei : Tác VỆG w=Ũ 
A)|”— B)lu=0 G2 D)lu=á 

Z: =4. UỤ = =2. + “S@—Ì. 
Tiếp tuyến chung của hai đường tròn (CŒ¿):z” +1ˆ — 4zT— 4u =0 và 


(Œ;,): +? + ˆ — 6z — 6u =0 có phương trình : 





A)z+=0. B)z+—-5=°0. 
s12 ụ >2 

C) D) 
#`'#='Ö. 1= ở. 

Số tiếp tuyến chung của hai đường tròn 


(Œ¡): z” + vˆ + 4z + 6y + 12 = 0 và 

(C,):+z” +” - 4z+2u+4= 0à: 

là Q3 B)3. C)4. D) 1. 
Cho hai đường tròn : (C,): (z — 1)” +(y +1) = 6 và 
(C;): z” + yˆ — 2z + 2u — 3 = 0. Câu nào sau đây đúng ? 
A) (Œ,) và (Œ;) có hai tiếp tuyến chung. 


-B) z+ + 2 =0 là phương trình của hai tiếp tuyến chung. 


C) (Œ,) và (Œ;,) không có tiếp tuyến chung nào cả. 
D) (Œ,) đi qua gốc tọa độ. 
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Câu 51. Cho Á(2;2) và (4;8). Tập hợp những điểm M nhìn đoạn 4Ö dưới 


Câu %2. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 5Š. 


Câu 56. 


Câu §7. 
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một góc vuông là đường tròn có phương trình : 
A) (e—3)” +(u+3) = 40. B) (z+3)” +(y+6)” =10. 
C) (z—1)”+(y— 3Ÿ =10. D) (— 3)” +(y— 5) =10. 


Cho A(1;1), Ø(5;5). Tập hợp những điểm M' mà MA? + MB? = 24 là 
đường tròn có phương trình là : 

A) z” +” +6z+10y+24=0.  B)(z—-3)+(y—3)) =4. 

C) z” +ˆ —6z — 6y +17 =0. D) một phương trình khác. 

Cho A(8;0), P(-2;0). Tập hợp những điểm Ä/(z;y) mà 
MA =2MB là đường tròn có phương trình : _ 

A) z” + =16. B) z +1 =4. 

C) (z+—2)? +? = 16. D) (z++2)” +? =16. 

Cho đường tròn Œ(0;2) với 0 là gốc tọa độ, điểm /(4:0). Tập hợp 
những điểm M(z;) mà MT? + Mi? =12 (MT là tiếp tuyến với 
(C) vẽ từ Äí ) là : 


A) Đường thắng + so. 
B) Đường thăng z +  — 2 = D. 


C) Đường tròn zŸ + ? = 16. 
D) Một cung của đường tròn : zˆ + ˆ — 4z = 0. 


Cho đường tròn (C): z” + ” = 4. Tập hợp những điểm M nhìn (C) 
dưới một góc 60” (tức là góc tạo bởi hai tiếp tuyến với (CƠ) vẽ từ M là 
602) là : 

A) một đường thăng. B) một đoạn thăng. 

C) đường tròn : z” + y” = 16. D) đường tròn zŸ + ” = 25. 


Cho đường tròn (C): z”+ˆ =3. Tập hợp những điểm M⁄ (z;) nhìn 
(Œ) dưới một góc 90° là đường tròn có phương trình là : 

A) z “+ =4. B) z”+ˆ =8. 

C) zˆ+ÿ” =16. D) một phương trình khác. 

Cho họ đường tròn (Œ,,): zˆ + y” — 2(cosơœ + 3)+ — 2sin œ — 2 = 0 
với œ € lR. Tập hợp tâm của (Œ,,) là : 

A) nửa đường tròn . B) phân tư đường tròn. 


Câu 58. 


Câu 59, 


Câu 60. 


C) cả đường tròn (z — 3)” +? =1. D) cả đường tròn: zˆ + ˆ = 3. 


Họ đường tròn (C„): zˆ + ”—2(m —1)+ +2 + 4m — 8 =0 luôn 
luôn qua điểm cố định : 

A) !(2;0) và J(2;—2). B) Chỉ /(2;0). 

C) Chỉ J (2;—2). D) I(—2;0) và J(—2;2). 

Đường tròn (C):z”+ÿ”—-2z—6y+6=0 và đường thẳng 
D:z+—4=0 cắt nhau tại 4 và B. Đường tròn qua C(1;7), A, B 
có phương trình là : _ 

A) #? +? +5z+9+18 =0. B) zˆ +” — 5z — 9+ 18 =0. 
C) zˆ +ˆ— 3z — 5y+10 =0. D) một phương trình khác. 


Cho đường tròn (C) : z” +  — 2z + 4y — 11 = 0. Từ điểm #M, (4;2) ở 
ngoài (C) vẽ hai tiếp tuyến MạA, MạB với (C) (A,B€ (C)). Đường 


thăng 4 có phương trình : 
A) 3z—á4y+11=0. B) 3z + 4+ 11=0. 
C) —3z + 4+ 11=0. D) 3z + á4—11=0. 





D. HƯỚNG DẪN GIẢI TRÁC NGHIỆM 


I và II đều đúng. Chọn C 
Chỉ I đúng. Chọn A 
Với điều kiện a°+b”—c>0 thì z?+y?—2az—2bu+c=0 là 
phương trình đường tròn có tâm /(a;b), bán kính # = xa? + b° — c. 
Chọn D 


(—2)®+(w+4?=7=(7? b phương trình đường tròn tâm 
I(2:—4) và bán kính # = V7. Chọn B 
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Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu 1ó. 


I24 


Nếu a0 hoặc b0 và e<0 thì a”+b”—e>0 nên ba phương 
trình đầu tiên chắc chắn là phương trình đường tròn. Chọn D 
z2 +? +6z+8y=0 có —-2a=6 và —2b =8 >a=—3, b = —4. 
Tâm ï (—3;—4). Chọn C 


(e—(—8)+(w—4)? =10? ©(+8)?+(y—4)”=100.  ChọnA 


c=a?+b?— R”=1+4—-9=—4>+z”+ˆ—2++4y—-4=0. 
Chọn B 

(5—1)”+(B—2)” =25 => M e(C), 

(4—1)”+(—-2—2)” =25 => N e(C). 

(3—1)”+(—3) =29 z5 > P £ (C), 

(L—1+(-3~2} =25 => Q e(C). Chọn D 

(Œ) có tâm I(—4;3), R = 5. Ta có : 


IM = \j|ô+4))+(1—3)? = J40 <7 = R. 


Vậy ÄM⁄(2;1) ở trong đường tròn (C). Chọn B 


Phương trình có dạng : (z — a)? + (— b)ˆ = R” với R” = 5 + 4m — m' 
= R?=9-(m-—2)”<9. Do đó : ï# lớn nhất ©#” lớn nhất 
tè?hh= 2. Chọn C 
Rˆ =18+ 6m + mm? = 9+(m +3)” >9. Đường tròn có chu vi nhỏ 
nhất > R nhỏ nhất > #? nhỏ nhất <> n = —3. Chọn A 
Am? + 4m + 3= 2+ (2m + 1)” > 0, Vmn €R. Chọn D 
R? = Am? + 4m + 3= 2+ (2m +1)” >2. Chu vi nhỏ nhất  R nhỏ 
nhất «>?nhỏ nhất <>rn= ma. Tâm của đường tròn là 
1 
Iem;0) = 1|~3 : |. Chọn A 


Điều kiện : a? + b? —c =rm? +9 + 8m — 2 > 0 © m° + 8m +7 > 0. 
Vậy mm < —7 hoặc rn > —]. Chọn C 
Rˆ=a°+b°—c=mˆ +9—(2m” — 2m + 6) 

= —m? +2mm + 3 = 4— (m — 1)”. 
R lớn nhất  R? lớn nhất mm =1, khi đó Rˆ = 4 > R = 2. Chọn B 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 209. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Đường chéo của hình vuông là a^/2 , bán kính đường tròn ngoại tiếp là 


2 
R= =% . Vậy phương trình đường tròn (C): (z — 1” +(y+ 3Ÿ = vŠ : 


Chọn D 
(C): z” + yˆ — 2az — 2b + c =0 với 
ec=a?2+b?—R? =0°+3?—mˆ =9— m° (vì m = R). 
Vậy (C): z? +? -6z+9— m° =0. Chọn D 


Bán kính đường tròn (C) và (Œ?) là RỶ” = 1+ 25 — 10 = 16. 
Vậy (C) có tâm I(4;5) và R” = 16 => Œ = 16 + 25 — 16 = 25. 
Phương trình của (C): zˆ + y” — 8z — 10 + 25 =0. Chọn A 
Tâm đường tròn (C) và (C?) là I(—2;0), (Œ) có bán kính # = 6. 
Vậy phương trình của (C) là: (z +2)” +” = 36. Chọn B 
Đường tròn (Œ) có tâm /(2;—1) và bán kính  = 3 có phương trình : 
z2 + uˆ — 4z-+2u— 4= 0 (vì c=a? +b? —R? =4+1—9=~—4). 
Chọn C 

(C) tiếp xúc với z'Oz  R = lb| œ R? = bỀ = 16 = ï đúng. 
(C) tiếp xúc với yy « J= la|  R? = d? 

©c=u°+Ù`—R =Ù.. 
Vậy (C): z” + wˆ + 6z — 8ụ + 16 = 0 > IÏ sai. 


-_ (Œ) qua gốc tọa độ nên phương trình có dạng z° +” — 2az — 2b = 0. 


Do đó (C) : zˆ + y? — 4z — 10y = 0 > III đúng. Chọn B 
(C): z? + y? — 2az— 2bu+c=0 (C) tiếp xúc với z'Oz tại A(3;0) 


= a= 3 và |b| = R > Œ = a? +2 — R = a? =9. 
Vậy (Œ)z? +  — 6z — 2b +9 =0. 


BQ;2) € (Ơ)2+4+4~12~4b+9=0=>b=Ö. 
Vậy (C):zˆ + yỶ ~6z~5u+9 =0, Chọn C 


Phương trình của (Œ) có dạng: zˆ” +“ —2az— 3bu+c= 0. Tâm 
I{(a;b) thuộc đường thắng z + 2 — 2 = 0 nên ø + 2b — 2 = 0. (1) 
(Œ) qua A và Ö nên ta có : 
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Câu 25. 


Câu 26.. 


Câu 27. 


Câu 28. 
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25 + 16 — l0ø — 8b + c = 0 © 10a + 8b — c = 41, (2) 
4+ 9+ 4a —6b +c=0 <> da —6b +c = —]3. (3) 
Giải hệ ba phương trình này ta được : a = 2, =0, e= —21. 


Vậy z” +? —4z—21= 0. Chọn A 


tâm 1(0;1) 


Ta có: MN.NP =0 MPN = 900 => (C 
22t gà F N  Í Đa Lính Ð =ÍP =5 


Vậy (C) : z” + yˆ — 4z— 24 =0. Chọn A 


AB =(8;0), AC =(0;6)= AB L AƠ > AABC vuông ở A. 
(Œ) có tâm /(4;7) là trung điểm của 8Œ và bán kính Ö = IA = 5. 


Chọn C 
Ghỉ chú : * Có thê giải như câu 25. 
* Có thê vẽ hình và đoán nhận kết quả. 


lim —18| _ |äm—14| _ |m=-3 


———— =——=—— «© 
x10 v10 mm = 8. 


lI(m;5), d(T;đ) = d(I;D) = R © 


* Với mm =—2 > R =92210. 
* Với mm = 8 > R = 410. 


(+2)? +(y~ 5} = 40 





Vậy (Œ ) có phương trình | | Chọn D 
`. (z— 8)” + (yT— 5}ˆ = 10. 
Ghỉ chú : Có thê giải nhanh như sau : 
I(m;5) > im — 18 _ |äm - 14 dẫn đến 2 giá trị của mm. 
v18 v10 
Nên A,?Ø bị loại, Œ cũng bị loại vì /(m;5) chứ không phải 7(m;—5). 
Chọn D 


Tâm ï(a;b) nằm trên đường thẳng đ qua 4(—7;1) và vuông góc với D 

nên có phương trình 3(z+7)+4(y—-l1)=0, ø=-3 nên 

ụ=b=—2.Dođó: I(—3;—2). Suy ra : 
R=AI=\(-3+7)+(—-2-1) =5. 

Vậy (C): (+ +3)” +(w + 2Ÿ = 95. Chọn B 


Ghỉ chú : Có thê giải nhanh như sau : 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 343. 


Câu 34. 


Vì I(—3;b) nên A, Œ bị loại > còn xét 8, D. 
Tọa độ của A(—7;1) thỏa (tức không thỏa D). Chọn B 


IA = IB > I € 'Oụ > I(0:b). (C) tiếp xúc với D > d(I;:D) = R. 
Suy ra |.0 + 46 + 9 = \(0 —3)+(b— 0)”. 
V9 +16 


Vậy |4b + 9| = 52|9 -+ b2 @ 9bÊ — 79b + 144 = 0 


© b” —8b+16=0«b= 4. 
Vậy R = 5 và I(0;4). , Chọn B 


Ghỉ chú : Cách giải nhanh : Tọa độ điểm A(3;0) chỉ thỏa phương trình 
B/ và Œ/. Chỉ điểm I(0;4) thỏa điều kiện đ(1;D) = OA còn điểm 
I(0;—4) không thỏa. Chọn B 


(C) tiếp xúc với hai trục tọa độ và điểm A(2;1) nằm trong góc phần tư 
thứ ƒ nên tâm ï có tọa độ (a;a) với a >0. 


d(I;z'Oz) = R => a = IA = \|(a — 2)” + (a — 1) =>a”—6a+5=0. 


œ=1=(z—1)+(y—1)” =1 
“a = B-Š'@œ-ö82400 0 =3 


ˆ 


Chọn A 


Tiếp tuyến phải tìm là đường thẳng đi qua Ä⁄ (3;5) và có vectơ pháp 
tuyến là IM = (2;4) nên có phương trình 2(z — 3) + 4( — 5) = 0 hay 
z+23u—13=0. Chọn C 
Tiếp tuyến D tại M(5;2)có vectơ pháp tuyến IM = (3;4) nên có 
phương trình : 3(z — ð) + 4( — 2) = 0 © 3z — 4-23 =0. ChọnD 
Tâm đường tròn (C) là !(—1;3), IM = (6;—8). Phương trình tiếp 


tuyến : 6(z — 5) — 8( + 5) = 0 © 3z — 4y — 35 = 0. Chọn D 
Ghỉ chú : cách giải khác : Câu , Œ không phù hợp với vectơ pháp tuyến 


là IM = (6;—8), loại. Câu 4 không thỏa khi thay z = 5,  = —5. 
| Chọn D 


Ta có :  =ð => (z— 3)” = 1, suy ra : 
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Câu 3Š. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 
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z=4>M.(4;5) 
z=2> M,Ô:5). 


Vì các điểm /(3;5), M,, M, có cùng tung độ 


nên các bán kính JM,, IM, song song với trục 





z'Oz. Suy ra các tiếp tuyến tại M,, M, có 
phương trình z = 2, z = 4. Chọn B 
Ghi chú : Vẽ hình sẽ nhận ra ngay kết quả. 

Tiếp tuyến D: 3z + 4 + c = 0. Suy fa: 








9Ð: c+ạ8=—-25 c=—33 
41;D)=Re B0+421+4_ c 
v9 +16 c+8=+25 6l: 
Chọn A 


D có vectơ chỉ phương là ¡=(3;4) nên có vectơ pháp tuyến 


n = (4;—3). Vậy D có phương trình : 4z — 3 + c = 0. Đường tròn có 
tâm I(0;2) và bán kính #f = 5. Ta có : 


khổ = dl 
4,D)= Re È0=32+4 _ s „|c—d=2s œ | 
J16 +9 c= —]9. 





4z — 3u+31=0 


Vậy (D): Chọn C 
y (?) 4z — 3ụ — 19 = Ö. NN 


(C) có tâm 7(1;1) và bán kính # = 5 ; (D): ke— +8 =0. D là tiếp 





tuyến của (Œ)  d(1;D) = R © lk +rị GIẢN) 
\|k? +1 
 S.c _ 
«œ 12k?— 7k —12 =0 © ho Chọn B 
k&=. 
3 


Đường thắng D: z — mm = 0 là tiếp tuyến của đường tròn 
(C): z? +? —2z + 4u—11=0 © d(I,D) = R với I;—2), R= 4 
l—m =4 


l—rn = —4 


œ|I— mÌ =4 © SÊNG) Chọn D 








Câu 39. (Œ) có tâm 7 (1;—2) và bán kính  = 4; 
n+2= 4 

© 
n+ 2= -4 


¡=2 


d(I,D) = R Ì—2— n|= 4© Chọn A 








Tì = —Ổ. 


Câu 40. #” = a” +” —c=4+9—m + 3= 16—m (điều kiện m < 16); 
1(2;—3), suy ra : (C) tiếp xúc với Ð khi và chỉ khi : 


xí Địa ga 40S) SN lạc da: Chọn D 


V16+9 


Câu 41. (C) có tâm I(3;0), bán kính # = 5, đường thắng Ð có phương trình : 
 = k(z — 2) + 7 ©® kz —  — 2k + 7 =0. 
D tiếp xúc với (Œ) khi và chỉ khi : 
EM |: + r] 


VÉ? +1 


co 2 12x An 13-0 
Ầ xử Chọn B 
==. 5... 7. TỤ 


d(I,D) = R =5ð‹© 12k” —-7k—12=0 


Câu 42. ï, + R, < ï,I,: hai đường tròn ngoài nhau, có 4 tiếp tuyến chung. 
|R, — R. “ii. € R + R,: hai đường tròn cắt nhau, có hai tiếp tuyến 
chung. Chọn D 
Câu 43. Chọn D. 


Câu 44. (C,) có tâm O@(0;0) và Ï =4 ; (Œ,) có tâm !(3;—4) và ñ, = 1. 

Khoảng cách hai tâm O7 = .j(3— 0} +(—4—0)? = 5 = R, +ñR,. Hai 

đường tròn tiếp xúc ngoài => số tiếp tuyến chung là ba. Chọn C 

Câu 45. (C;) có tâm 1,(4;3) và lị = 5 ; (C;) có tâm I,(—3,3) và R, = 6 ; 
Í.h =r1.VIR-+-R s1SiI1lL<R +R,=112(€,) cất (G;). 

Chọn A 


Câu 46. (C,) có I,(4;3), R =5 ; (C;)có Í,(0;—1), R, =5, 11, =(4;4). Vì 
R, = Rạ =5 nên hai tiếp tuyến chung song song với ï;Ï, và khoảng 


cách từ 1, đến tiếp tuyến đó bằng 5, tiếp tuyến này có vectơ pháp tuyến 


n=ú;<0 nên có phương trình : z — + c = 0 (Ð). Ta có : 
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Câu 47. 


Câu 48. 


„ Câu 49. 


Câu 50. 


Câu 51. 


Câu 52. 


Câu 53. 
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|0+1+ «| 


v2 


(C\) có 1 (3;2). lạ =2: (C;) có L(—1;3), R, =2. Vì R = R =2 


d(1,,D) = 5 =5@c=-l+542. Chọn B 


và l, l, =4= R, + R, nên (Œ;¡). (C;) tiếp xúc ngoài tại điểm A(1;2) 
(là trung điểm của ï,ï,). Hai tiếp tuyến chung song song là  = 0 và 
 = 4. Tiếp tuyến chung tại A là : z =1. Chọn B 
Ghỉ chú : Vẽ sơ lược hình sẽ nhận ra ngay kết quả. 


"(GIJ) 6102), R, S242 : (C,) 6ó (5;3), R=3442: 


(Œ;), (Œ,) có điểm Ó chung và Ó, ly thăng hàng. 


*Â , * *Â L$ . : c 
(Œ,), (Œ,) tiếp xúc trong tại 4, tiệp tuyên tại 4: z+ =0.  ChọnA 


(Œ\): z” + yˆ + 4z + 6y +12 = 0 có I(—2;—3) và 

Rị =J4+9—12 =1. (C,): z” +? — 4z+2u+4=0 có 1,(3—1) 

và J¿ = 1. Ta có : 

l,+R, =1+1=2 và I1, =2N5 => R +R, < Lh. 

Vậy (C;). (C;) ngoài nhau. Có bốn tiếp tuyến chung. Chọn C 

(C¡) có I(¿—1), R, = v6 và (Œ,) có I,(1;—1), Rạ = vỗ. 

(Œ,), (C,) là hai đường tròn đồng tâm, (Œ,) chứa trong (Œ,) nên không 

có tiếp tuyến chung nào. Chọn C 

AMB =90°© M nằm trên đường tròn đường kính 4, có tâm 

I(3;5) và bán kính #=/4=j@-—2)+(6-2} =VTÐ nên có 

phương trình : (z — 3)” + (y — 5)” = 10. Chọn D 

Cho M⁄(z;). ta có : 

MA? + MB” = 24 © (1— z)*.+(1— 9)* +(ð — z)” +(5 — y)” =4 

©z? +ựˆ—6z—6y+14=0 ©(z—3)+(y—3)”=4.  ChọnB 

MA =2MB œ AM? = 4MB? © (z +8)” + ° = 4|(œ+ 3)” + tỶ| 
©zˆ +? =l16. Chọn A 


ỌB. RUẨN.... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 


Câu 54. 


Câu 55. 


Câu 56. 


Câu §7. 


Câu 58. 


Câu 59. 


MT” + MĨ” = 12  OM) — R + MĨˆ = 12 
©zˆ+ự —4+(z—4)” +? =12 

©®zˆ +ự" -4z =0 (C9. 

Vì ấ nằm ngoài (C) nên tập hợp những điểm 
M là một cung của (C') nằm ngoài (C). 





TMT' = 60” > OMT = 30° > Tam giác vuông 
MOT là nửa tam giác đều. 
Vậy 4D = 20T = 4. 
Tập hợp phải tìm là đường tròn : 
zˆ +? =16. 





| Chọn C 
Ta có : (C) zˆ” + y? =2 => bán kính O7 = V2 : 


TMT' =90° + OTMT' hình vuông cạnh 
OT =2; OM =OT-5 =2. 

Vậy, tập hợp những điểm M⁄ là đường tròn : 
z”-++ụ?=4. 





Chọn A 
(Œ„„) là đường tròn có tâm : 


T„=Ccosœ + 3 
nh Vư €R © (z¿T—3)” +ự) =1. 





Uạ = sinœ 
Vậy, tập hợp phải tìm là cả đường tròn (z — 3)? + ? = 1. Chọn C 
(G3: zˆ+ự?+2z+2u—8+ m(4 — z) = 0. Phương trình này đúng 
ý b 4—2z+=0 z® 2 Cho: Á 
mè€C  <>‡$‡. : © n 
#ˆ +? +2z+2u—8=0 =0Vụ=-—. . h 
Đường tròn qua giao điểm của đường tròn : 


(C): z”+ˆ —-2xz—6u+6=0 và đường thăng D: z + — 4= 0 có 

phương trình : #” +? —3z — 6+6 + m(z + — 4) = 0 (G3. 

Vì Ơ{I;7) € (C') nên: 
+7”—2—42+6+m(1+7— 4)= 0 mm = —3 

Vậy (C'): zˆ” +? — 5z — 9 +18 =0. Chọn B 
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Câu 60. Phương trình tiếp tuyến tại 4 : 
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zz+uUu—z„—z+20„+2w—11=0. 
Tiếp tuyến này qua M,(4;2) nên : 
4z„ + 24 — z4 — 4+ 4+ 2¿ —11= 0 hay 3z¿ + 4/¿ — 11 =0. 
Tương tượng : 3z; + 4p — 11 = 0. 
Vậy, phương trình đường thắng AB là: 3z+ 4yu—11=0. ` ChọnD 


Chuyên đề 7. 


BA ĐƯỜNG CÔNIC 





. Hình dạng 


A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


ĐƯỜNG ELIP 


‹ Định nghĩa 


e Đường elip (hay elip) là tập hợp các điểm M sao cho M + ME; = 2a thỏa 
a > c, trong đó Ƒ', P› là hai điểm cố định với FF; = 2c. 


® F, F gọi là các tiêu điểm, 2c gọi là tiêu cự của elip. 


. Phương trình chính tắc 


C2165 s0) (1) 





® Chú ý : a° =b” +c” và F(-c;0), F,(c;0), 


ME. =a+ “8i Mử, = “— với mọi Mí thuộc elip. 


® Elip có Óz, O là các trục đối xứng 

và Ó là tâm đối xứng. _ 

® Trục lớn Á,Á, = 2a năm trên OÓz; 
trục nhỏ Ö,Ö, = 2b nằm trên Óy. Ả) 
® Bốn đỉnh A(-a;0) ; A4(a;0) 
B.,(0;—) ; B,(0;)). 


® Phương trình các cạnh của hình chữ nhật cơ sở là z = +a ;  = +ò. 





® Tâm sai của eÌip 
Tỉ số giữa tiêu cự và độ dài trục lớn của elip được gọi là tâm sai của elip, kí hiệu 
là e. Vậy : 
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e=<(e<]) _ (2) 
q 


Các bán kính qua tiêu của điểm M(z,„;3„„) € elip : 





(3) 
II. ĐƯỜNG HYPEBOL 
I. Định nghĩa 
® Hyperbol (H) là tập hợp các điểm M sao cho : 
|MF; — ME;| = 2a với a < c và R; = 9e. 
F, F; gọi là các tiêu điểm, 2c gọi là tiêu cự của (H). 
2. Phương trình chính tắc 
(4) 





® Chú ý : 
3. Hình dạng 


® Hyperbol có @ là tâm đối xứng và 
ÓOz, Ow là trục đối xứng 


® Trục thực Á,Á, =2 nằm trên Óz, 
trục ảo 7j, = 2b năm trên Ó//. 
® Hai đỉnh 4 (—a;0), A,(a;0). 


® Hình chữ nhật cơ sở có phương trình 
các cạnh z = đa; = + và có hai 


kích thước 2a, 2b. 
c=—€&<J (5) 
qằ 


® Tâm sai của hyperbol : 
® Phương trình hai đường tiệm cận : 





(6) 





134 


® Các bán kính qua tiêu điểm của M(z„:w„) € (H): 


ME =la+ezy ; ME, =|a—ez 


bi 





(7) 
® Chú ý : Zw > Ö > #ự È đ;Z„ < Ö > tự < —a 
III. ĐƯỜNG PARABOL 
1. Định nghĩa 


® Điểm #' cố định, đường thắng A cố định không đi qua #'. Parabol (P) là 
tập hợp các điểm cách đều #' và A. 
e® Ƒ gọi là tiêu điểm, A gọi là đường chuẩn của (?). 


® Tọa s¿r|“›ð| phương trình A : z = sÃ. 


. Phương trình chính tắc 


® Parabol (P) có trục đối xứng Óz và có đỉnh là O. 


IY. BA ĐƯỜNG CONIC 
1. Định nghĩa 


® Cho điểm #' cố định và một đường thắng A cố định không đi qua '; e là 
một số dương. 

| MF TT 

d(M,A) 

® Ƒ gọi là tiêu điểm, A gọi là đường chuẩn, e gọi là tâm sai của cônic (C). 





Cônic (C) là tập hợp các điểm M sao cho : 


. Cho cônic (C) với tâm sai e 


® (C) là clip © e<1. 
® (C) là parabol <> e = 1. 
® (C) là hyperbol > e > 1. 


3. Đường chuẩn của elip 


+? gŸ 
® Cho elip (E):— + — 
: ) g.. b 


=l(a>b>\0). 


® Đường chuân A, ứng với tiêu điểm F.(-c;0) có phương trình : 
xÃ 
9 =———=——— 


€ C 
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® Đường chuẩn A, ứng với tiêu điểm F,(+c;0) có phương trình : 


a7 
4% =—=—ẽ 
C C 
® Với mọi điểm ẢM € (E) thì : 
MF ME, 
=——.—=ec<l. 


d(M;A,) d(M;A,) 
4. Đường chuẩn của hyperbol 


+? ˆ gử 
Cho hyperbol (H) : ... ..ẻ.- 
q b 
q da 
® Đường chuẩn A, ứng với h(=c;0) là: =——=——: 
© C 
_ LN.. 
® Đường chuẩn A, ứng với F.(c;0) là: z=—=—. 
hối BẾP! - 


® Với mọi điểm M € (H) thì : 
ME: ME, 


———¬=—-——=£c>]. 
d(M;A,) d(M;A;) Ề 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 
Dạng 1. TÌM CÁC YÉU TÓ CỦA CÔNIC 


Phương pháp 


® Từ phương trình chính tắc của elip, hyperbol và parabol suy ra a, b, e rồi áp 





dụng các công thức (2), (3), (Š), (6) và (7) có liên quan. 
® Chú ý : + với elip : a >e và bˆ = a” —c” (a >b). 







2 


+ với hyperbol : a < e và bˆ = c” — a°. 





Ví dụi. Xác định tiêu điểm, đỉnh, độ dài các trục và tâm sai của : 
a) Elip (E) :16zˆ + 25? = 400. 


b) Hyperbol (H): 4z” — y” = 4. 
c) Parabol (P): y' _3z =0. 
Giải 
; 


› 
8) ():z- +ìc =l2a=5,b=4 và c=3. Do đó : 
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+ Tiêu điểm : F(—3;0), #(3;0); 
+ Đỉnh : A(—5;0), 4,(6;0), B,(0:-4), B,(0;4); 


+ Trục lớn: Á,A, = 2ø = 10, trục nhỏ Ð B, =8; 
+ Tiêu cự : 2c = 6; 


+ Tâm sai : e=<=. 
 TNG, 

+ Ta 
b) (H):T~TT=12a=l1,b=2, c= võ . Do đó, hyperbol (H) có: 
+ Tiêu điểm : F(—5;0), F.(5;0); 
+Đỉnh: A(—1;0), 4;0); 
+ Trục thực : Á,Á; = 2a = 2, trục ảo 2b = 4. 
+ Tiêu cự : 2e = 245 ; 

x5 


+ Tâm SẢY : c— cm 2e VỀ: 
q | 


c) (P): JŸ =Šz => p=Š..Do đó, (P) có : 


+ Tiêu điểm : r[B:o = r|Š 0|. 
2 16 


+ Đường chuẩn : z = , 
16 
Ví dụ2. — Xác định tâm sai, và phương trình đường chuẩn của các côn¡c sau: 
z3 wẺ x3 ˆ wẺ 
a) (È):—+ —=I!. b)(H):——- —=l 
Ất BấT-REE7 ) HT To in 
c) (P):ˆ =6z. 
Giải 


2 2 _ 
a) ():+T=12a=23,b=2,c=2. Do đó, (EÈ) có tâm sai 


e=—= . và phương trình các đường chuẩn z ===V2vàz=-^= ~—⁄2. 
C « 
- ẤN 
b) U01 có a=25, b = V15 =c= v35. Do đó (H) có 


tâm sai e= < = - và phương trình hai đường chuẩn z = + 
a 


_¬ 


42/35 
SG 
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c (P):y=6œ>p=3=(P) có tâm sai e=1l và đường chuẩn 


+=—-. 
2 


Dạng2.  VIẾT PHƯƠNG TRÌNH CHÍNH TÁC CỦA CÔNIC 


Phương pháp 





® Tìm a, b để thay vào phương trình chính tắc của elip hoặc hypebol. Chú ý 





rằng hypebol không có điều kiện ø > b. 

e Tìm p để thay vào phương trình chính tắc của parabol. 

e Chú ý : Nếu bài toán không yêu cầu phương trình chính tắc thì có thể dùng 
định nghĩa của ba đường cônic. 







Ví dụi. Lập phương trình chính tắc của : 
a) Elip (E) có tiêu cự bằng 4 và tỉ số giữa hai trục là _ 
_b) Hyperbol (H) qua điểm A(3;0) và có phương trình các đường 
tiệm cận là 4z + 3 = 0. 
c) Parabol (P) có đường chuẩn z = = _ 
Giải 


TH 
a) Phương trình (E) có dạng : “y + > =1 với a? = b? +”. 


= 
= 


2c=4©c=2 
Giả thiết > 2p V5 


2a Ồ 


‡ 





Vậy, phương trình chính tắc của (): 


+? P) 1 
So < ZinG 


b) Phương trình (H) có dạng : Đề 


¬ 
e (H) qua A(3;0) »—> =1 © dŸ .U, 

q 
e Tiệm cận öbz + ø = 0 © 4z + 3 = 0 > bˆ = 16 (vì ø =3). 
+ ủˆ 


Vậy, phương trình chính tắc của (H) : TC” _] 
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c) Parabol (P) có phương trình y = 2p+z với đường chuẩn z = -ễ ,tỪ. 


giả thiết Ÿ = 2 => p=1, 


Vậy, phương trình chính tắc của (P): yˆ = 2z. 
Ví dụ2. Tìm phương trình của các cônic sau : 
a) Elip (E) có tiêu điểm #(—1;4), đường chuẩn A: =0 và tâm 
: 1 
Sa e—=—. 
2 : : 
b) Hyperbol (H) tiêu điểm #Ƒ(-3;-2), đường chuẩn 


A:z—2+1=0 và tâm sai e = 33. 
c) Parabol (P) có tiêu điểm #(3;1), đường chuẩn A : z =0. 


Giải 
a) Gọi M(z;) € elip (E), ta có : 
) _a x4 


———. 


d(M, A) ủ° 4 


cớ? + 1” +22 —8y +17 =0, (1) 
(1) là phương trình elip phải tìm. _ 
b) Tương tự, Ä⁄(z;¿) € hyperbol (H) khi và chỉ khi : 


MF__, „(+3 +ự+23 3 
d(M,A) 5 





lz—2y+1[ 
Ẳ© 2?” — 7? + 12x + 24+ + 32 + 62 = 0. 
©) ÄMƒ(z,) € parabol (P) khi và chỉ khi : 
ME 1 S8 r9 vị 
d(M, A) +” 
© ˆ—6z—2+10=0. 





Dạng3. — TÌM ĐIỄM TRÊN CÔNIC THOẢ MÃN ĐIÊU KIỆN CHO TRƯỚC 


Phương pháp 


(z ; ) thỏa phương trình cônic 


T tải hê ph trình : À 
Tn ĐI LÊ Si —:1(~- y) tiêu điệp kiệá chủ 3M: 
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Ví dụi. Tìm điểm Mí biết: 
a) M € hyperbol (H) : 9+” — 16” = 144 và ME; L Mĩ;. 
b) M € parabol (P): ? = 16z và OM” + PM” = 72. 


Giải 
a) MF, L ME, © tam giác F.ME, vuông tại M nên OM =.RR, Gọi 
M(z;u) € (H). 


, 544 4 
9z?—16y?=144 |# =2 z=+_ v34 





` .“. . 5 
Từ giả thiết —> © 
_ z+`=c=25 j. KG | 
ụ = =#+ 
25 5 


Vậy có bốn điểm ⁄ theo yêu cầu là : 

w.|$Ýs;9|.w,|—5 M;5]; w,[Ê V:- 5Ì, M|—5 MS], 
5 5 5 5 5 5 5 5 

b) M(z;y) €(P) và thỏa OM” + FM” = 72 với F(4;0) 

” = 16z ụ” =16 

15 2 2 - SN tháp “ng 

z“ + ˆ +(+—4Ý +ˆ =72 z“ +12z — 28 = 0 





&Sy ụ” = 16 
Tìm được hai ` M | mi xoa 
Vậy có hai điểm M theo yêu cầu là: M (z;4V2) ; M,(z;—442). 
Ví dụ2. Cho elip (E):z” + 4y” =4, có hai tiêu điểm ï', Dã Tìm điểm 
M €(E) sao cho E,ME, = 1200. 
Giải 
(E) có hai tiêu điểm F(-ý3;0). F,(3;0) và 2c = 24/3, e= v, 
Với ME =a+ez ; ME, =a— cz. Từ tam giác hMử; ta có : 
hF? = ME? + ME? —- 2MR.ME cos M 


©12=(a+ez)” + (a — ez)” — 2(a7 -#z|-3] 
"P 


Ngoài ra M(z;) € (E) © z” + 4” =4> ˆ =1@© +1. 
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Vậy, tìm được hai điểm M, (0;1) ; M,(0:—1). 


Dạng 4. — CHỨNG MINH MỘT TÍNH CHÁT CỦA CÔNIC 





Ví dụi. Chứng minh rằng : 


a) Với mọi điểm M € clip (B) : C nà p+Ến= =1, ta có giá trị biểu thức 


OM? + M.F,M không phụ Kệ M. 
+ 1Ÿ 
b) Với mọi điểm M € hyperbol (H): Tế Tơ = ], ta có tích của 


khoảng cách từ Ä⁄ đến hai đường tiệm cận của (J7) bằng một hằng số. 
Giải 
a) Với mọi M(z;) € (E). ta có : 
CM? + F.M.E,M = +? + + (a + ez)(a — e+) 
=#? +2 + a2 — +? = z?(1— 6?) + v2 + d? 


+ 
¬—.. +eÌ> _;Ía -c)+' +d” 
q a7 


2 


_ bếr 2 + 2 : : 
+ +a7 - |#  n.. vì S+iz =1). 


a7 





ào 
b) (H):—- ==l2a=4 b =3, suy ra hai đường tiệm cận : 


NS  robetay=O © öz + 4 =0. 
q 
Với Mí(z;y) € (H). Tích các khoảng cách từ M đến hai đường tiệm cận là : 


d(M,A.).d(M,A,) = lz + 4|, |3z — 4w| 


J35- - v25 
_ be? 160] _ _144|z__y|_ 144. # _E —Ị 
25 25|16 9 25 16 9 : 








l4I 


Vídụ2. Cho parabol (P): ˆ = 2pz (p > 0); đường thăng A qua tiêu điểm 


, ` ' l1 ” 
E cắt (Pì) tai M và N. Chứng minh răng —— + —— không đôi 
cắt (P) ại và øg minh răng TƯ SEN Ỡ 


khi A quay quanh #'. 
Giải 
Đặt œ = (Óz, FM) (0 < œ < 7). Ta có : 
MF = MM' = IH; 1H = IF +FH. 
Suy ra : IH = p+ FMái. Do 6ó : 
MF = p+ MF cosa= MP =———— 


Ì — cos œ 


Tương tự: NP =——= ———=== 


1— cos(180” — a) _ 1+cosơ. 





1 1 _ 1—=€@sữơ+l+cosơ _ 


2 . 
: — (không đôi). 
tM IN D p c3 


Dạng 5. — TẬP HỢP ĐIỂM LÀ CÔNIC 


Phương pháp 









® Với M(z;) di động thỏa điều kiện cho trước. 
Tìm hệ thức giữa z và + theo điều kiện đã cho và biến đổi thành phương trình 


côntc. 


Vídụi. Cho đường thắng (A): 3z+4= 0 và điểm 4(—3;0). Tìm tập hợp 
các điểm Ä sao cho 2A = 3d(M, A). 


Giải 
, 2 2 CC VỀ ếc : 3z + 4| 
Ta có : MA“ = (++ 3) + với M(z;y) và đdCM.Ô}= ra 
- Từ 2MA = 3d(M, A) © 4MA” = 9d(M, A) 
: : : : : + ủˆ 
© 4(z +3)? + 4? = (3z +4)” œ 5+” — 4y' #40. cm 


2 r/ 


Vậy, tập hợp Ä⁄ là hyperbol Đy — “ mm 
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Ví dụ2. Cho hai điểm A(—1;0), P(1;0) và đường thắng A: = 3. Lấy M 


bất kì trên À. Tìm tập hợp trực tâm ! của tam giác ABM. Khi 
điêm Ä⁄ chạy trên A. 
Giải 
M c(A) > M(+,;3) > đường cao vẽ từ M : z = +. 


Vì ÁM = (z¿ +1;3) nên phương trình đường cao vẽ từ Ö là: 
y + 1) — 1) + 3 — 0) = 0 © (đ¿ +1)z + 3y — (z¿ + 1) =0. 


tu =g 
Tọa độ trực tâm HH là : (z; +1)— (£. + 1)#„ Na 
ca ray 32 


Khử z ta được : ,„ = — s0; —1) © tu = —5 th tại 
Vậy, tập hợp trực tâm H của tam giác AM là parabol :  — ma tạ: 


C. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


3 › 
® Cho elip (E): = + „ = l1, gọi c là nửa tiêu cự. Dùng giả thiết này cho 
q 


các câu 1, 2, 3, 4. 


Câu Í 


Câu 2. 


. _ Xét các mệnh đề sau : 


I. Hai đường chuẩn của (#) có phương trình : z = +“—; 
C 


[I. Hai tiêu điểm của (E) là: F'(0;—e), F;(0;—e); 
III. Các cạnh của hình chữ nhật cơ sở của (E ) có phương trình lần lượt là : 
#®>=#aU= 32. 


Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I và II. B) Chỉ I và III. 
C) Chỉ II và II. D) Cả I, H và II. 


Xét các mệnh đề sau : 
I. Tiêu cự của (E) là : 2e = ^Ja? + ð° ; 
II. Tâm sai của (E) là: e= ; 
C 
II. Gọi M(z;ø) là một điểm của (E) thì M?? — ME? = 9ez. 


Mệnh đê nào sai ? 
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Câu 3. 


Câu Š. 


Câu 6. 


Câu 7. 
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A) Chỉ I. B) Chỉ H. 

C) Chỉ I và HI. D) Gả I, H và II. 

Xét các mệnh đề sau : 

I. Đường tròn ngoại tiếp với (E) tại hai đỉnh trục lớn có phương trình : 
z +ự =0; 

II. Đường tròn nội tiếp với (E) tại hai đỉnh trục nhỏ có phương trình : 
z2 +? =Ù”; 


› 
III. Khoảng cách giữa hai đường chuẩn của (E) là . 
C 


Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I và II. B) Chỉ I và II. 
C) Chỉ II và II. D) Cả L, II và II. 


Xét các mệnh đề sau : 

I. (E) có một tâm đối xứng ; 

II. (E) có một trục đối xứng ; 

III. (E) có hai trục đối xứng. 

Mệnh đề nào đúng ? 

A) Chỉ I. B)Chilvàll — C)ChilvàII.  D) Chi. 

Lập phương trình chính tắc của elip (E) biết một đỉnh là 4(—4;0) và 
một tiêu điểm là F(3;0). _ 


2 2 2 2 

. Ụ % Ụ 
A)—+—=Ì]. | B) —+ — =Ì. 

1 1 }2 1 

P) P) 2 2 
1z? .s Dỳy£csk®- =đ: 

16. :9 TÔ. 72C 


Lập phương trình chính tắc của elip (E) có một đỉnh là (0;3) và một 
tiêu điểm là F(—2;0). 


P) 2 2 2 
A) +. e1. B) cẴc iÊ+ SÁ: 
` 5 Ồ 1-9 
› - S9 „ca 
CầQ—+5.et. tt: st 
ĩ h) 9 : 
Lập phương trình chính tắc của elip (E) có tiêu cự bằng 8 và tâm sai 
. 4 
băng —. 
x_ 
2 2 2 ; 
XU B1 
25 16 3 h) 


P¿ 2 2 2 


ít S1 ĐT ôn: 


35:15X0 95 2 9 4 


Câu 8. Lập phương trình chính tắc của elip (E) có phương trình các cạnh của 
hình chữ nhật cơ sở là z = +5,  = +4. 


2 2 2 


A + =Ị, ñ"_-z 
16 5 4 
2 2 z 

C22 P- g3: D) + —= 1. 
1õ. 9 7 


Câu 9. Lập phương trình chính tắc của elip (E) có một tiêu điểm #{—2:0) và 
đi qua điểm M3). 


3 2 2 3 
ÄY 4-1. YÃ 
- NRED 1P” - lổ - 12 
2 2 2 2 
ad -Ì `— “ii 
12 4 16 4 
Câu 10. Lập phương trình chính tắc của elip (E) có trục lớn bằng 10, tiêu cự 
TH ân 
Dã #.W 
A) + = 1, B)— + —=l. 
20... Ô Dc‹. Sã 
2 3 3 
HT  C Ti Đó “hp Dễ LỞ- =1 
5. . ó V4: ê đi 


Câu 11. Elip (E) nội tiếp trong đường tròn (C): z” + ? =9 ngoại tiếp đường 
tròn (C?: z° + ˆ = 4 thì phương trình chính tắc của (E) là: 


2 2 2 2 

GP  - -IÊN S 
A)— + —=I. B)—+—-l 
ly ThIP" s; St, 

2 2 2 2 
C —+—=l. )—+—=I 

94 l3 5 


Câu 12. Elip (E) có một đỉnh là A(5;0) là đường tròn ngoại tiếp hình chữ nhật 
cơ sở là (œ) : zˆ + ” — 41 = 0 thì phương trình chính tắc của (E) là : 


2 2 2 3 

Sai hi An N5 c¿# ai 
245_ 16 s4 
+ 2 2 2 
16 - 41 25 
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Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu 16. 


Câu 17. 


Câu 18. 
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Elip (E) có tâm @(0;0), hình chữ nhật cơ sở có một cạnh là z + 3 = 0 
và đường chéo bằng 32 thì phương trình chính tắc của (#) là : 
3 s2 3... ..Ð 
+ t + Ụ 
A}T— 1s. B)—+—=I. 
) ĩ h) ) 16 7 
;..8 ;....5 
# Ụ Mã Ù 
G@—#=#št. D —+—=l. 
) 49 9 9 ĩ 
Elip (E) nội tiếp trong đường tròn (C): z” + yˆ — 25 = 0 và có tâm sai 


bằng : . Tìm phương trình chính tắc của (#). 


HA, 
+ ự° ỰẺ 
A)— + —=]. B +—=Ì. 
} 4 vã 9 
x8 2 x 2 
Ụ Ụ 
C — =Ì]. D điện Đụ 
bạ 16 & 4 


Tìm phương trình chính tắc của elip (E) có trục nhỏ bằng 6 và đi qua 


M(—25;2). 


2 P) 2 2 
+, +. 
A —=I. BJ)—-+=l. 
Đy XuẾT: ` 3 
2 2 2 2 
+. 9 +. 9 
C) —+—=]. D) —+—=I. 
_ 9 _ 9 6 


Tìm phương trình chính tắc của elip (#) đi qua hai điểm M(4; C3 ) và 
M(2v:3). 


gẺ. - vỂ gÃ 12 2 
+ —= B) + —-=I. 
) 20 15 ) 4 Ồ 
2 2 2 3 
J Ụ + Ụ 
— + —= D) + —-=]. 
) 16 + Q ) 9 5 
Elip (E) có trục lớn bằng 10, tâm sai bằng : . Độ đài trục nhỏ bằng : 
A)4. B) : | C)ó6. D) 10. 
x? ì _— 
Cho elip (E) : —; zi= =1, a>b>0. Dây cung vuông góc với trục 
lớn tại tiêu xo, có độ dài bằng 
2 2b? 5b? 
X) Bị “Si C —- D) —. 
b a 
10B. RLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... ˆ 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


2 2 
® Cho elip (E) : = + - =1. M là một điểm trên (E) có khoảng cách 
đến tiêu điểm bên trái Ƒ; bằng 7. Dùng giả thiết này cho các câu 19, 20. 


Tính khoảng cách từ M đến tiêu điểm bên phải #ÿ. 


A)24. B) 18. C) 5. _D)6, 
Tìm tọa độ của Mí : | 

A) (2;286). B) (2;2/6), (2;—2N6). 
C) (9;—2/6). D) (2V6;—2), (—2x6;2). 


2 3 
Tìm điểm M trên elip (E): T 4 r3 = 1 có khoảng cách đến tiêu điểm 


bên trái ; bằng hai lần khoảng cách đến tiêu điểm bên phải. 


v15 
A) M ›———|. 
nh 
B) M Š: dị „ F 3 vai 
2 ¿›:.2 
o(#8.fE] „,|_ 6 „/8) 
đa x* TA SẾ -À. niên 
_6 ýI5|  |_ý6._ v15 
D) M.IS===;——h M.Ì-—:—-——|: 
› 3P - 2 2 
sả. .g 
Gọi M ( ) là một điểm trên elip (E): + tộc = = 1. Tính giá trị của 
biểu thức Ä#"}.ME; + OM” với F và F; là hai tiêu điểm của (E). 
A) 64. B) 48. C) 164. D) 136. 


e Cho elip (E) : z” + 5y” = 20. Dùng giả thiết này cho các câu 23, 24. 
Tìm phương trình đường tròn ngoại tiếp và đường tròn nội tiếp elip (#). 
A)z” +? =5;zˆ+ˆ=]. B) zˆ+ˆ=4;z”+w`=l. 
C) z?+ÿˆ =20; zˆ'+ÿˆ =4. D) zˆ+ˆ =5; z” +ự ` =4. 


Tìm điểm X trên (E) nhìn hai tiêu điểm #; và F; dưới góc vuông. 


A) M,(15;1), M,(—15;1), M,(15;—1), M,(—15;—1). 
B) M,(\15;1), M,(—V15;—1). 
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Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 
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C) M.(1;V15), M;(—1;—15). 

D) M.(1;⁄15), M,(1;—15), M,(—1;V15), Mụ(—1:—15). 
+? Ủã 

® Cho clip C2 22 TAEETT =la>b>0 và đường tròn 
Y 

(Œ): z? + ° = R”. Dùng giả thiết này cho các câu 25, 26. - 

(E) và (C) có hai điểm chung khi và chỉ khi : 


A)b< R hoặc a < hđ. B) b= ïR hoặc a = Ï. 
C)ỳ›ö <R«<úg. | D) ö> R hoặc a < È. 
(E) và (Œ) và có bốn điểm chung khi và chỉ khi : 

A)b> h hoặc a < ñh. B) b= R hoặc a = ñh. 
C)b< R<a. D) b< ïR hoặc a > ñ. 


Tìm tập hợp các tâm Mí của đường tròn (œ) di động có bán kính r thay 
đổi đi qua điểm I(-3;0) và tiếp xúc với đường tròn 
(C): zˆ + y°—6z — 55 =0. 

A) Đường tròn (C,) tâm Ó, bán kính # = 4. 

B) Đường parabol (?P) :  = 6z. 

C) Đường tròn (C; ) tâm Ó, bán kính ñ, = 242. 

D) Đường elip (E) tâm Ó, hai tiêu điểm /(—3;0), 7(3;0), trục lớn có 
độ dài băng 8. 

Tìm tập hợp các tâm Ä⁄ của các đường tròn : 

(C,): #z” + ” — 10cos 2f.z — 8 sin 2f./ — cos 2# — 1 =0, £€ R. 


2941 Ea 
A) Elip (B):—+1c =1 


16 
B) Đường tròn (C) : z” + 1° = 25. 
C) Blip (E):#~+#_ =1 
ID (1+): + — =1. 
) Elip (E) "\ k40V/ 


2 


2 
"D)Elip (E):—+ =1. 


1Ù: 8 


2 
4-4. tien, 
Ttể 1+£ 


2 2 
A) Đường tròn (C): z”+° =25.  B)Elip (B):—+'—= 1. 


Tìm tập hợp các điểm Mĩ 





Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


2 
C) Elip (E):—+ — =1. D) Elip (E): .- Về xỉ 
16 9 
Cho điểm j/(z;) chạy trên đường tròn nh +?ˆ=36. Gọi 
M'(z';u') là ảnh của M trong phép co về trục Óz với hệ số k = 5: 


Tìm tập hợp các điểm M”. 


+? ụ”” +? "2 

A) Elip (E):— + — =1. B) Elip (E):—— + —— =1. 
LỆ DU ơn đi "`... 
: +? ụ”? 

C) Đường tròn: z” +” =9. -  D)Elip (E):— + =I. 


210 
Cho điểm Ä⁄(z;+) chạy trên elip (E): _ về =1. Tìm tập hợp các 


điểm Mf(z/;y') ảnh của Ä{ trong phép co về trục Óz với hệ số 
k=43.. 
/2 


Ụ 
A) Elip (E ——. 
) Elip (E) # 


B) Đường tròn vớ, :ư + =16., 
C) Đường tròn -lÁ tt +ụ =4. 
/2 


D) Elip (E: .. 


h9 
Tìm ảnh của elip (E): = + r4 =1 qua phép co về trục Óz theo hệ số 


k 
3 
!2 /2 
A) Elip (E):—+— =1 
) Elip (E) Ty 
2 2 
B)Elip (E):——+Ÿ#_—=1 
)Elip (E `) THÊ PP 


C) Đường tròn (œ) : z” +” =9. 

D) Đường tròn (C) : z'” + '” = 16. 

Gọi (E) là ảnh của (Œ): z” + Ÿ = R” qua phép co về trục Óz theo hệ 
số rn,rnz0. Định m để (E) là elip có trục lớn ở trên trục 
Oz(R > 0). 
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Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


A)?n <—1Vm >1. B)0<m <}. 


C)—1<m 0<]. D) -1<m <0. 

Cho elip (E): z” + 2ˆ — 4= 0. Xác định tâm sai và đường chuẩn của 
Gì). 

Ac=Ẻ, z = +42. 'M at, +—=#+2\2. 

Ce= 2, 2= tô d2, D)c”, z = +42. 

Tìm tập hợp các điểm M (z;) có tỷ số các khoảng cách đến điểm 


F(2;0) và đường thắng (D) : z — 8 = 0 bằng : 


2 2 „3 2 
A) Elip(E): 1c + 1p =1. B) Elip (E):“— + Ý— =1; 


C) Đường tròn (C): z” +2 =4.  D)Parabol (P): = zø”— 2z +3. 
Cho đoạn AB = 12 di động sao cho A chạy trên Óz và B chạy trên 
Oy.. Tìm tập hợp các điểm M(z;y) chia đoạn 4Ø theo tỷ SỐ = 


+? uŸ 
A)Elip(E):— + — =. 
) Elip(E) VY 
B) Đường tròn (C): zˆ + ˆ = 144. 
2 


C) Elip (E):Z.+#= 


; 

D) Parabol (P) : u= +16. 

Nếu phép co về trục Óz theo hệ số ‡ biến elip () : = + t= = 1 thành 
đường tròn (Ơ): z” + ” = 16 thì k bằng : 

A) 2. B) ¬ C)4. D) +2. 


— 


: , 
e Cho đường cong (Œ,„): J” = m — “—.m >0. Dùng giả thiết này cho 
m 


các câu 38, 39. 


Câu 38. Nếu (Ơ,„) là một elip có trục lớn ở trên trục hoành thì zm phải thỏa mãn 
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điều kiện nào ? 
Ä)?0<m<1.: B)m>1. C?›m >0. D) 0< mm z1. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu 4l. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Định mm để (C„) là ảnh của đường tròn (Œ): zˆ” +ˆ =9 qua phép co 


: 1 
về trục Óz theo hệ số k=—=. 


v3 
A) m = ‡+3. ghe da Can =3. D)1<n <3. 
® Cho elip ():¬ -; =1, a>b>0. Dùng giả thiết này cho các 


câu 40, 41. 
Tìm tâm sai của elip biết rằng mỗi tiêu điểm nhìn đoạn thắng nối hai đỉnh 
trục nhỏ dưới một góc vuông. 
A) X2. B) X2, c) X2, D) YŠ. 

2 3 4 2 
Nếu mỗi đỉnh của trục nhỏ nhìn đoạn thắng nói hai tiêu điểm dưới một 
góc bằng 120” thì tâm sai của elip bằng : 
A §jX”: c 32. bị SỐ. 

4 3 2 2 
e Cho elip (E): zˆ + 4/ˆ - 4= 0. Gọi 4, là một đỉnh của trục lớn có 
hoành độ dương. Dùng giả thiết này cho các câu 42, 43. 


Hai đường phân giác của các góc của hệ trục tọa độ Oz cắt (E) tại bốn 
điểm M, N, P, Q. Tính diện tích của tứ giác MNPQ. 





4 8 16 12 
A)-—. B)—. C) —. D) — 
) 5 ) 5 ) 5 ) 5 
Tam giác đều FGA, nội tiếp trong elip (1). Tính tọa độ của hai đỉnh #' 
và GŒ. | 
2 243 _Í2 —243 2 4l3| „|2 4v3 
1ý Pa na. WFccb6-. 
Ẳ C s r Jbeck: j '.. 
o;*#J«lt-s#) mlif|sb-f] 
f.. ĩ ï VY / ïĩ V( 


Cho họ đường tròn (C,): z” + yˆ — 3mz + 2m” — 1 = 0, mm € R. Tìm 
tập hợp các điểm M(z;ø) sao cho tương ứng với mỗi điểm Ä⁄ có duy 


nhất một đường tròn của họ (Œ, ) đi qua. 


# 
A)Elip NregifBreb — Le vi S1: 


1S 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


152 


r* tỷ 
B) Elip VU ho HÊ TH. Tôn TH RỊA 


€C) Đường tròn z? + =2, —1<m <1. 
xi 
D) Parabol  Iể rẻ Jạp S2 SNED BHSIE-A cac: 


P) 2 
Cho elip (E): xât =1,ø>b>0. Từ điểm M(z;y) trên (E) vẽ 
q 
MH vuông góc với trục lớn A,A, tại H. Xét các hệ thức sau : 
I. a°HM” = b° HA,.HA, ; 
II. a?HM” = —b°HA,.HA, : 
II. b2HM” = a? HA,.HA, . 
Hệ thức nào đúng ? 
A) Chỉ I. B) Chỉ II. 
C) Chỉ II. D) Cả L, II và II sai. 


2 2 
Cho elip (E): r+y =1 a > b > 0. Xét các điểm sau với ‡ € ñR: 
a ‡ 


[. M(œcosf;bsin ); II. N(œsin£;b cos £); 


q : b : 
\Ï 3 HÒỜ $£› 2Ì-KicotÊe 


Điểm nào thuộc ep(E)? 


IH. P 


A) Chỉ I. B) Chỉ I và II. 
C) Chỉ II và III. D) Cả L, II và II. 
2 2 
e Cho hyperbol (W): -— ”-=1,a>0 và b>0 ; gọi M(z;g) là 
jn..ố 


điểm trên (H) và c là nửa tiêu cự. Dùng giả thiết này cho các câu 
47, 48, 49, 50, 51. 


Xét các mệnh đề sau : 

I. Tiêu cự của hyperbol là 2c = 4a” + ÙÝ ; 

II. Nếu Ä⁄ thuộc nhánh của (H) ở bên phải trục Óy thì : 

ME =a+^= và MF, =a—“=: 
a a 

III. Tâm sai của (#) là e= “ >1. 

a 
Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I và H. B) Chỉ II và HI. 


Câu 48. 


Câu 49, 


Câu 50. 


Câu 51. 


Câu %2. 


C) Chỉ I và HI. D) Cả [, II và HH. 


Xét các mệnh đề sau : 
I. (H) có bốn đỉnh 4, Á, ở trên trục Óz và B., B, ở trên trục Ó; 


II. (H) có trục thực bằng 2a và trục ảo bằng 2b = 2N\a” — c° : 
II. (H) có đường chéo của hình chữ nhật cơ sở bằng ở = 2./a? + b°. 


- Mệnh đề nào sai ? 


A)Chỉ I B) Chỉ I và HI 
C) Chỉ IH D) Cả L, II và HI 
Xét các mệnh đề sau : 


2 
& 


II. (H) có hai đường tiệm cận có phương trình là  = ke. 


I. (H) có hai đường chuẩn có phương trình là z = + 


II. Nếu M thuộc nhánh của (H) ở bên trái trục Óy thì : 


ME =—a—— và ME =a—““ 
q đa 
Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I và II. B) Chỉ II và III. 
C) Chỉ I và III. D) Cả I, II và III. 


Xét các mệnh đề sau : 

I. (H) có hai trục đối xứng 

II. (H) có một tâm đối xứng. 

II. Nêu ấ(z;y) thuộc nhánh của (H) ở bên trái trục Oy thì 


Mh\ — ME; = 2a. 

Mệnh đề nào sai ? 

A) Chỉ I và II. B) Chỉ II. 

C) lI và II. D) Cả I, H và HI. 

Đường tròn ngoại tiếp hình chữ nhật cơ sở của (H) có phương trình : 
A)z°+yˆ—a?—b° =0. B) z” +ˆ+a? +? =0. 
C) z?+ˆ—a? =0. D) zˆ+?—b? =0. 


3 2 
® Cho hyperbol (H): - — _ = 1. Dùng giả thiết này cho các câu 52, 
53, 54. 


Tâm sai của hyperbol là : 


` Sq 


A) : B) NI D) 


©2 | 


I53 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 5Š. 


Câu 56. 


Câu §?7. 


Câu 58. 


Câu 59. 
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Hai đường tiệm cận của hyperbol là : 


Su l6 Á7z 9z 
A)u=d—. B)u=+4d—. C)ụ=+3—. D)y=+‡d—. 
) " )9 5 )9 3 )1 T 
Hyperbol có hai đường chuẩn là : 
16 
Kì 2k, Re... 7S D)z=d—. 
5 5 4 h) 


Lập phương trình chính tắc của hyperbol (H) có trục thực bằng 12 và 


` SA at dã 
tâm sai băng - 


ÄA)_ 2. =ỉ he Se> 
6 8 64 36 
4 . 

CC? c1, Ủ—<=~ 
j6 64 8 6 


Lập phương trình chính tắc của hyperbol (H) có trục ảo bằng 8, tâm sai 


băng —— 
G4: Tô... 16 64 
2 2 2 2 

Tu GÀ Sy DI D) ———=t. 
B`:..4 "5 


Lập phương trình chính tắc của hyperbol (#7) biết một đỉnh của trục thực 
là 4(—5;0)„ một tiêu điểm là (6;0). 


2 2 2 2 


A) “¬= S ÊI Vy CHẾ: Kết" 
25 61 25 11 
Co! ca v* ẾP 
11 25 61 25 


Lập phương trình chính tắc của hyperbol (J7) biết một tiêu điểm 
F(—7;0) và tâm sai bằng 2. 


--ESh “iĐEo: KH 
49 147 : 147 49 
2 2 2 2 

2) P20 Sc Ai SA Bi eo 
49 245 49 147 


Lập phương trình chính tắc của hyperbol (H) biết một đỉnh của trục ảo 
là (0;—2) và tiêu cự bằng 8. 


Câu 60. 


Câu 61. 


Câu 62. 


2 2 2 2 

6 2 36 4 

2 2 2 2 
L22245Ÿ À¿L Là An S0 L 
12 4 4 2 


1 
Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H) đi qua điểm M(5;—3) và 
biết khoảng cách giữa hai đỉnh bằng 8. 


"35 : TP Xe, 
AWYcc EU], SA HE J2 15 
16 9 l6 16 
xô - XE: 
F.<.. Sẽ ằ¿äi H¬ ‹Ê an. 
4 4 4 Ồ 


Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (Jf) đi qua điểm W(—4;3) và 


có tiêu cự bằng 10. 


li ) 3 
viết tá B) Z0” 
10 lỗ 100 225 
2 2 ) 
15 10 225 100 
Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H) đi qua hai điểm M(:6) 
và N(—3;4). 
2 2 2 2 
Ä)——- ki B) —— =1. 
2 1 4 1 
*#sà R3. 
Œa=S==1: bì. St: 
| 4 1 2 


Câu 63. Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H) có một tiêu điểm #(2;0) 


Câu 64. 


và dây cung vuông góc với trục Óz tại #' có độ dài bằng 6. 


#r:É*,ê giang 
Nha. 1. lì x. 

R) 1 LÔ ào 

2 2 2 2 

1 E- lá lệ 
Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H) đi qua điểm M(3;4) và 
có trục ảo bằng 6. 

- HIẾP TS, _ : VỆ? TIẾT 

J9 Kec- A27 2 SE Lộ TỊ n  Ón Ệ dc, 

61 9 Sh.ố 3 

2 2 2 2 
C1 .-<S S21. Dị. cz ei 

9 8I 9 81 
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Câu 6Š. 


Câu 66. 


Câu 67. 


Câu 68. 


Câu 69, 


Câu 70. 
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® Cho elip (E): =- + = =1. Gọi (H) là hyperbol có trục thực ở trên 


trục hoành và có cùng hình chữ nhật cơ sở với elip (#). Dùng giả thiết 
này cho các câu 65, 66. 


Phương trình hai đường tiệm cận của hyperbol (#7) là : 
4 3 9 16 
A)=+‡d—z. B)=+đd_—z. C)u=+d—x. D)=+d—zr. 
)9 sã )9 P )9 T6 )U n 


Phương trình chính tắc của hyperbol (2ï) là 
2 2 tụ 
A)—= À1: B).Ê~— #— =1. 
9 16 4 h) 
3 ..sSš2 322 
Cì chu at. Đố. ắŸl. 
16 9 b) 4 


Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H) có trục thực bằng 8 và 


một đường chuẩn là 5z + 16 = 0. 
2 2 M 2 


)-xt! B)—_-# =Ì 
&ềW 9 16 
3.4 l6 9 


Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (#) có một tiêu điểm 
F(—10;0) và một đường chuẩn là 5z — 18 = 0. 


„.sụ ^ HẺ Sa 
36 64 64 36 
2 2 2 2 

Ớ} 06 cuốn Ấ. B)o-ild at: 
8... B.-+ 6 


Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H) có tâm sai bằng 2 và 
khoảng cách giữa hai đường chuẩn băng 3. 


4/08 ,/Ê Ẩ LÊ ĐỀ MU, 
0:23 q2...!0 75 
2 2 2 2 

C LG. .ó tu 5h : D NI ÊnE 
ó" 2? 36 27 


Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (J7) có tâm sai bằng c và 


một đường chuẩn là 5z — 2-10 = 0. 
+? ỤŸ +? 
À)—~ E1. B) ——2 =1. 
39 L  YÊNG: 


Câu 71. 


Câu 72. 


Câu 73. 


Câu 74. 


Câu 75. 


Câu 76. 


2 2 
2y? -#_ = S242 5 lát 
C)222—Ê =1. D) “——# =1. 


Có bao nhiêu hyperbol đi qua điểm Ä⁄/(2;3) và nhận hai đường thắng 
2z—1=0 và 2z +1 =0 làm hai đường chuẩn ? 


A)4. B)3. C)è. D) 1. 


2 2 
Cho hyperbol (#): n nn ` = 1. Từ điểm M(z;y) trên (H) vẽ MH và 


MK lần lượt vuông góc với hai đường tiệm cận của (H). Tính 
MH.MK. _ 
12 16 25 m, 
A3: H—: CS. à«k 
) : ) n ) giệt 
Tìm tập hợp các điểm M(z;) có tích số các khoảng cách đến hai đường 


thăng (D) : 5z — 2y, (D"): 5z + 2y = 0 bằng mỉ 


„2 y2 y2 
A)Hyperbol — — — = 1. B)H erbol ST, =1. 
) Hype SE l4 ) Hyp 0 
` ` 2 3 251” 
C) Đường tròn z“ + “ = 100. D) Parabol  = 





Cho hai điểm #'(—4;0) và #›(4;0). Đường tròn (Ơ) di động bán kính 
thay đổi tâm ï qua #} và F,. Gọi MA là đường kính song song với trục 
O+z. Tập XÃ vạn điểm M và N là: 


v4 


A) hyperbol - —— ` =1. B) đường tròn zŸ + ¿ = 16. 
2 
C) hyperbol ˆ — và =1. D) đường tròn zˆ + ” = 4. 
Tìm tập hợp các điểm M(z;y) có tỷ số các khoảng cách đến điểm 
F(4;0) và ` thắng (D): z—1= 0 bằng 2. 
3 3 ) 
Ụ + Ù 
A)H bói ẨcÈ: S1: B) Hyperbol — — — = l1. 
do suà  g Ec” 12 2 ở 
C) Parabol ˆ = 4z. D) Parabol /ˆ = 12z. 
Cho hai đường thăng (D) và (D”) chuyển động lần lượt đi qua hai điểm 


A(-3;0) và (2;0). Tìm tập hợp giao điểm M(z:) của (D) và (D', 
biết rằng tích hai hệ số góc của chúng bằng 3. 


157 


2 


2 
A) Đường tròn z?+ụˆ=4. B) Elip T- +Ý— =1. 
2 2 2 2 
+ Ụ % Ụ 
C) Hvperbol —— — = 1. D) Hvperbol — —— = l. 
) Hyp “Hộ tứ) ) Hyp sa 


Câu 77. Cho đường tròn (C) tâm # .(—2;0) bán kính ? = 2. Đường tròn (M) di 


Câu 78. 


Câu 79. 


động tiếp xúc với (Œ) và đi qua điểm F.(2;0). Hỏi tâm Ä⁄ của (M) 
chạy trên đường nào ? 
A) Hyperbol (H) có hai tiêu điểm là F;, #; và trục thực 2ø = 4. 


B) Hyperbol (J7) có hai tiêu điểm là F', Fs và trục thực 2a = 2. 
C) Elip (E) có hai tiêu điểm là ", #2 và trục lớn 2a = 4. 

D) Đường tròn (C?) đường kính 1; = 4. 

Tìm tập hợp các tâm ï của đường tròn : 


: 6 
(C):z” + — 
cos Ý 





„# — 4 tan .U — cos 2Ý + 1 = 0, £ € R. 


A) Đường tròn z” + ˆ =36. B) Đường tròn z?-++ụ” =16. 
2 › › 2 
NT HƯỚU.,, ® › vu 
C)Elip —+ — = Ì. D) Hyperbol — — — = l. 
TÍN. ) Hyp So 6P: 
th ả-^ uy g 5 
Tìm tập hợp các điêm M[- ~:4eot) (cC ñ. 
s1n É 
#. Ựˆ 2 2 
A)Hyperbol — —— = Ì. B) Đường tròn z“ + 1“ = 25. 
25 16 
2 2 2 3 
3...9 1...8 Ụ 
C) Hyperbol — — — = Ì. D) Elip — + — = l1. 
)!VPP9 1g 2 PP 6 


D ) 
® Cho elip (E): = + = =1. Dùng giả thiết này cho các câu 80,81. 


Câu 80. Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (H,) có hai đỉnh là hai tiêu 


Câu 8l. 
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điểm của (#) và có hai tiêu điểm là hai đỉnh của (#). 


2 3 P/ 2 
9 ĩ ' VN: - 
2 2 2 2 
ĩ 9 16 9 


Tìm phương trình chính tắc của hyperbol (#ï,) có tiêu cự bằng đường chéo 
hình chữ nhật cơ sở của (#) và có tâm sai bằng bốn lần tâm sai của (#). 


Cang lv - 
đó ( 24: y2. 
ro JEẺ TẾ — 
{..)V su “lo 


Câu 82. Trong hệ trục Ózy cho hai điểm M(z;) và A(2;0). Gọi M” là điểm 


đối xứng của ÄM qua trục Óy. Tìm tập hợp các điểm Mí sao cho tam 
giác AMM' vuông tại A. 


2 2 


A) Hyperbol __ lc: & ]: B) Đường tròn zŸ +  = 4. 
+? gỶ +” w 
C) Hyperbol — — — = 1. D) Elip — + — = 1. 
) Hyp 20219 )Elip nIẾ 
r? gŸ 
® Cho hyperbol (HH): `. 1. Dùng giả thiệt này cho các câu 83, §4. 


Câu 83. Tìm phương trình chính tắc của elip (E) có hình chữ nhật cơ sở là hình 
chữ nhật cơ sở của hyperbol (H). 


› 2 3 2 ị 
X—~#ẽ càvt. B3 SG. 
4 Ồ 9 4 
2 2 2 2 
+ Ụ ..Ÿ Ụ 
Cu H1, D)'—+# =I. 
) 9 h) 18 9 


Câu 84. Tìm phương trình chính tắc của elip (Œ) có trục lớn bằng tiêu cự của 
hyperbol (#) và có trục nhỏ bằng khoảng cách giữa hai đường chuẩn 


của (H). 
A) +” + LÊ = ) kai Lã — 
25_ 10 256 25 
2 2 2 3 
+“. 25 # Ụ 
S8 = D)—+—== 
) 25 256 ) SƠ. ˆ.cIÓ 


§$ :.Ð 
® Cho hyperbol (H) : DE- — Lã = 1. Dùng giả thiết này cho các câu 85, 86. 


Câu 85. Tìm điểm ÄM trên (Ïf) sao cho hai bán kính qua tiêu điểm của M vuông 


góc nhau. 
A) Bồn điểm M,, _ _ rấ| M,, hiên : cu 
B) Hai điểm 1M, bi 
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Câu 86. 


Câu 87. 


Câu 88. 


Câu 89. 


Câu 90. 


Câu 91. 


ló0 


C) Hai điểm 1M,, „S68 ] 
4 4 
Si KG 


4 rễ 





D) Bốn điểm M,. nH 


Tìm điểm N trên (H) sao cho bán kính qua tiêu điểm bên trái bằng hai 
lần bán kính qua tiêu điểm bên phải của (7). 


HÃ lai 
ii 
9 33 


C) Hai điểm N,, xế: sử D) Hai điểm N,, |+ + 





sai 
lv AÙP Š 
V455, =] 
ca 
s Cho đường cong (Œ, ): (m” — 4)z” — 4ˆ = 4(m” — 4), m +2. 


Dùng giả thiết này cho các câu 87, 88. 


| 2 
A) Hai điểm Xạ| B) Hai điểm N,, Ea 


Nếu (Œ,„) là một elip thì mm. phải thỏa mãn điều kiện nào ? 
A)-3<m <3. B) 0<n <3. 
C) -2<m. <0. D) -2<mn <2 với rn =0. 


Tìm điều kiện của zn để (Œ,„) là một hyperbol. 


A)-2<m <3. B) -2<m < 2 với m + 0. 
C) m < —2Vrn >9. D) m < —2A4/2 Vm > 24/2. 


® Cho đường (C): Kc + vhị „ 1. Gọi M(z;) là một điểm trên (C). 
Dùng giọt thiết này cho các câu 89, 90. 


Xác định vị trí của M để (Œ) là một phần của một elip. 

A) Mí thuộc góc phân tư HÍ của hệ trục tọa độ. 

B) M thuộc góc phần tư I của hệ trục tọa độ. 

C) ÄMí thuộc góc phân tư III của hệ trục tọa độ. 

D) M thuộc góc phân tư IV của hệ trục tọa độ. 

(Œ) là một phần của một hyperbol có trục thực ở trên trục hoành khi Ä⁄ 
thuộc góc phân tư nào của hệ trục tọa độ ? 

A)IV. B)II. C)1. D) II. 

® Cho parabol (P) : Dã = 2pz, p > 0. Dùng giả thiết này cho các câu 91, 
92, 93, 


Xét các mệnh đê sau : 


Câu 92, 


Câu 93. 


Câu 94. 


Câu 95, 


Câu 96. 


I. (P) có đỉnh là Ó@(0;0); II. (P) có tiêu điểm là F|-‡ o)| 


III. (P) có đường chuẩn là (D): 2z + p = 0. 


Mệnh đề nào đúng ? 
A)I và II, B) II và II. 
C) I và HI. D) Cả I, H và II. 


Xét các mệnh đề sau : 

L. (P) có một trục đối xứng ; II. (P) có một tâm đối xứng ; 
II. (P) có hai trục đối xứng. 

Mệnh đề nào sai ? 


A) Chỉ I. B) Chỉ H. 
C) Chỉ HI. D) Chỉ H và IH. 


Gọi Ä là một điểm bắt kỳ trên (P). Xét các mệnh đề sau : 

I. Khoảng cách từ Ä/ đến tiêu điểm #' của (P} bằng hai lần khoảng 
cách từ M đến trục Ó. 

II. Vẽ MỸH vuông góc với đường thăng (D) :2z-+p=0 tại H. Tâm 


sai của (P) làe= cm 


III. Đường tròn (C) tâm M tiếp xúc với đường thẳng (D):2z+p=0 


đi qua #'. 
Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ L. B) II và III. C) I và IL D) Chỉ I và II. 


Gọi APĐ là dây cung đi qua tiêu điểm #' của parabol 
(P): ˆ =2p+z, p >0. Từ trung điểm ï của AB vẽ I7 vuông góc với 


đường chuẩn của (P) . Ta có: 


A) lJ =AB. B) JJ =2”. C) 1J= ^^. D) IJ =2AB. 


Lập phương trình chính tắc của parabol (P) có tiêu điểm #' ở trên trục 
OÓ+ và cách đỉnh Ó một đoạn bằng KS 

A) ˆ =12+. B) ˆ =6z. C)  =3z. D) tỶ= 
Lập phương trình chính tắc của parabol (P) có đường chuẩn là 
(D):r+4=0. 


11A.BLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... I6] 


A) ` =?2+. B) ˆ =4z. C)  =8z. D) ˆ =16z. 


Câu 97. Tìm phương trình chính tắc của parabol (P) đi qua điểm M l -| 


4z ' 2 + : lồz 
A)y KH. TP. DĐ) ĐÁ con, 


Câu 98. Cho parabol (P): y = 8z. Đường thăng (D) có hệ số góc k0 đi 
qua tiêu điểm # của (P) cắt (P) tại A và B.. Tính „,. 
A)16. 'B) -16. C) -8. D) 8. 

Câu 99, Tìm tập hợp các tâm Ä⁄(z;¿) của đường tròn (C)di động có bán kính 
thay đổi đi qua điểm #Ƒ(3;0) và luôn luôn tiếp xúc với đường thắng 
(D) :ø+ö=°0. 
A)Parabol ° = 12z. 
B) Đường tròn z” + 1ˆ — 6z — 3 = 0. 


C) Parabol ˆ = 6z. 
2 2 
#2 đÊI—-' „:f 

D) Elip — + — = 1. 
) Elip SN 


Câu 100. Tìm tập hợp các tâm ï của đường tròn : 
ID): +ự — 2m°+ +- 8m -+ 13m” + 4 = 0, mm € R. 









A) Parabol ˆ = 8z,z >1. B) Đường tròn z” + ÿˆ = 16. 
2 2 
C) Hyperbol T : đ sĩ. D) Parabol ? = 16z với z > 1. 
ĐÁP ÁN 

DI. Su ị _ .D 
KÑC): sự 11.C số Bộ 
19 1208 |L21AÁ 
_ 
38. 
46. 


162 11B. si, (HÌNH QC PHẲNG)... 


[89B | 90A | 91C | 92D | 93B | 94C | 95A | 9D 
| 97.C | 98B | 9.A | 100D_ 


D. HƯỚNG DẪN GIẢI TRÁC NGHIỆM 


Câu 1. I và HI đúng. Chọn B 


ˆ ° ` .^ N › * ` ˆ * C 
Câu 2. I. sai, vì tiêu cự 2c = Na? — b°,œ>b; II. sai, vì tâm sai e = —; 
q 


III. sai, vì ME) =a+ ^^, ME, =a—<— = MF® ~ ME? = 4z. 
qŒ q 


Chọn D 
Câu3. I và II đúng. Chọn A 
Câu 4. (E) có một tâm đối xứng là góc tọa độ @ và có hai trục đối xứng là trục 
+ và trục Ów. Chọn € 

2 2 
Câu 5. Phương trình của (E) : nh + - .: 1,øœ>b>0. A(-4;0) là một đỉnh 


trục lớn => ø = 4; #(3;0) là một tiêu điểm => c = 3. 


2 2 
Do đó ðÊ = a?~c? =16—9 =7. Vậy (E):—+— =1.  ChọnD 
16 7 
+" Uˆ 
Câu 6„ Phương trình của Và =l,ø>b>0. (0;3) là một đỉnh 
q 


trục nhỏ =>b= 3, F(-2;0) là một tiêu điểm =>c=2. Do đó 


2 2 
2 2 2 ˆ + Ụ 
œ“ˆ=b“ +c“ = l3. Vậy |È]}:—+ —=]. Chọn B 
y(): ạt 5 
+? ủ° 
Câu 7. Phương trình của (E): T; ‡ > = 1, ø > ð > 0. 
q 


Tiêu cự 2c = 8 $ e = 4; tâm sai e= Ê =< @a =5 =0) =9, 
q 


ì +3 y? _ 
Vậy (E):- + =1. Chọn C 


163 


Câu 8. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 
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2 2 
Phương trình của | #]: kế + -- =l,ø>b>0. Phương trình các cạnh 
g 


của hình chữ nhật cơ sở là z=+a= +5, = +b = +4, nên 


2 
a=5,b =4. Vậy (B): + =Ị, Chọn A 


3 2 
Phương trình của (E): sA ki =1, a>b>0. Tiêu điểm Ƒ(—2;0) 


nên e = 2, do đó b” = a” —4. M(2;3) thuộc (E). Ta có : 


1...8 
6. ø =4 





=1<>a!—17a” +16= 0 aˆ =l (loại) 


2 2 
hoặc a? = 16 = 02 =12. Vậy (E):—— + “— = 
16 12 


Cách khác : 2a = MF + MÈ, = = VJ16+9 +x⁄9=8eœa=4. Suy ra : 


2 
b?=a?—c? =a°—4=12. Vậy (E): =8 Chọn B 
+ ủˆ 
Phương trình của ho nỊ a>b>0. Trục lớn 2ø =10 
đ2 


= a =5; tiêu cự 22 =6=>c=3. 
2 su g2” M: 
Do đó bÝ = a“ — cˆ = 16. Vậy |[E]:—+ — =1. Chọn D 
#y( ) 25 l6 ' : 

+ Ự' | N', 

Phương trình của (E):>++= , ø>b>0. (E) nội tiêp trong 
đc 0" 

đường tròn (đ):z” +? =9, nên ø” =9. (E) ngoại tiếp đường tròn 


(C):z?+w° =4, nên bề =4. Vậy (E): + # =1. Chọn C 


2 2 
Phương trình của (E): + -=1,a>b>0. A(5;0) là một đỉnh 
Ñ SẼ: 


của trục lớn, nên ø = 5. Đường tròn ngoại tiếp hình chữ nhật cơ sở có 
bán kính #” = a? +bŸ = 41 © bŸ = 41— 25 = 16. 


Vậy (E): GHI Khi E Chọn A 


25 16 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu l6. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


D 2 

Phương trình của (E) x TÊN = Ì, a>b >0. Một cạnh của hình chữ 
q 

nhật cơ sở là z + 3 = 0 > a =3. : 

Đường chéo bằng 32 => ø” + bˆ = 16 => bŸ = 16— a” =16—9 =7. 


Vậy (E):-+#ˆ =. Chọn D 

` vế 

(E) có nửa trục lớn a = 5. Tâm sai e = Š = C => e = 4. Do đó: 

b2 =a? —c! =95—16=09. Vậy (E):#+‡— =1. Chọn B 
20. :Ð 

Phương trình của (E):+#=ka>b>0. Trục nhỏ 


2b=6«œb=3. (E) qua M(—245 ;2) nên ^; +5 =1 d°=36. 
a 
z2. dŸ 
Vậy |ÈE]}:— + —=]. Chọn C 
ây (PT +o ọ 
: : Ọ 9 : ưa ve 1 
Phương trình của (E): Az” + Bụ =l với Á=— và B=—. (E) 
a7 b? 
qua M(4;—3) và N(242;3) nên : 
16A+ 3B =1 48A+9B=3 1 1 
ÂẦ ©ẢÄ=—,B=_—. 
8Á=9B=l 8SA+9B=] 20 1ỗ 
+ ủˆ 
Vậy (E):—+— =1. -— ChọnA 
20 15 


Trục lớn 2ø = 10 {©>a=5. Tâm sai c=“= œc=8, Ta có : 
q 


b?—=aˆ—c  =25—9= 16 =b= 4. Vậy trục nhỏ 2 =8.  ChọnB 
Tiêu điểm F.(c;a). Dây cung MMN vuông góc với trục lớn A., tại #, 
=ec. Do đó : 


nen tự = ŸN 





Ta có : aˆ” = 36 => ø = 6. Từ ME; + ME; = 2a = 12 tacó: MỸ; = 5. 
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Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


ló6 


Chọn C 
Ta có : b = 27 => cẰ =ø?—bˆ =9>c=3.Do 6ó : 
MP,.=a+—=Tï© 6+ —=T®z=2 

a 


Thay vào phương trình elip, ta có : 


) 
LẺ. 1n 09214 vxv s42 N6, 
SG. ái 
Vậy, có hai điểm M.(2;2N6), M,(2;— 26). Chọn B 


Ta có: aâ“ =9=a=3,b° =5=>c°=a ` —b =4=>c=2.Dođóó: 


M. =2MI, +32  =3|3—^*]s» z= 5, 
3 8 h, 
: 2 
TY ý ng ca ng Co „ v5. 
2 9 5 4 2 
3 v15 v5 
Vậy, có hai điểm M, TQ M, Ta Chọn A 


Ta có : a? = 100 => ø =10, bŸ = 36 => c° = ø ST TƯƠNG cơ 3 


P/ 
M,.MF, + OM” = lo+ lo -#Ì+ z +ự =100+ ——+ự/ 
10 10 100 


2 › 
= 100 +anLCC +8] = 100+ 36 = 136. Chọn D 
100 36 


2 2 
Tả có : ():2n + T=1>0°=203ä=35; bP =4b=). 


Đường tròn ngoại tiếp elip có tâm @, bán kính l =u= 2j5 ,„ đường 
tròn nội tiếp elip có tâm Ó, bán kính # =b = 2. Chúng có phương 
trình lần lượt là z” + ” = 20 ; +” + ựˆ ó4. Chọn C 


Ta có : cẰ =aˆ—bˆ =16=>c=4. M thuộc (E) và thuộc đường tròn 


(c) tân @ bán kính J.= 4. Vậy, tọa độ của Ä⁄ là nghiệm của hệ 
phương trình : 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 





z + =16 z” =16 — ˆ = 15  = +]. 


z2 + 5ụ? = 20 đâu bếc” 
© > 


Vậy, có bốn điểm M.(15;1), M,(—15;1), M,(15;—1), 


M,(—x15;—1) . Chọn A 
() và (C) có hai điểm chung khi và chỉ khi (C) nội tiếp hoặc ngoại 
tiếp (E) tại các đỉnh của (). Nội tiếp <> b = R; ngoại tiếp  a = R. 

Chọn B 
(Z) và (C) có bốn điểm chung khi và chỉ khi (E) và (C) cắt nhau tại 
bốn điểm. Ta có : bò < R < a. Chọn C 
(C) có tâm J7(3;0), bán kính R = 8. Gọi 
Ì tà tiếp điểm của (C) và (a). ta có : 
MI =r., MJ =8-—r. 
Do đó : ÄMíI + M.J = 8. Vậy, tập hợp các 
tâm AM của (œ) là elip () có tâm O, hai 
tiêu điểm là ï(—3;0) và Z(3;0) có độ dài 
trục lớn băng 8. 





Chọn D 


#=a=ðcO2L +” 
Ta có : Mí =— + —=Ìl,tC. 
ụ =b = 4sin 2í 25 16 





2 2 
ˆ ˆ , ˆ ` * + U 
Vậy, tập hợp các tâm Ä là elip |}: — + — =. Chọn A 
y, tập hợp p(F) T9 Am ọ 
—£ 
: .. —=Áácosơ 
Đặt ‡ = tan—, ta có: M 1+í “&. 
2 2 k 
Ự=ð.——— =sina 
1+7" 
x2? w 
Do đó : ` .!. Vậy, tập hợp các điêm Äí là elip (E) : 
2 2 
16: 5 
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/ 
+ = 


kí /I 
LJ==w 
Câu 30. Ta có : M{, =w| ,- Thay vào phương trình của 
Ụ =“. Ụ = 2u 
2 
+ ụ” 
(Œ):+? +? =36, ta có : z” + 4y” = 36@—— + — =]. 
36 9 
Vậy, tập hợp các điểm 4M” là elip (E): =— tt = =1. Chọn B 


/ +1 = 
=Ởđ 


+ 
Câu 31. Ta có : Mf # _ ©M „. Thay vào phương trình của 
)= = Vở/ j— 


(E): _S)P- đc ý ta CÓ : — c2 


16 4 LỘ: 15 
/2 
Vậy, tập hợp các điểm M7 là elip (E7 Jia T+ -- 1. Chọn A 
z =# +=# 
Câu 32. Ta có : M ,_ 4ụ® M — 8g với À{ thuộc (#). Thay vào 
HS _x: TƯ 
3 4 
3 E-< 


phương trình của (E) : na hot =1,tacó: z” +” =16. 


Vậy, ảnh của (E) qua phép co về trục Óz theo hệ số k = h là đường 


tròn (Œ): z2 + y'” = 16. Chọn D 
SE nI z=17” 
Câu 33. Ta có: M‡, , ®M  .„ Thay vào phương trình của 


Ụ =1n u=> 
m 


!2 2 
(C): z? + =F,tacó: 07 2T ~=l. (E) là elip có trục 
m 





lớn ở trên Óz khi và chỉ khi : 
RẺ > Rm° œ m°—1<0 
Ẳ© (m° +1)(m? —1) <0 © m”—1<0«ằẰ—l1<m z0<1. ChọnC 


ke 


Câu 34. Ta có : (E):“— + l2 o2 án» Đa 26v Ca 24 e= d0. 


2|: 
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Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Tâm sai e = “ = Ất, hai đường chuân (D,):z= + +22. 
U) : © 


Chọn B 
Vẽ MĩH vuông góc với (p) . Fa có : 








TT =2 @4MPF? = MH? œ 4[(e—3 +y°]=(z—8Ÿ 
MH 2 
+ Ủm 
©32ˆ _ằ: =48@ —+—=I 
16 m 
| ụˆ 
Vậy, tập hợp các điểm M là elip (E): Tư BI, Chọn A 
MA _— _— *,. —=¿#=~ + 
G; => œ3. n0 = 
MB ~2U= -Wy + 
Ki 2 
AB” -[s-#Ï +(3 — 0) = 144 
+ 2 
© #2 c7 = 144 $ —+ —=] 
4 64 16 
Vậy tập hợp các điêm Mlà elip 
+? ủˆ 
(F):—+—==1. Chọn C 
64 16 
at ye=z 
Ta có : Mf ©M Tế 


2 +? 
Thay vào phương trình (E):~ = + _= = l1,tacó : (Œ):—— s4 +] 
“ựp 


Để (E) trùng với (C). ta phải có 4k” = 16  k= +42. Chọn D 


3 D 
, + ` ˆ ° + LÁ ” ˆ 
Ta có : (Œ,): — 2 #“—>1, (Œ,„) là một elip có trục lớn ở trên trục 
Tn 1m 


hoành khi và chỉ khi : 
mŸ > mm & 1n” — m > 0 @ mm [m — 1) > 0 @ m > 1 (vì rm > 0). 
Chọn B 


Ió9 


Câu 39, 


Câu 40. 


Câu 4I1. 


Câu 42. 


Câu 43. 
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Gọi M/(z/:y') là ảnh của M(z;) trong phép co về trục ÓØz theo hệ sỐ 


lý 
y©=1 


l 
k=—=. ta có : M Thay vào phương trình của 
v3 ụ = V3y. 


2 /2 
(C):z” +? =9, ta có (Gl:=*+ =1 Nên (Ơ„) trùng với 


(C)© mˆ =9 và mm = 3 © mm = 3. Chọn C 
Tam giác # B,B, vuông tại F„, với P,, = 2b là trục nhỏ. Ta có : 


c _ 2 


b=c và ad =Ù +ế @d =2) +e=~==—‹ Chọn A 
a 
Ta có : 0B, = 60° và B,F, = a. Tam giác vuông OB,F vuông tại 


T6 sửa Sil8°<.Sx c2: Chọn D 
q ¿ : 
Phương trình hai đường phân giác là  = +z. Hoành độ giao điểm 


| 2 2 
M,.N,P,Q:z`+4+ˆ.=4«©+=+d—- —= 


cố 


Tứ giác MNPQ là hình vuông có cạnh là 2|z| = + 
5 


Diện tích SŠ = 4z” = ¬ Chọn C 


Ta có : ():— +ửỶ =1>aˆ=4=>a=2>A(2;0). Hai cạnh FẢ, 
và GẢ, đối xứng nhau qua trục Øz và hợp với trục Óz một góc bằng 
+60°, Phương trình #A, và GA, là  = LẦ|, — 2). Hoành độ giao 
điểm của FA, và GA, và elip (E): 


v° + (=4 +4)<4= 0 Ta” — l6 + 4= Ú @ # S2 V2 =9, 


Suy ra - ca 
3-\7 Ề 
2 2 
Vậy rl‡,*8| giải Si Chọn B 
' HO ( ỉ ỉ 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 4ó. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49, 


Câu 50. 


Câu 51. 


Câu 52. 


Ta có : ø =m, b = 0, e = 3m? — 1. (C,„) là đường tròn khi và chỉ khi : 


aˆ +b—c>0@©-—m°h+1>0«@—1<m <1. 

Ta viết : 2mˆ — 2zm + z” +wˆ°—1=0. (1) 

Có duy nhất một đường tròn qua Äƒ <> (1) có một nghiệm duy nhất 
3 2 


. Ụ 


ĐÀ 9 =2 t =0. TT = 1. Vậy tập hợp các điểm M 


là ip (E):S + #ˆ =1 VỚI —Ì <Sm <1. Chọn A 
T.x Dã 3.2 3 2 2 
THỦ nh cứ Hổ D =b (aˆ —#ˆ)= b“(a +z)(a —*). 
Với HM =ụ, Hải Tu z, ỨA) Sa 2, suyra: 
a2ˆHM = —b? HA:.HB. Chọn B 


Tọa độ ba điểm Ä,W,P đều thỏa mãn phương trình của elip (#). 


Chọn D 
: F _.. c+ 
[ và [II đúng ; HH sai, vì Mt, =—a+—. Chọn C 
q 
[ và lI sai. Chọn B 
[ và HI đúng ; II sai, vì phương trình hai tiệm cận là  = xe Chọn C 
q 


I đúng, vì hai trục Óz và Óy; (H) đúng, vì gốc tọa độ @; III sai, vì Ä⁄ 
thuộc nhánh trái của (H thì z < —z nên : 


ME, > MF > MF - ME = 2a. Chọn B 


Đường tròn ngoại tiếp hình chữ nhật cơ sở của (H có tâm @, bán kính 
R=c=\da*+?° . Vậy phương trình là : 

zˆ + =c°=a”+b? ©z?+?ˆ—a¿?—b? =0. Chọn A 
Ta có : aˆ =9 > ø= 3; b” = 16 => c°? = a2? +? =24= c= 5. 


5 


Tâm sai của hyperbol là e = = 
a 


Chọn D 
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Câu 53. Hai đường tiệm cận của hyperbol có phương trình : 
k2 





E Ì sgk sac Chọn C 
9 16 h) 
Câu 54. Ta có : ø” = 9, c= 5. Phương trình hai đường chuẩn là : 
3 
. .-c Chọn B 
C 5 
z? — gử 
Câu 55. Phương trình của ("): T1 =L, a>0 và b>0. Ta có trục thực 
qa 
ỳ : can )đ : : 
2a =12<>a=G6. Tâm sai e=—=—«&&jằc=—= l0. Nửa trục ảo 
` 8 ỏ Ồ 
¿ ; + UŸ 
ð° =c?—a? =100-— 36 = 64. Vậy (H]: — —— =1. Chọn C 
346 64 
+? ủ° 
Câu 56. Phương trình của (H): T=ba>0 và b>0. Trục ảo 
q 
sa 60: ES 0 Ty g 20122 =. Si 
2 q 2 
. 2 ng ? 3 
Tacó: cẴÔ =a + vui Hổ Heà + 16 © a“ =64. 
`. ng: h 
ậ :t———=]. Chọn A 
Ð (H]*gy— 1a 


8< 2 
Câu 57. Phương trình của (H): TẩY =l,a>0 và b>0. A(—5;0) là một 
q 
đỉnh của trục thực nên a = 5; #(6;0) là một tiêu điểm nên c = 6. 


2 2 
Ta có : b° = e? — a? = 36—25 =11. Vậy (H):—— — =1. ChọnB 


A038. 1-- 
+ ủˆ 
Câu 58. Phương trình của (nh œ>0 và b> 0. F(—7;0) là một 
qa 
AT s3 ^- x _ © 4 ĩ › 
tiêu điêm nên c=7; tâm sai e=—=2 nên đc 18: CÓ: : 
«q ^ 
2 2 
b2 =c?—a? =40——==———. Vậy (H):—— =1. Chọn D 
4 4 49 147 
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Câu 59, 


Câu 60. 


Câu 61. 


Câu 62. 


Câu 63. 


2 2 
Phương trình của tH): ah =L ø >0 và b>0. B(0;—2) là một 
a 


đỉnh của trục ảo nên b=2 ; tiêu cự 2c=8 nên ec=4. Ta có : 


+? ụ° 
a”`=c°—b” =16—4=12. Vậy (H):—— — =1. Chọn C 
| 10.4 
+ ụˆ 
Phương trình của (/f): T; —1x = 1, a > 0 và b > 0. Độ dài trục thực là 
q 
2a =8 nên a = 4. (H] đi qua .M(S:—~5Ÿ Bến Si sẽ 
| 16 bˆ 
S bề =16. Vậy (HM):?__— # Chọn B 
uy ra : b“ = 16. Vậ t———=Ì]. họn 
y ậy (H) An: Ọ 
+ ựˆ 
Phương trình của (H): z1 =1, a>0 và b>Q0. Tiêu cự 
a 


S102 201) 9 
qˆ.S⁄05 


bˆ = 25 — 10 = 15 hay a” = 40 => b? = 25 — 40 (loại). 





=1 ©a`—504” + 400 = 0 © aŸ = 10. Suy ra: 


+? ụ° 
Vậy tp si Chọn A 


Phương trình của (H) : 4z? — Bự” = 1 với A==, B=-y,a>0 và 
a 


;"»>0. (H) đi qua M(:x6) và W(—3;4), nên ta có hệ phương trình : 


4A-6B=1 A=l Và („):® ụˆ 1 Chon D 
JÄ`160B=~1 lai /°n 8 Yên ` bi 
2 


2 2 
Phương trình của 45 ðT"ônh œ>0 và b>0. Một tiêu điểm 
U) 


(2:0). nên c = 2. Dây cung MN vuông góc với trục Óz và MN =6, 
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Câu 64. 


Câu 65. 


Câu 66. 


Câu 67. 


Câu 68. 
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“ 


nên z„==z„ =2 và bự =~Wy =. =3. (H) qua ÄM⁄(2;3), nên 


4 Q 
nh. á+tg 


b”—=c?—“ø? =4—1=3 hay a” = 16 > bˆ = 4—16 (loại). 





=1«€øa†—17a? +16=0 $a” =1. Suyra: 


+?  gŸ 
Vậy |[H]Ì:——— =]. Chọn C 
w(4f| max s ọ 
#2 ˆ gỷ 
Phương trình của LH) œa>0 và b>0. Trục ảo băng 
đ 
2b = 6, nên b = 3. (H) quả Ä/($‡4)A0Ä an) 4a2=—- 
j9 25 
Vậ (g5 ơi Chọn A 
Ỳ ¿v 8Í s49 


Hai đường chéo của hình chữ nhật cơ sở của elip (E) là hai đường tiệm 
cận của hyperbol (H). Ta có : ad°=16=>a=4;b?=9>b=3. 


Vậy — Chọn B 


Trục lớn của elip là trục thực của hyperbol và trục nhỏ của elip là trục ảo 
của hyperbol. 
› 


2 
Vậy, phương trình của hyperbol (H): S ~ =1. Chọn C 


9 


2 
Phương trình của (H ):-#.=L za>0 và b>0. Trục thực 


2az=8, nên a=4. ` 45SÂ chun 5z+16=0 hay 


2 
Ne C4 =1. si đặc nh hoy: 
5 C € 
bề 25 —1 vay (H\:# Ụ Chọn D 
=cˆ—-a ˆ= —l6=9. — ———=Ì. n 
ậy (H): Tà Ợ 


3 SỞ 
Phương trình của đa =1l,a>0 và b>0. Một tiêu điểm 
a 
: ø°_ 18 
F{—10;0), nên c = 10. Đường chuân 5z — 18 = 0 hay z==— = ——. 
C 


Suy ra : a” = 36, nên b“ =c`—aˆ =64. 


Câu 69. 


Câu 70. 


Câu 71. 


Câu 72. 


Vậy (H):———=I. Chọn A 


W.v?4 
Phương trình của (H):— —==lø>0 và b>0. Tâm sai 
b 





a 
e=—=2, nên c = 2a. Khoảng cách giữa hai đường chuân bằng 
q 
2 2 
ĐC vê CỐ n0 700202180107 
C 2a 
2 2 2 s Ụ 
Ta có : bˆ =c° —a” =36—9 = 97. Vậy (H):—— — =1. ChọnC 
Đà à dýý 
z? gŸ 
Phương trình của (H):- =1, œa>0 và b>0. Tâm sai 
q 
› 2 2 
TH. 6). 2... _........ 
q 2 C O 
5-1910 Q bại oi sa Tuy g 
2 2 2 2 
+ : 
Vậy (H):-——2w =1. _ Chọn B 


2 P¿ 
Phương trình hypebol có dạng (#) : = NÃ =l,ø>0 và b>0. Một 
U) 





2 
đường chuẩn 22—1=0— =2 c= 90s bể = dat — dể, 
C 
Mặt khác, (H) đi qua Ä⁄(2;3) 
B0 : 
4 9 : ñ œ1 bˆ= 3 
sọ —— y4 -l7a +l3=04$|  13>|, 
q7 a?—a? /  <=—= b”.< 0, 


Vậy, có hai hypebol có phương trình 
D 3 2 


“6n so[AÄ. - =1, Chọn C 
ỗ 13 39 
x2 yẺ 
Phương trình hai đường tiệm cận của (7) : JỶ 0 hay 
3Z + 4y = 0. 
3 Jz— 4 
Ta có : Mũ = #1 5Ì , mự ~ ÈE— SỈ 
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Câu 73. 


Câu 74. 


Câu 75. 


Câu 76. 
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l3z+4y| |3z— 4| — 9z? — 16” 








Do đó : MH.MK =————— -—————— 
Ð 5 25 
x*. 
Lại có : —— —=l©09z`-]6y = 144. 
16... 9-- 
Vậy MH.MK = =: Chọn D 
Vẽ MI và MỊJ lần lượt vuông góc với (Ð) và (D'), ta có : 
Tà, 2 
lM CC 5 Và TRẾ gGe cà. 
20 Ý29 
NT cưa 2! "2 đu, 2 : TẠI 2 „2 P¿ 
Do đó : THUỤM Ä 255 5V. Vá 9 0050 0) 0 vn U .Ị 
29 29 29 4 2ã 
x4 no 
Vậy, tập hợp cần tìm là hypebol (#)) : — — — _: 


Từ Xí vẽ ÄM⁄H vuông góc với trục 3x, 
MH là tiếp tuyến của (C) tại M(z,). 
Ta có : 





MH = HR,HF, 
© 1 =(_-4-+)(4—3) 
=—lö+#z 
Vậy, tập hợp cần tìm là hypebol (#?) : 
LLUỢ: đột 
16 16 
Tương tự với điểm N. Chọn A 


Vẽ MH vuông góc với (Ð). Ta có : 
MỸ ~2œ MF =2MH œ MF° =4MH? 
MH 
z? wỀ 
(z— 4)” +w° =4( - 1 “— . äE 





¿Y: tr? 
: r2 
Vậy, tập hợp cân tìm là hypebol (7?) : vn SẾ 2 Chọn A 
Hệ số góc của (Ð) và (D') là : 
k= tanơ =—ˆ 
z++2 


Câu 77. 


Câu 78. 


Câu 79. 











z2 —4 4+ d4 
Vậy, tập hợp các điểm A⁄ là hypebol 
`. .2 


%1. 
NHƯ Tế Chọn C 
(H) “êm: Ọ 


Ta có : 

MF, = MT +TF, =r+2 

ME, =r >|MF - MR| = 2. 
Vậy Ä⁄ chạy trên hypebol (H) có hai 
tiêu điểm là và ?> ; tiêu cự 
h. = 2c = 4 ; độ dài trục thực là 
s_ Chọn B 


_— 


2a 

















"xăê:a= — ¡b=2tant ; c=1— cos8t => á” + BỀ —c >0, Ví, 
COS 
Do đó, (C) luôn luôn là đường tròn. Toạ độ tâm ï : 
+ Š + = : =9(1+tan” t) +? ụˆ 
l COS(  “> COSỐ Ý => ———=]. 
 = 2tan Ý ụ” = 4tan” f 9 4 
+? tỪ 
Vậy, tập hợp các tâm 7 là hypebol (#7?) : TH 2TR cm Chọn D 
2 
na SN) —= & = l+cos” í 
Ta có : sn(đ Hộ: sIn Í Nt: 
U=á4cosÉ l7 — cọg?f 
16 
+? gỶ : 
Do đó : trdtr= hư hệ hệ tập hợp cân tìm là hypebol () : 
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Câu 80. 


Câu 81. 


Câu 82. 


Câu 84. 


Câu 85. 
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D 2 
VÀ ng Ó Chọn A 
25- 16 


Tao6ca?<16<a=4:01 0= 2=n{ <ŸJ<ceax7. 
2 › 
=> “— =1,nên „ =e=7 và ạ=a=4. 
v ] 


Phương trình của (H,) : 


Xa 
Ta có : b =đ ức =l6—7 =9. Vậy (H) : Tứ ghi: Chọn C 


Tiêu cự của (H,) là 2e, = 2a? + b2 = 10 = c, = 5. 
: _ 
Tâm sai của (H,) ha AE ÊÀ ĐH cả 
đ, 4 lữ 
| đi 
Do đó : bố = củ — gia 98-~ l2) 
ĩ ĩ 
- Vậy, phương trình chính tắc của (H1, : XẾ-ITEY/ lệ sài Chọn B 
: : CA IêO..V0Ó. .- ị 
Toạ độ điểm M”(—z;y). Ta có: AM = (z+—9;), AM! =(—z—9:). 


Tam giác AMM/ vuông tại A nên : 
AM.AM' =0 © -({zT—3)(+3)+ =0 ©z”—y? =4. 


2 2 
Vậy, tập hợp các điểm M là hypebol (H) : = % _ =1. Chọn A - 


- Trục lớn của elip là trục thực của (H), nên a, = a = 4. Trục nhỏ của 


elip là trục ảo của (H), nên b = b = 3. 


) 2 
Vậy, phương trình của elip (E):T— + ¬ =l. Chọn D 
Ta có : cẰ€=a “+” =16+9=25=c=5. Trục lớn của elip (C) 
bằng tiêu cự của (#7), nên œ =c=5. Trục nhỏ của (C) bằng khoảng 
cách giữa hai đường chuẩn của (H),, nên 2b = đì—= be củ = Ti 
C 
Vậy, phương trình của elip (C) : LÃ + 35y_ = Chọn C 
ny, PP _ p "95 9256 


Toạ độ của Ä⁄/ là nghiệm của hệ hai phương trình : 


12B. RUKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 


Câu §6. 


Câu §7. 


Câu 88. 


Câu 89. 


Câu 90. 


Câu 91. 
Câu 92. 


7z” — 9° = 63 
9zˆ + 9? = 144 





z“+ˆ=9+7=16 


: : V2 
Ýữ vu uc : W có dJ xá: 
16 4 16 4 


=uới 
4a 





Vậy, có bốn điểm 1, BS ca j M,, - Chọn A 


Ta có : ø” =9 a= 3, c°Ằ =9 +7 =16 > c = 4. Theo giả thiết : 


_ NL = A2NEF „nên Ý thuộc nhánh bên phải trục @O. Do đó : 


ác coð 


2 
: = -3| _ 3ï Š. NT à- ¿V455 


Vậy, có hai điểm An: Ất: =: Ị Chọn B 





2 
Ta có : (G„);2—+ — =1. (Ơ, ) là một elip khi và chỉ khi : 
4—1n 


TT tố 2. °>0=m z0 
| $ xa © —2<n < 2 và m z0. Chọn D 





4-mˆ>0 |-3<m<2 
“ã y2 
Ta có : S5 Lö% : 1. (Œ, ) là một Rvbeboi khi và chỉ khi : 
s* uê — VỆ 
mˆ—4>0€m < —2Um >9, Chọn C 

(Œ) là một phần của một elip khi và chỉ khi z > 0 và  > 0: 

D 2 

(C): —ử ới. 

l) 4 
Vậy, Mí thuộc góc phần tư thứ nhất của hệ trục toạ độ. Chọn B 
(Œ) là một phần của một hypebol có trục thực ở trên trục hoành khi và 


2 2 
chỉ khi z > 0 và y< 0 : (Œ):-T~=l Vậy AM thuộc góc phần tư 


thứ tư của hệ trục toạ độ. _ Chọn A 
Ï và HII đúng. Chọn C 
lI và HII sai; T đúng : trục đối xứng là trục Óz, Chọn D 
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Câu 93. 
Câu 94. 


Câu 95. 


Câu 96. 


Câu 97. 


Câu 98. 


Câu 99, 


180 


l]I và III đúng ï sai. 
Từ A và Ö vẽ AH và PK vuông góc với 
đường chuẩn (D). Hình thang vuông AHKB có 
I7 la đường trung bình, nên : 
le 2(AH + BK). 
A và B thuộc parabol, nên : 
AH-=AFI, BK = FB. 


vừ ốc ¿6= s(AF +FB) = = Chọn C 





Ta có : QF=ä= : = tham số tiêu p=6. Phương trình parabol 


(P): yˆ = 2p+ = 16z. Chọn A 


Đường chuẩn (D) : z = —4 = sào © p=8. Vậy phương trình parabol 


(P) : ˆ= 2p+z =16z. Chọn D 
Phương trình chính tắc của (P) : ” = 2pz. (P) đi qua M lŠ:¬, nên : 


4=3p p=S. Vậy (P): V = TC. Chọn C - 
Ta có : 2p=8«@p=4. Tiêu điểm Ƒ(2;0). Phương trình (7D) : 


 = k(z — 2). Tung độ giao điểm 4A, P của (D) và (P): 


2 2 
Với ø =^—, ta được: v=k|E =2] «s ụ" — 8y ~16E = 0, k3 0 


Ta có : A7 = 16 +16k? >0. Vậy UA-UÚp = _- = —-]6. Chọn B 


(Œ) qua F(3;0) và tiếp xúc với (D) tại H, nên MH vuông góc với 
(D). Tạ có : ME = MH, nên tập hợp các điểm M là parabol (P) tiêu 
điểm Ƒ(3;0) và đường chuẩn (D) : z + 3 =0. 

Tham số tiêu ? : 3=$ œp=6. Vậy (P): ˆ =12z. 


Cách khác : MF” = MH? (3 — +)” +(—y)” = (—3-~ z)`. 


Chọn A 


Suy ra : (P): yˆ =12z. 
Câu 100. Ta có : ø = mm”; b = —4m ;'c = 13m? +4. 
2 m” =z 
_ #=#%:Tr : 
Toạ độ tâm ïÏ ÂẦ© =>.1. = lốz. 
: Uụ=b=-áảm hà —Ế, 
4 


(C,.) là đường tròn khi và chỉ khi 
a” +bˆ—c >0 ©m* +3m? — 4 >0  m? + 1$ #21: 


Vậy, tập hợp cần tìm là các phần của parabol (P) :  =16z tương ứng 
Với # > ]. Chọn D 


I8I1 


Chuyên đề 8. 


PHÉP DÒI HÌNH VÀ PHÉP ĐỒNG DANG 


A. KIÊN THỨC CƠ BẢN 


‹Ổ Định nghĩa 


® Phép dời hình là một phép biến hình không làm thay đổi khoảng cách giữa hai 
điêm bât kì. 


. Các tính chất 


® Phép dời hình biến đường thắng thành đường thăng, biến tia thành tia, biến 
đoạn thăng thành đoạn thăng có cùng độ dài, biên tam giác thành tam giác bằng 
nó, biến đường tròn thành đường tròn băng nó, biến góc thành góc bằng nó. 

® Hợp thành của hai phép dời hình ƒ và ø. 

Nếu ƒ biến điểm AM thành điểm M” và ø biến Ä⁄/” thành AM” thì phép biến 
M thành Äƒ” gọi là phép hợp thành của hai phép ƒ và ø. 

Hợp thành của các phép dời hình là một phép dời hình. 


.‹ Hình #ƒ gọi là bằng hình “nếu có phép dời hình biến hình # thành hình 7“. 
. PHÉP ĐỒ! XỨNG TRỤC 
‹Ổ Định nghĩa 


® Phép đối xứng qua Tin thăng đ, kí hiệu là Ð„ là phép biến hình biến mỗi 
điểm M⁄ thành điểm A7 sao cho đường thắng ở là trung trực của đoạn Ä/M'. 


® Đường thắng đ gọi là trục đối xứng. 
® Gọi Mí, là hình chiếu vuông góc của M trên đ thì 
Đ.(M)= M' © M,M' = -M,M. 
® Đường thắng đ gọi là trục đối xứng của hình (H) nếu Ð„ biến (#7) thành 
chính nó. Khi đó (H) gọi là hình có trục đối xứng. 


. Biểu thức tọa độ của phép đối xứng trục 


Trong mặt phẳng Oz/, gọi M(z;) và M'(z':') là của M qua Ð, 


Š z'=+ 
® Nêu đ là trục Óz thì ‡ , (1) 
U.t 
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f 


£ : TC v6 
® Nêu ở là trục Ớy thì ‡ , (2) 
'= 


3. Tính chất 
Phép đối xứng trục có các tính chất của phép dời hình. 

III. PHÉP TỊNH TIẾN 

1. Định nghĩa 
® Phép tịnh tiến theo vectơ VÝ, kí hiệu 7;,, là phép dời hình biến điểm AM thành 
điểm M7 sao cho: Với MM' = V, ta CÓ : 


T.(M) = M' œ MM' =V (3) 


2. Biểu thức tọa độ 


Cho 7, với V = (ø;b), và M(z;y).Nếu M'(z';y) = T.(M) thì: 


(4) 





3. Tính chất 


® Phép tịnh tiến có các tính chất của một phép dời hình; ngoài ra phép tịnh tiến biến 
một đường thăng thành đường thăng song song hoặc trùng với đường thăng đó. 


IV. PHÉP QUAY VÀ PHÉP ĐỐI XỨNG TÂM 

1. Định nghĩa 
® Cho điểm cố định Ó và góc lượng giác œ không đổi. Phép quay tâm Ô với 
góc quay œ; kí hiệu @(0;œ) là một phép dời hình, biến điểm Ä⁄ thành điểm 
M“” sao cho OM” = OM và (OM,OM') = œ. Vậy : 


OM' = OM 
#  (oM,OM)=a Ð) 


Q(,a)(M) = 





2. Phép đối xứng tâm 
® Định nợ 
Cho điểm cố định Ó. Phép đối xứng qua điểm O, kí hiệu Đ„ , là phép dời hình 


biến điểm AM thành ắM' sao cho OM + OM' =0. Vậy : 
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Đ,(M) = M'  OM +OM' =0 (6) 


Điểm Ó gọi là tâm đối xứng. 
® Biểu thức tọa độ 
Cho điểm /(z;b). Nếu Ð, biến M(z;) thành điểm A⁄f(z7;y') thì : 


(7) 





® Tâm đối xứng của hình (#): 
+ Điểm Ó gọi là tâm đối xứng của hình (H) nếu Đ(H)=H 
V. HÌNH BẰNG NHAU 
I. Định nghĩa 
Hai hình gọi là băng nhau nêu có một phép dời hình biên hình này thành hình kia. 
VI. PHÉP VỊ TỰ 
1. Định nghĩa 


Cho điểm cô định Ó và số š = 0 không đổi. Phép vị tự tâm O, tỉ số &„ kí hiệu 
V(O,k), là phép biến hình biến mỗi điểm M thành M7 sao cho : 


OM” = kOM . Vậy : 
V(O;k)(M) = M'  OM' = kOM (8) 
2. Tính chất 
Nếu V(O;R)(M) = M' và V(O;k)(N)= N' thì : 


M'N' =kMN uà M'N' = |kÌMN (9) 





® Phép vị tự tỉ số k có các tính chất : 

- Biến ba điểm thắng hàng thành 3 điểm thắng hàng và bảo toàn thứ tự của ba 
điểm đó. _ 

- Biên đường thăng thành đường thăng song song hoặc trùng với đường thăng đó. 

- Biến đoạn thắng thành đoạn thẳng mà độ dài được nhân lên với |iÌ. 

- Biến tam giác thành tam giác đồng dạng với tỉ số đồng dạng là lkÌ| „ biến góc 
thành góc băng nó. 

- Biên một đường tròn thành đường tròn. 
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3. Tâm vị tự của hai đường tròn 
Cho hai đường tròn (I;#‡) và (I;#) với I z I“ và R z R/. Ta có hai phép 
vị tự biến (ï;) thành (1“;R') như sau : 


lv 
k lo, = s) biên (1; R) thành (1”; R) và 


N1: : 
vn o, k, = biên (7; R) thành (7“; R8). 


® Nếu & >0 thì O_ gọi là tâm vị tự ngoài. 
® Nếu k, < 0 thì Ó, gọi là tâm vị tự trong. 
VHI. Phép đồng dạng 
1. Định nghĩa 
Cho số k > 0. Phép đồng dạng tỉ số k là phép biến hình biến hai điểm Ä⁄/ và 
Ñ bất kì thành hai điểm M và W” sao cho Äf'N! = kMN. 
2. Tính chất 


® Mọi phép đồng dạng tỉ số š đều là hợp thành của một phép vị tự V tỉ số & và 
một phép ‹ đời hình D. 

® Phép đồng dạng biến ba điểm thắng hàng thành ba điểm thăng hàng và lu 
toàn thứ tự ba điểm đó; biến đường thăng thành đường thăng, biến tia thành tia, 
biến đoạn thăng thành đoạn thăng, biến một góc thành góc bằng nó. 


3. Hai hình đồng dạng 


Hai hình gọi là đồng dạng với nhau nếu có phép đồng dạng biến hình này thành 
hình kia. 


B. CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP 


Dạng1. XÁC ĐỊNH ẢNH CỦA MỘT ĐIẾM, MỘT HÌNH QUA MỘT PHÉP BIẾN 
HÌNH HOÀC DỜI HÌNH 


Phương pháp 


® Sử dụng định nghĩa hoặc tính chất hoặc biểu thức tọa độ của phép biến hình 





hoặc dời hình theo yêu câu. 
Ví dụi.  a) Cho tam giác ABŒ có trọng tâm Œ. Tìm ảnh của tam giác qua 
G =3, 
2 
b) Cho tứ giác 4A BŒD nội tiếp đường tròn (Ó). Gọi Mí, W, P, Q lầu 
lượt là trung điểm các cạnh AB, BƠ, CD và DA, và I là giao điểm 


phép vị tư V 
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của ÄP và NQ. Tìm ảnh của các đường thắng 4M”, WNN/ qua 
phép đối xứng Ð, với MM' L CDvà NN' L DA. 
Giải 
a) Gọi Mí, N, P lần lượt là trung điểm của 58C, AC và AB. Theo tính 
chất trọng tâm Œ là ta có : 


GŒM =~ GÀ › GN_=—-ŒB và 


— 


B=- 


———vè 


Œ. 


k2 | — 


Vậy, phép vị tự Ví 





G | biến tam giác 
ABC thành tam giác MNP. 





b) Từ giả thiết ÄMN = rd|- < và 


MN // PQ >> MNPQ là hình bình hành. 





Vậy, Ï là trung điểm của MíP và NQ, 
do đó: Ð (M) = P. 

Ngoài ra MM” // OP (cùng L ŒD). 

Vậy, ảnh của đường thăng Ä⁄M⁄” qua phép đối xứng Đ, là đường thăng 
PO. Hoàn toàn tương tự ảnh của đường thắng WN” qua Ð, là đường thăng QO. 


Ví dụ2.  a) Cho đường tròn (CŒ): z” +? -4z+2u—4=0. Viết phương 
trình đường tròn (C?) là ảnh của (Œ) qua phép đối xứng Đ, với 
14192): 


b) Viết phương trình ảnh của elip (E): zˆ + 4y? =2 qua phép vị tự 
tâm Ó (gốc tọa độ) tỉ số k = —3. 
Giải 
+'=2—„+ 
a) Biêu thức tọa độ của phép đôi xứng Đ, là | SP ĐA VỚI 
ĐT 
/ 


z=2—=+ 
M{(z;) € (C) và M'(z”;y') (C"). Do đó : ự Thay vào phương trình 


2 
=4~ 





(C) ta được : (2— zÝ +(4—)” - 42—z')+2(4—')—4=0 
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©z” +y” —10/+16=0. 
Vậy, phương trình đường tròn (C7) ảnh của (Œ) qua phép Ø, là : 
z” +? —10y +16 =0. 
Cách khác : 
Dễ thấy đường tròn (Ở) có tâm /(2;—1) và bán kính z = 3. Ảnh 7“ của 
_7 qua phép đối xứng Ð, là: 
z=2—2=0 0:5 
> r5). 
Đường tròn (C?) có tâm J“(0;5) và có bán kính r'— r = 3 là : 
(+— 0)” +(y— 5} =9 œ z? +ÿ? —10y +16 =0. 
b) Gọi M(z;) và MÍ(z';') với M €(E) và M' e (E'), ta có : 


/ 
R2. an zf ¬* # =kữ 
V(G;k)(M)= M' OM = 0M «| : 
Ụ = Èkụ. 
! Tủ di 
+ =—21+ th 
Với k=—2=>{, Ầ ˆ 
Ụ —=T—2U XÓP vả -”/ 
F.i on đÓ 


Thay vào phương trình (E) : z” + 4” = 1, ta được : 


/2 


Ti 1Ÿ ¿ 
LrÏ«Cbj<e«g vên 


2 16 4 
Vậy, phương trình elip (Z7) ảnh của (E) qua phép vị tự ƒ(@;—2) là : 
N. 
LÊ A Hhá, 
16: .á 


Dạng2. ` CHỨNG MINH TÍNH CHÁT CỦA MỘT HÌNH BÀNG PHÉP BIÉN 
HÌNH, DỜI HÌNH 


Phương pháp 






® Sử dụng định nghĩa và tính chất của phép biến hình, dời hình đã học để chứng 
minh bài toán theo yêu câu. 





Ví dụil. Về phía ngoài của tam giác ABŒ vẽ các hình vuông BCMN và 
ACPO có tâm Ó và O”. Gọi 7 là trung điểm 4B. Chứng minh 
TOO” là tam giác vuông cân. 
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Giải 

Phép quay tâm Œ góc quay 
90° biến A thành P và biến jM 
thành Ö tức AM thành BP. 

Do đó : 

AM = BP và AM L BP. 

Mặt khác, Oï là đường trung 
bình của tam giác ABÀ/ nên : 


OI // AM và OI = AM. 





Tương tự : 

Ơ!1 //.BP và O'I = 2BP. 
Suy ra OI = Ơ'T và OI L ƠT. 
Vậy, tam giác ïOO/ là tam giác vuông cân. 


Ví dụ2. Chứng minh rằng nếu hai tam giác có các đường cao tương ứng bằng 
nhau thì bằng nhau. 


Giải 
Giả sử tam giác ABŒ có các đường cao AH, BI, CK_ và tam giác 
AIB'Œ! có các đường cao A“H”, BI” và C“K thỏa mãn : 


AH =A'H', BI = B1], CK =C K'. (1) 
Với tam giác AC, ta có : 
BƠ.AH = AGC.BI = AB.CK (= 28) (2) 
Tương tự với tam giác A' BC”, ta cũng có : 
B'C!A!H' =CA'.BT' = AB.CK'(= 2S”) - (3) 
Từ (1), (2) và (3) ta được : 


BG- SE. AB”, 
lơ TU SG HC 
Do đó, hai tam giác ABŒ và ABC! đồng dạng, qua phép đồng dạng tỉ số 
I: ; phép đồng dạng này biến các đường cao 4H thành A'H/ với TT =Ã. 
Vì AH = A'H' (giả thiết), suy ra k = 1. (4) 
Do đó, (4) cho ta hai tam giác ABŒ và A B“Œ/ có các cặp cạnh tương ứng 
bằng nhau nên bằng nhau. 
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Dạng3. — TÌM TẬP HỢP ĐIÊM 


Phương pháp 









® Sử dụng tính chất: Nếu có phép biến hình ƒ mà Ä⁄ = ƒ(M): khi M di động 
trên hình (H) thì Ä⁄“ di động trên hình (H”) là ảnh của (J7) qua phép biến 
hình ƒ. 

® Cần xác định được phép biến hình ƒ để kết luận hình (#7). 





Ví dụi.  a) Cho đường tròn (O) và ba điểm 4, Ø, Œ cố định trên đường tròn 
(O) ; M là điểm thay đổi trên (O). Gọi ẤM, là điểm đối xứng của 
M qua A,M, = ĐÐ,(M,).M, = Đ.,(M,). Tìm tập hợp điểm 1, . 
b) Hai đường tròn (Ó) và (O”) cắt nhau tại A và . Một đường 
thắng quay quanh A cắt (O) tại M và cắt (Ó) tại M. Gọi Pvà 
P“ lần lượt là trung điểm của AM và 4”. Tìm quỹ tích trung điểm 
ï của PP' và trung điểm /J của ÄMM”. 
Giải 
a) Gọi D là trung điểm MM,. Dễ dàng Ạ/, 
nhận thấy ABŒD là hình bình hành. Do đó, 
D cỗ định. Suy ra Đp;(M) = M,. Vậy, tập 
hợp điểm Xí, là đường tròn ảnh của (Ó) qu 
phép đối xứng tâm Ð. : 
b) Dễ thấy ØPP@” là hình thang vuông 
tạ P. Gọi K là trung điểm ØOØ'ta được 
KI//OP > KI L TA. Suy ra tập hợp điêm 7 


là đường tròn đường kính AX. Do tính chất 
trung điêm : 


Mi = 2(AM + AM) 


= 20AP +9AP) 





=AP+AP'=2AÏ. 
Suy ra phép vị tự V(A;k =2) (I1) =”. 
Vậy, tập hợp điểm / là ảnh của đường tròn tập hợp của điểm 7 qua phép vị 
tự V(4;2). 
Ví dụ2. Cho điểm A cố định nằm trên đường tròn (OØ) và điểm Œ chạy trên 
đường tròn đó. Vẽ hình vuông A BƠ?D. Tìm tập hợp điểm Ö và D. 
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Giải 
Trên đoạn AC lấy điểm Mí sao cho : 


5 
AM-=AB=AD - 4c 


A 
») ` 
Do đó, phép vị tự va Hộ (C)=M. NN/ 
D C 


Ngoài ra (AM, AB) = 45” và (AM, AD) = -45". 

Do đó, phép quay @(45°) biến điểm AM thành điểm và 
Q(—45ˆ)(M) = D 

Suy ra, phép hợp thành #' của phép vị tự V và phép quay @ là phép đồng 
dạng biến Œ thành Ø hoặc D. 

Vậy, tập hợp các điểm Ö và D là ảnh của đường tròn (ÓØ) qua phép đồng 


dạng góc 45” hoặc —45°. 


Dạng 4. — DỰNG HÌNH BÀNG PHÉP BIẾN HÌNH 


Phương pháp 





Ví dụ 1. Cho hình vuông A4 BŒĐ và một điểm Äí nằm trên một cạnh của hình 
vuông. Hãy dựng các điểm @ và P nằm trên cạnh của hình vuông sao 
cho tam giác MNP là tam giác đều. 


Giải 

Giả sử đã dựng được tam giác đều 
MNP có M€eAB,NGCAD. 

Phép quay Q tâm M góc 60° biến W 
thành P€BŒ và @(M,60°)} biến hình 
vuông 4 BŒD thành hình vuông A'B“Œ“D' và 
P nằm trên một cạnh của AfB/Œ1D”. Do đó, 
P là giao điểm của BŒ và cạnh A“D“ của 
hình vuông A“B'Œ“. 

Suy ra cách dựng : Dựng ảnh A', D“ của 





A và Dqua phép quay Q(M;60°). A'D' cắt BƠ tại P. Dựng tam giác đều 
MNP có N€AD và P€ BC, là tam giác phải dựng. 
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Bài toán luôn có một nghiệm hình. 

Ví dụ2. Cho góc nhọn z@Øw và một 
điểm ï nằm trong góc đó. 

Dựng một hình vuông có 

một cạnh đi qua 7 và có hai 


đỉnh đối diện nằm trên hai 
cạnh của góc. 





Giải 
Giả sử đã dựng được hình vuông ABŒD theo yêu cầu của bài toán. Phép vị 


tự tâm Ó tỉ số k = 1 biến hình vuông 4BŒD thành hình vuông A'B'Œ”D' có 
hai đỉnh A”, Œ” nằm trên Óz và Ó/. 


+ Cách dựng : Dựng hình vuông A“BŒfD' có hai đỉnh 4“, €7 nằm trên 
Oz, O. Tia OI cắt một cạnh nào đó của hình vuông A'B'Œ“D' tại H', giả sử 
L€AB. Phép vị tự V(O;k) biến hình vuông A7'Œ”D' thành hình vuông 


APBCD phải dựng theo yêu cầu bài toán. 
+ Biện luận : Nếu tia ØI không trùng với tia phân giác của góc z@ thì 


bài toán có hai nghiệm hình. Nếu 7 thuộc tia phân giác đó thì bài toán có một 
nghiệm hình. 


C. CÂU HỎI TRẮC NGHIỆM 


Câu l. Xét các mệnh đề Sau : 
I. Phép đồng nhất là một phép dời hình ; 
II. Sự hợp thành của nhiều phép đời hình là một phép dời hình ; 


III. Phép biến hình ƒ biến mỗi điểm Ä⁄(z:y) thành điểm M“ (y;z) là 
một phép dời hình. 
Mệnh đê nào đúng ? 
A) Chỉ I và II B) Chỉ I và III 
C) Chỉ II và III D) Cả L, H và IH 

Câu2. Cho phép biến hình ƒ biến điểm A⁄(z;) thành điểm A/f(z/:z') định bởi 
:ø =3£—4;' =2u—9. Tìm điểm bất biến (bất động) trong phép 
biến hình trên. 


4, . kg. = 
»|$a| B) (2;2). C) (~8;<3)(eÐ) Lạ], 


Câu 3. Cho phép biến hình ƒ biến điểm M(z:) thành điểm M/(z';y') định bởi : 
z =2z+; ˆ=2u+z. Tìm tập hợp các điểm bất biến trong phép 
biến hình ƒ. 
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Câu 4. 


Câu 5Š. 


Câu 6. 


Câu 8. 
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A) Đường thắng  = —z. B) hÓ thắng 1 = z. 
2 
C) Đường tròn z®+ÿ° =2. - D)Blp ^ + =1, 


Cho phép biến hình ƒ biến điểm A⁄(z;) thành điểm ÄMf(zˆ;y') định bởi 
:'ø =7” +Ụ—3z ; ` = ụˆ +2 — 4. Tìm tập hợp các điểm bất biến 
trong phép biến hình ƒ. _ 

A)Parabol  = —zˆ +4z. 

B) Đường tròn z” + ˆ + 4z + 2 — 4= 0. 

C) Đường tròn zø” + ˆ - 4# +2— 4= 0. 

D) Parabol úˆ „TT, 

Nếu phép biến hình ƒ biến mỗi điểm M⁄(z:w) thành điểm MÍ(z/;/) 
định bởi : z'=+z-+3 ; '=—2 thì ƒ là: 

A) phép vị tự. B) phép đồng nhất. 

C) phép đông dạng. D) phép dời hình. 

e Cho đường tròn (C):z? + Ÿ — 2z + 4y — 11 = 0. Dùng giả thiết này 
cho các câu 6 và 7. 

Tìm ảnh của (C) qua phép đối xứng trục Óz. 

A) (C?):z” +y^—2z'+ 4y —11=0. 

B) (Œ?):z? +” —2z'— 4u'—11=0. 

C) (C):z?”+y”+2z'+ 4y —11=0. 

D) (C?):z” +” +2zˆ - 4y/'—11=0. 

Tìm ảnh của (C) qua phép đối xứng tâm O(0;0) 

A) (C'):+z” + ”—2z”— 4u —11=0. 

B) (C?: z2 +? —2z+ 4u'—11=0. 

C) (C'):z”+yw“^+32zˆ- 4y —11=0. 

D) (C?):z” +” +32z' + 4y —11=0. 

e Cho parabol (P): yˆ = 4z. Dùng giả thiết này cho các câu 8 và 9. 

Tìm ảnh của (P) qua phép đối xứng trục Ó. 
A)(P'):” = -4z'. Hy = 


f 


4z! 
*Ẻ. Do a_z. 
C) (P):u mẽ D) (P): : 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 143. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu l6. 


Tìm ảnh của (P) qua phép đối xứng trục (D) : z— =0. 


/2 f 


/ + r2 % 
9 ˆ-=———, B : =—. 
A)(P): w : )(P):w : 
/2 

ý. piúa.. (ƯẾ ic 
C}(P): . D) (P): y mi 


® Cho đường thăng (D): z+—4=0. Dùng giả thiết này cho các câu 
I0 và I1. 


Ảnh của (D) qua phép đối xứng trục-(đ) : z —  = 0 là : 
A)(D):zˆ—y '—-4=(Q0. B) (D):zˆ+y„'—4=0. 
C)(D):zˆ+y'+4=0. D)(D):z“ˆ—w'+4=0. 
Ảnh của (7D) qua phép đối xứng trục (A):z+„ =0: 
A)(D):z'+'+4=0. B)(D):z“—w'+4=0. 
C)(D):z—y —-4=°0. D)(D):z'+y—4=0. 
Xét mệnh đề nào sau đây đúng ? Một tam giác đều CÓ : 

I. Một tâm đôi xứng ; II. Một trục đôi xứng ; 

HII. Hai trục đôi xứng ; IV. Ba trục đối xứng. 

A) Chỉ I. B)I và II. C)I và IH. D) Chỉ IV. 
Xét mệnh đề nào sau đây đúng ? Một hình vuông có : 

[. Hai trục đôi xứng II. Bôn trục đôi xứng 

I[H. Một tâm đôi xứng 

A) Chỉ I. B)ChiIV.  C)II và II. D)I và IV. 
Gọi (D') là ảnh của đường thăng (7D) trong phép tịnh tiến vectơ V+z0 ; 


(4) là giá của V. Xét các mệnh đề sau : 

[. (D') song song với (D) © (đ) song song với (D); 
II. (D') song song với (D) © (đ) cắt (D): 

[II. (7) trùng với (D) © (đ) cùng phương với (7D). 


Mệnh đề nào đúng. 
A) Chỉ I. B)HI và HI. C)I và IH. D) Chỉ IH. 
Cho hai đường thăng (D) và (D') song song. Có bao nhiêu phép tịnh 


tiền vectơ ứ z 0 biến (D) thành (D') ? 
A)]. B) 2. C34. D) Vô số. 
Tìm ảnh của đường thăng (D): 2z — 3 +6 = 0 qua phép tịnh tiến 


vectơ  = (3;2). 
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A)(D}:2z—3+6=0. B) (D'):2z + 3+6 =0. 


C) (D'): 3z—2+6=0. D) (D'): 3z— 2u — 6 = 0. 
Câu 17. Cho hai đường thăng (D) và (D') cắt nhau tại ï và hợp với nhau một 
góc œ. Xét các mệnh đề sau : 
I. (D') là ảnh của (D) trong một phép quay ; 
ˆ'H(Đ)) là ảnh của (D) trong một phép đối xứng trục ; 
II. (D') là ảnh của (D) trong một phép đối xứng tâm. 
Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I. -B)L và II. C) Chỉ II. D) I và III. 
Câu 18. Cho phép biến hình ƒ biến đường thẳng (D) thành đường thăng (D') 
song song với (J). Xét các mệnh đề sau : 
I. ƒ là phép tịnh tiến ; II. ƒ là phép đối xứng tâm ; 
_II. ƒ là phép đối xứng trục ; IV. ƒ là phép quay. 
'Mệnh đề nào đúng ? 
A)lvàH. s B) II và HI 
C)I, II và HI. - D) Cả LH, HH và IV. 
Câu 19. Tìm cảnh: (C0. của đường tròn (C): z”+ˆ -4z+6y+4=0 qua 
¿¡ ¡phép đối xứng tâm I(1;—2). 
A) (C): s Bố, sì ðỸ _2'—8=0. 
B) (C): +? + g/” —lấy' ác 8 & 0. 
/L 9W(ĐP): ø? + g2'42y—8 =0, 
„:Ð}) (G1): /2.+w'“—14y +8 =0. 
Câu 20. Nếu đường tròn (C) có phương trình z” +ÿ +2z— 4/—9 =0 thì 
trục đối xứng của (Œ) có phương trình là : 
sâu ):kz~ +k+2=0,keR. 
B) (D): ke+u+k+2=0,keR. 
1i Ø)(Đ): z = +1 hay (DĐ): ụ =2. 
dai qoda Đ)/(Đ):z.1 hay (DĐ): ụ =—2. 
Câu 21. Cho hai đường thắng (D):3z— 4u+5=0 ; (D') :3>—4u—1=0. 
- mì ạp hợp các tâm đối xứng 7 biến (D) thành (D' là : 
tôi! (la QÀƒ{đ@UÐy Đ =3.: + B) (đ):z =3. 
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C) (đ): 3z — 4+ 4=0. D) (đ): 3z — 4+ 2=0. 


Câu 22. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


e Cho tam giác ABŒ. Gọi T'..., 7... 7. lần lượt là ba phép tịnh tiến 


vectơ AC, CB và BẢ. Dùng giả thiết này cho các câu 22 và 23. 
Hợp thành của hai phép tịnh tiến 7„. và 7'; là: 

A) Phép tịnh tiến vectơ l2), ế: tên? 

B) Phép tịnh tiến vectơ BỞ : độn: 


C) Phép tịnh tiến vectơ —— : 7'.... 
2... 


D) Phép tịnh tiến vectơ 2C : 7;;-. 


Hợp thành của ba phép tịnh tiến 7'..., 


A) Phép tịnh tiến vectơ AB: Tng. 


B) Phép vị tự tâm 4, tỉ số 2°.v|a:2S] 


đen và đấ là : 


AB 
C) Phép đông nhât e. 


D) Phép quay tâm 4, góc 180” : ¿(A;180”). 
® Cho đường tròn (Œ) tâm ï có đường kính 4Ø = 4 cố định. Đường 
tròn (C”) tâm J di động bán kính bằng 1 tiếp xúc ngoài với (C) tại T, 
có đường kính MMN song song và cùng chiều với 4. Tiếp tuyến 
chung ngoài của (Ơ) và (Œ”) cắt 17 tại 6. 
Dùng giả thiết này cho các câu 24 và 25. 
Tìm tập hợp các điểm Mí. 
A) Đường tròn (C, ) tâm 4 bán kính bằng 3. 
B) Đường tròn (C, ) tâm 7 bán kính bằng 3. 
C) Đường tròn (Œ,) tâm ? bán kính bằng 2. 
D) Đường tròn (Œ,) tâm È bán kính bảng 3 
với IE = lên 

È. 





Tìm tập hợp các điểm Ø. 

A) Đường tròn (C, ) tâm 7 bán kính bằng 6. 
B) Đường tròn (C, ) tâm A bán kính bằng 8. 
C) Đường tròn (C;) tâm bán kính bằng 7. 
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Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 
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D) Đường tròn (C,) tâm 7 bán kính bằng 12. 


® Cho A và là hai điểm có định trên đường tròn (œ) có định tâm 7; 
ŒD là đường kính di động của (œ) ; Ä/ là trung điêm của A4.= 3Ï ; 
H là trực tâm và G là trọng tâm của tam giác A BƠ. Dùng giả thiệt này 


cho các câu 26 và 27. 
b 
VN 
Xự 


"` 


Tập hợp các điểm Œ là: 
A) Đoạn thăng song song với 4 và cách 


AB một đoạn bằng : ở trong (œ). 


B) Đường tròn (z) tâm M bán kính bằng m A 





C) Đường tròn 


ca S 


8). tâm J với M7 =sMÌ, 


bán kính bằng 


%|= 


D) Đường tròn 


ước, ` 


b),tâm ï bán kính băng = 


Tìm tập hợp các điểm H. 
A) Đường tròn (a) tâm Mí bán kính bằng Tc 


B) Đường tròn (+) tâm K với M = —MĨ, bán kính bằng ñ. 


C) Đường tròn (b) tâm 7 bán kính bằng ặ 


D) Đường tròn (¿) tâm A bán kính bằng x 

® Cho hình bình hành 4ABŒD có đỉnh A cố định; hai đỉnh và D 
chuyển động trên đường thẳng có định (đ). Vẽ AH vuông góc với (ở) 
tại .. Dùng giả thiết này cho các câu 28, 29. 

Tìm tập hợp các đỉnh Œ. 

A) Đường thăng (D,) song song và cách (ở) một đoạn bằng A17. 

B) Đường thăng (D,) song song và cách (ở) một đoạn bằng — 

C) Đường tròn (œ) tâm A4 bán kính bằng 3A1. 

D) Một tập hợp khác. 


Tìm tập hợp các trọng tâm G của tam giác BƠ). 
.AH 





A) Đường thăng (n) song song và cách (đ) một đoạn bằng 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


B) Đường thăng () song song và cách (ở) một đoạn bằng 2A1. 
C) Đường tròn (b) tâm ƒ bán kính bằng AH., 





D) Đường thẳng (ø) song song với (đ) và cách 4 một đoạn bằng =-t 


Các đường cong nào sau đây có cùng tâm đối xứng ? 
I. (C):zˆ+?—a? =0. 


2 2 
II. (): + 1z=1,a>b>0, 


2 2 
[II (H): Kao a>0,b>0, 
q 
A) I và II. B) II và III. 
C) I và II. D) Cả I, II và II. 


Các đường cong nào sau đây có tâm đối xứng ? 
I. (C):  = az” +b+” + c+ + d. =0; 


—_ đc + Öz+c 


/ : 
H. (H): XS: :ð  % - 
LH. (œ):  = cosz. 
A) Chỉ I. B)IvàH 
C) Chỉ IH. D) Cả L, H và IH. 
Các hình nào sau đây có tâm đối xứng ? 
I. Hình đa giác đều ; [I. Hình bình hành ; 
II. Hình tròn. 
A)IvàH B) I và II. 
C)H và II -_D) Cả LH, II. 


Trong bảng chữ cái (in hoa), A, ÖØ, Œ..., Y, Z có bao nhiêu chữ cái có 
tâm đối xứng ? 
A)4. B)S. C)6. D)7. 


Ả ° k¿ ` Ẩ ` ˆ , ` ˆ Ẩ S° , 
Đô thị của hàm sô nào sau đây có cùng tâm đôi xứng ? 


.Ằa2.xzù: H;:= tan2z, ze|-5:2l. 
+ ˆ.ẻ 

II.  = 2z. _ IV. =sinz, z €(—z;7). 

A)TI và H. B) II và HI. 

€C) HI và IV. D) Cả IL, H, II và IV. 

Hợp thành của hai phép đối xứng tâm là : 

A) phép tịnh tiến. B) phép vị tự. 

C) phép quay. D) phép đối xứng trục. 


14A. RLKN ... (HÌNH HỌC PHẲNG)... 197 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 
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® Cho điểm Ä⁄ chuyên động trên đường tròn có định (Œ) tâm ï, bán 
kính # ; A là điểm có định ở ngoài (C) với AI =3R ; AI cắt (C) tại 
H và K với H ở trên đoạn AI. Dùng giả thiết này cho các câu 36, 37. 
Từ HH vẽ đường thăng song song với IÄƒ cắt AM tại N. Tìm tập hợp 
các điêm ÑW. 

š dê JêC v5 He 2x7 IEk 
A) Đường tròn (n) tâm I bán kính băng X.- 


4h 
ỏ 


(C) 






MN P 
B) Đường tròn (m) tâm bán kính bằng ——. K 
ì ` 2) 28A, Sộ. -Ấ)  IẾT 
C) Đường tròn (a)tâm HH bán kính băng TU 

D) Một đường cong khác. 


Từ H vẽ đường thăng song song với KM cắt AM tại P. Tìm tập hợp 
các điêm ?. 


>l| 


A) Đường tròn (b) tâm J bán kính 5 với ¬ 
- : hy Di 

B) Đường tròn (œ) tâm H bán kính vn 

C) Đường tròn (Ø) tâm ï bán kính 2F. - 

D) Đường tròn (+) tâm & bán kính 3. 


e Cho hình bình hành ABŒD tâm 7 có đường chéo AC có định; đỉnh 
B di động trên đường tròn (C) tâm A bán kính #. Vẽ hình bình hành 
ACMD. Dùng giả thiết này cho các câu 38, 39. 


Tìm tập hợp các đỉnh D. 
A) Đường tròn (a) tâm A bán kính 2. 
B) Đường tròn (œ) tâm Œ bán kính ?#. 


C) Đường tròn (b) tâm ï bán kính = 
D) Một đường khác. 


Tìm tập hợp các điểm Ä. 
A) Đường tròn (n) tâm Œ bán kính 2Ï. 
B) Đường tròn (n) tâm A bán kính 3#. 


C) Đường tròn (p) tâm 7 bán kính ¬ 
D) Đường tròn (đ) tâm # bán kính R với ŒE = AỞ. 


Hai đường tròn (C,) và (C;) bằng nhau có tâm 7 và J khác nhau có 
thể là ảnh của nhau qua 
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Câu ÁI. 


Câu 42. 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


I. một phép đối xứng tâm. II. một phép đối xứng trục. 

[IH. một phép tịnh tiên. [V. cả ba phép trên. 

® Cho đường tròn (Œ) tâm ï có đường kính 4 = 3ñ có định. Gọi Mí 
là điểm di động trên (Œ). Vẽ hai hình bình hành AIAfE và ABFM. 
Dùng giả thiết này cho các câu 41, 42. 

Tập hợp các đỉnh # là 

A) đường tròn (œ) tâm A4 bán kính ?. 

B) đường tròn (ø) tâm I bán kính 2#/3. 

C) đường tròn (b) tâm Ø bán kính 3. 

D) một đường khác. 

Tìm tập hợp các đỉnh #'. 

A) Đường tròn (m) tâm ï bán kính 2#/3. 

B) Đường tròn (») tâm 4 bán kính 3. 

C) Đường tròn (Ø) tâm Ø bán kính ??. 

D) Hai đường thắng (D,) và (D,) song song và cách đều đường thẳng 
AB một đoạn bằng ñ. 

Cho hai điểm 4 và nằm cùng một phía đối với đường thắng (7D). Gọi 
Œ là điểm đối xứng của A qua trục (D): /# và K lần lượt là hình chiếu 
vuông góc của 4 và Ö trên D. Xác định điểm M/ trên (D) để 
MA + MB ngắn nhất. 

A) M/ trùng với H. 

B) ÄMí trùng với ⁄. 

C) M trùng với trung điêm # của đoạn HK. 

D) M trùng với giao điểm của (D) và BƠ. 

Cho tam giác ADŒ vuông tại Á có đường cao AH=2HB và 
AH= HC. Phép đồng dạng biến tam giác vuông /JŒA thành tam 
giác vuông HA? là 

A) hợp thành của phép vị tự tâm tỉ sô 2 và phép quay tâm jïƒ góc 
quay 90”. 

B) hợp thành của phép vị tự tâm #ï tỉ số - và phép quay tâm # góc 907. 


C) Hợp thành của phép tịnh tiến vectơ /7Ä và phép quay tâm #7 góc 1800. 
D) Hợp thành của phép quay tâm #7 góc 90” và phép vị tự tâm #ïƒ tỉ số 2. 


Cho hai hình vuông ABŒD và AB'C!D' có cạnh lần lượt ø và 5 : ba 


đỉnh Ö, 4, Đ” và ba đỉnh D, A, D7 theo thứ tự thắng hàng. Phép đồng 
dạng biến hình vuông 4 BŒD thành hình vuông 4Œ” là: 
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Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49. 


Câu 50: 
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[. hợp thành của phép quay tâm A góc 180” và phép vị tự tâm 4 tỉ số ệ _ 


t2 


II. hợp thành của phép vị tự tâm 4 tỉ số : và phép đối xứng tâm A. 


II. hợp thành của phép vị tự tâm 4 tỉ số 2 và phép quay tâm 4 góc 180”. 
Mệnh đề nào đúng ? 
A) Chỉ I. B) Chỉ II. C)I và II. D) HI và II. 


Cho tam giác 4BŒ:có AB > AC. Gọi M là một điểm trên đường 
phân giác trong của góc 4. Xét các mệnh đề sau : 


l. MB— MC<AB—AC; II. MB — MC > AB—AC; 
HI. MB-— MC =AB-— AC 

Mệnh đê nào đúng 2 

A) Chỉ I. B) Chỉ H. 

C) Chỉ HI. D) Cả ba mệnh đề đều sai. 


Cho tam giác 1Œ. Gọi Ý là một điểm trên đường phân giác ngoài của 
góc Á. Xét các mệnh đê sau : 


L NB+ NC=AB+AC; II. NB+ NŒ< AB+AC; 
II. NB+ NŒ> ÄAB+C. 

Mệnh đê nào đúng 2 

A) Chỉ I. B) Chỉ II. 

€C) Chỉ II. D) Cả ba mệnh đề đều sai. 


Cho đường tròn ) tâm Ï bán kính ?# ; 
AB là dây cung có định ; Œ là điểm đối 
xứng của Ö qua đường kính di động ÈŸ' ; 

AC cắt EF tại M. Tập hợp các điểm M là È 
A) đường tròn tâm 4 bán kính ?. 


B) cung tròn chứa góc AIPB đi qua 4 và Ö. 


(Œ) 





C) đường tròn tâm bán kính _ 


A B 


D) cung tròn chứa góc TAB đi qua Ï và Ö. 
Cho tam giác đều ABC; ba đường cao AM,BN và ŒP đồng quy tại 
H. Xác định phép biến hình biến 4P thành BM. 

A) Phép vị tự tâm 4, tỉ số 5. 

B) Phép quay tâm ï, góc quay 60”. 


C) Phép quay tâm Œ, góc quay 60”. 
D) Phép quay tâm !ƒ, góc quay 1200. 


Cho tam giác ABŒ vuông cân tại A cạnh 4? = ø, đường cao AH. 
a9 


2 


Trên cạnh AC lây điểm D sao cho ŒD = . Tìm phép biến hình 


biến BH thành ŒÖ. 


A) Phép quay góc 135", tâm 7 là giao điểm của trung trực của cạnh BC 
và cung tròn chứa góc 135” đi qua B và Ơ. : 

B) Phép quay góc 120”, tâm ./ là giao điểm của trung trực của cạnh 8Œ 
và cung tròn chứa góc 120” đi qua Ø và Ơ. 

C) Hợp thành của phép vị tự tâm 4, tỉ số 2 và phép quay tâm ?Ö, góc 
quay 45”, 

D) Hợp thành của phép tịnh tiến vectơ 4# và phép đối xứng tâm H . 


ĐÁP ÁN 





Câu l1. 


Câu 2. 


Câu 3. 


D. HƯỚNG DẢN GIẢI TRÁC NGHIỆM 


I. đúng, vì phép đồng nhất giữ nguyên khoảng cách giữa hai điểm bắt kì. 
II. đúng, vì sự hợp thành của nhiều phép dời hình giữ nguyên khoảng 
cách giữa hai điểm bắt kì. 

[H. đúng, vì là phép đối xứng trục (D): =z. Chọn D 
Gọi I(z;) là điểm bất biến trong phép biến hình ƒ, ta có ảnh 
If(z';u')= I(z;u). Khi đó : 


Thuy TP Uấugýy:g Chọn B 


z=2+z+ 


Ta có : Ï(z”;y')= l{z;u) © l S30 Cá =>  =—+. Vậy, tập hợp các 


điểm bắt biến là đường thẳng + = —z. -_ Chọn A 


z=1z+w-3+ 


Ta có : I(z';y')= I(z:u) © _ . 
Gœ;) U=1ˆ+2u—4 
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Câu 8. 


Câu 10. 
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Suy ra :zˆ +ˆ — 4z +2 — 4= 0. Vậy tập hợp cần tìm là đường tròn 
(C): zˆ+ˆ—4z+2—4=0. Chọn C 


f -——~ 


— : 1 —+z=ð — 
Gọi V(3;— 2). Giả thiệt ° : AT MIM'? =V. Do đó, ƒ là 
Ll = —2 


phép tịnh tiến nên là phép dời hình. Chọn D 
Gọi Ä(z;) là điểm trên (Œ), M(z';y) là ảnh của Äƒ qua phép đối 


th =# 
„SẼ, — È. ' Ax 
ÿỤ .^9 


xứng trục Óz. Ta có: Mƒ 
ụ = VÌ 





Thay vào phương trình của (Œ): #ˆ + —3z + 4u —11= 0, ta được 
(C?):z”+^—2z”+ 4u —11=0. Chọn B 
Gọi M(z;) là điểm trên (C) ; WM(zˆ;) là ảnh của Äƒ qua phép đối 


=1 |t=—r - 
> 

rxv sĩ 

UÙ = 


~ỹ 


xứng tâm (0:0). Ta có: 





Thay vào phương trình của (Œ): zˆ + ˆ — 2z + 4u—11=0, ta được 
(C):z2 +” +2z— 4u —11=0. Chọn C 


Gọi Ä/(z;y) là điểm thuộc (P) ; M/(z”;g') là ảnh của M qua phép đôi 


N.; ! 
, R / co n . +? — mg ` ` 
xứng trục Ów. Tacó: M {, => ; Thay vào phương trình 
„ở Ụ=U0. 
của (P): y = 4z, ta được (P'): ” = —4z”. Chọn A 
Gọi M(z;) là điểm thuộc (P) ; N(z7;y/') là ảnh của M qua phép đối 
xứng trục (D): z—„ =0. Ta có : 





+ ^Z Lou +Í - 
Nị, =a l ,. Thay vào phương trình của (P): ˆ = 4z, ta 
b._=#1⁄ 01M9 
„!? 
được (P?): ˆ = . Chọn D 


Gọi M(z:) là điểm thuộc (D) ; Ä//(z';g') là ảnh của M qua phép đối 
xứng trục (đ): z— =0. 


Câu II. 


Câu 12. 


Ụ=z 


/ 
y +. 


+ =1 
=> 


Ta có : MÃ 
Ụ —=* 





Thay vào phương trình của (D):z+—-4=0, ta được 
(D):z'+'—4=0>(D)s(D). 

Cách khác : Ta có (D) L (đ), nên hình đối xứng của (D) qua trục (ở) 
chính là (7D). Chọn B 


Gọi A⁄(z;y) là điểm thuộc (DÐ) ; N(z”;y/') là ảnh của W qua phép đối 
! 


z'=-U [U=-z 
xứng trục (A):z-++ =0. Ta có: W HỆ xz; phở .: Thay vào 


phương trình của (Ð): z + — 4 = 0, ta được (D): zˆ+“ˆ+ 4= 0. 
Cách khác : Ta có (D) // (A) và (A) qua gốc Ó, nên (D') là ảnh của 


` z =—z- |r=~# 

(D) qua phép đôi xứng tâm Ó. Ta có : ‡, => F 
Ụ =-UW |U=-0. 

Vậy (D):zˆ+y'+4=0. Chọn A 

Tam giác đều có ba trục đối xứng là ba đường cao và không có tâm đối 

xứng. Chọn D 


Câu 13. Hình vuông có bốn trục đối xứng là hai đường chéo và hai đường thăng đi 


Câu 14. 
Câu l5. 


Câu l6. 


Câu 17. 


qua trung điểm của hai cặp cạnh đối và có một tâm đối xứng là giao điểm 
của hai đường chéo. Chọn C 


[I và II đúng. Chọn B 


Có vô số vectơ  = MN với Mí thuộc (D) và N thuộc (D') có giá 


không cùng phương với (D), nên có vô số phép tịnh tiến vectơ 0 
biến (DÐ) thành (D'). Chọn D 
Ta có u = (3;2) là một vectơ chỉ phương của (D) nên giá của ủ cùng 
phương với (D). Vậy ảnh (D') trùng với (D) qua phép tịnh tiến vectơ 
tt S(Ó:2): Chọn A 
Phép quay tâm Ï góc œ biến (D) thành (D'). 


® Phép đối xứng qua trục là một trong hai đường phân giác của góc tạo 
bởi (D) và (D' biến (D) thành (D°. Chọn B 
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Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 209. 


Câu 21. 


Câu 22. 


Câu 23. 
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Phép tịnh tiến vectơ ở = 4B với A thuộc (D) và thuộc (D)): 

® Phép đối xứng qua tâm ï là điểm cách đều (D) và (DÐ!). 

® Phép đối xứng qua trục (đ) là đường thăng song song và cách đều (D) 

và (D')). 

® Phép quay tâm Ó là điểm cách đều (D) và (D') và góc quay bằng 1807. 
Chọn D 

Gọi M(z;) thuộc (C). M'(œ!';w") là ảnh của Ä⁄ qua phép đối xứng 


tâm I(1;—2). Ta có : ÂẦ- : 
Xu J⁄‹w% =8. Iywe¬(4+p) 





z+#z'=9 “N*RE 


Thay vào phương trình của :(C?): zˆ + ˆ — 4z +6y-+ 4= 0, ta được : 
(Œ):zˆ+y“ˆ+2y'-8=°0. Chọn C 
Ta có: a = —l ; b= 2, nên tọa độ tâm 7 là /(—1;2). Mọi đường thăng 
(D) đi qua ¡ là trục đối xứng của (C). Phương trình 
(D):yu—2= k(z +1) © (0): kư—yụ+k+2=0,ke€R. Chọn A 


Tâm ï của phép đối xứng cách đều (D) và (D”). Nên tập hợp cần tìm là : 
3z—4u+5 _ (3z—4u—1) 
n.. .. 
© Đường thắng (đ): 3z — 4 + 2= 0. 
Chú ý : I cách đều (D) và (D'), vì (D) song song với (D'). Nên 
ph:rơng trình tập hợp 1 là : 
(j+ — 4 +5) + (3+ — 4 — 1) 


d(1,D)= -d(I,D')© 


=0©(đ):3z+4+2=0. ChọnD 


2 
Ta có : Ả 

Nên 7, biến Ø thành Ơ. & 

Ta có: A——#—»Œ—“—› , nên 7. biến 4 thành B. Do đó : 
lạpoT= = đìa. 


Ta có: Ở——#› A, do đó : 
A— Tre Cœ—?% -.h_ _?ụ A 
© T;;o(TepoTi¿) = 1g;øT„„ = e, với e là phép đồng nhất. ChọnC 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. Ta có : Mồ = - MÔ. nên G là ảnh 


Câu 27. 


Ta có : TRÍ = ^^”, nên M là 


¬ 


ảnh của J qua phép tịnh tiến 
theo vectơ m Với 


lJ=IT+TJ=2+1=3, ˆ 
nên / chạy trên đường tròn 
(C¡) tâm ï bán kính =3. 
Vậy, tập hợp các điểm M là 
đường tròn (Œ,) tâm # bán (œ, 





kính #, = 3, với TE== 
Chọn D 


/ 
Ÿ là tâm của phép vị tự biến (Œ) thành (Œ”) theo tỉ số k = _ = 


Ta có : m = Ề © 6I = 25 = 2.LJ = 2.3. = 6. Vậy, tập hợp các điểm 


Š là đường tròn (Œ,) tâm 7 bán kính bằng 6. Chọn A 


của Œ trong phép vị tự tâm Ä⁄, tỉ số 
| 

k=-. 
3 


Vậy, khi Œ chạy trên (œ) thì tập hợp 
các điểm Œ là đường tròn (), tâm J 
với Ä = ¬ MỈ, bán kính bằng = 
Chọn C 
Ta có : CAD = CBD = 901; 
AH vàBH lân lượt vuông góc với 
BŒ và AC; nên AH và DB song 
song, AD và BH song song. Suy ra 
AHBD) là hình bình hành. 
Ta có : Äí là trung điêm của đường chéo DH. Do đó, H là điểm đối 
xứng của Ù qua Äé. Vậy, khi (D) chạy trên (œ) thì tập hợp các điểm 
H là đường tròn (+), tâm # với MK = —M, bán kính ñ. 
Chú ý : Có thể dùng phép tịnh tiến theo vectơ ở = 2IÄỶ biến Œ thành #í. 
Chọn B 
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Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 
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Tâm M⁄ của hình bình hành chuyển động trên 
(đ). Ta có : AC =2AM, nên Œ là ảnh của 
M qua phép vị tự tâm A, tỉ số k= 9. 

Vậy, tập hợp các đỉnh Œ là đường thăng (D,) 
song song và cách (đ) một đoạn thăng 47. 





Chọn A 
Pa. CÓ ¿7 AG = 1 ~ 2M, nạ A6 = AM + MồG = ““—” Do đó, 


Œ là ảnh của Ä/ qua phép vị tự tâm 4, tỉ số & = : 
Vậy, tập hợp các điểm Œ là đường thăng (ø) song song với (đ) và cách 


A một đoạn bằng _ 


V© 





Chọn D 


Cả ba đường (C), (E) và (H) có cùng tâm đối xứng là góc tọa độ O. 
| Chọn D 
I.(C):  = az + ba” + cø + d, a 0, có tâm đối xứng là điểm uốn. 
dzˆ + b+z + 


H11) -< TƯ dở nh b z0, có tâm đối xứng là giao điểm của 
C 

hai đường tiệm cận đứng và tiệm cận xiên. 

II. Đường (œ) :  = cos#z không có tâm đối xứng trên lR. Chọn B 


I. Đa giác đều : Nếu số cạnh ø chăn thì có tâm đối xứng ; Nếu số cạnh ø 
lẽ thì không có tâm đối xứng. 

II. Hình bình hành có một tâm đối xứng là giao điểm của hai đường chéo. 

[II. Hình tròn có một tâm đối xứng là tâm 7. Chọn C 


Có bảy chữ cái (in hoa) là H, ï, N, O, 8, X, Z. Chọn D 


4 ` ` h ” ˆ À * 
ụ =—, z z 0 là hàm số lẻ, nên đô thị 
# 
có tâm đối xứng là góc tọa độ Ó. 


7 7 
® = tanZ, xe|—': —| là hàm số 


lẻ, nên đồ thị có tâm đối xứng là gốc 
tọa độ O. | 
® Tương tự với hai hàm số  = sin z, # € (—7;7) Và 1= 2z”. Chọn D 





Ta có: Đẹạ :M ———>MM: MÔ: = .ÓO.M, = MM\ =20,M; 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 


bị, : M——M,: M;ö, = 0M; = M,M, = 3MÔ,. 
Do đó : AM› = MAI + M.M, = 2(O,M, + M;O,)= 200,. 
Vậy, hợp thành của hai phép đối xứng tâm là phép tịnh tiến. Chọn A 


MñJ[.. 7M: ~AI..‹ E: 
Nên Ñ là ảnh của Mí qua 


‹ 
— 






phép vị tự tâm A. tỉ SỐ k = 


©2 | 2 


Vậy, tập hợp các điểm N' là 
đường tròn (ø) tâm HH bán X 


SA2S) 5 
kính băng _ 





(C) vi 
2 ẨM 
-_... 

Chọn C 
X47. HP ÁN 5Ì 


Ta có: —==-=——===—==—. Nên P là ảnh của ÄMí qua phép vị tự 
l0 d0. SA. -.,2 


Ta có : cap Ni Vậy, tập hợp các điểm P 
MỊĨ AM 2 2 hội vì 
là đường tròn (b) tâm .J bán kính bằng : Chọn A 


Ta có : 1Ö = —IB.Nên phép đối 
xứng tâm ï biên Ö thành và 
A thành Œ. Vậy hợp các đỉnh D 
là đường tròn (œ) tâm Œ bán 
kính ?. 

Chọn B 





VỀ 6= ÁU.. (la. CÓ... 

CM = AD = BỞ, nên phép đối xứng tâm Œ biến Ö thành A/ và A 
thành #. Vậy, tập hợp các điêm M⁄ là đường tròn (Ø) tâm # bán 
kính ?#. Chọn D 
Gọi A là trung điểm của đoạn 77. (Œ,) (D) 
và (C;) là ảnh của nhau qua : 

® Phép đối xứng tâm 4 

® Phép đôi xứng trục là trung trực của 
đoạn l7. 

® Phép tịnh tiến vectơ //. 
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® Cả ba phép trên đều đúng. 


Câu 41. Ta có: ME = IẢ, nên E là ảnh của A 
qua phép tịnh tiến VectƠ IẢ. 
Vậy, tập hợp các đỉnh # là đường tròn 
(œ) tâm 4 bán kính #. 
Chọn A 





(œ (C)  ()' 

Câu 42. Tacó: MỸ = 4B, nên Ƒ' là ảnh của Mí qua phép tịnh tiễn vectơ AB. 

Vậy, tập hợp các đỉnh #' là đường tròn (đ) tâm bán kính ?#. 

Chọn C 

Câu 43. Ta có : MA = MCŒ. 

Nên MA+ MB= MC + MB ngăn nhât 

khi Ä ở trên đoạn ĐŒ; nhưng Ä{ ở trên 

(D). Vậy M trùng với giao điểm ` của 

(D) và 8Œ. 

Chọn D 


ˆ , . ˆ ” Ẩ ] .Ÿ.Á dự 
Câu 44. Phép vị tự tâm H, tỉ sô ` biên tam giác 


HCA thành tam giác HŒ)A,. 


Phép quay tâm jƒ góc 90” biến tam giác 
HG,A, thành tam giác HA. 
Chọn B 


Câu 45. Phép quay tâm A góc 180” biến ABŒD 
thành AØ,Œ,D, ; phép vị tự tâm 4 tỉ số E 





— 


biến AB,Œ,D, thành AB'Œ“D'. 
Phép vị tự tâm A tỉ số : biến ABŒD 


thành 4B,C,D, ; phép đối xứng tâm 4 
biến AB,C,D, thành AB'Œ”D”. 





Chọn C 
Câu 46. Gọi # là ảnh của Œ qua phép đối xứng trục là phân giác trong 4, của 
góc 4 ..Điểm E thuộc 4B ; MC = ME và AC = AE. 


Ta có: MB— MU = MB- Mb < BE. (1) 
(Bât đăng thức trong tam giác (B1). 
Và AB—AC=AB-Ab=bPHL.. (2) 
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Câu 47. 


Câu 48. 


Câu 49, 


Câu 50. 


Từ (1) và (2)ta có: MB — MC < AB— AE. Chọn A 


Dùng hình vẽ câu 46. Gọi #' là ảnh của Œ qua phép đối xứng trục là 
phân giác ngoài 4 của góc 4A. Điểm #Ƒ' thuộc AB: NƠ = NF và 


AC = AF. Bắt đăng thức trong tam giác WBƑ' cho: 
NB+NC =NB+ NI > BF'. (3) 
Và AB+:AC = AB+ AF = BFI (4). Từ (3) và (4) ta có : 
NB+NC>AB+AC. Chọn C 
Ta có Œ thuộc (1l) ; MB = MŒC nên tam 
giác MIĐŒC cân tại ÀMí. 
2< xoa lộ E 
Do đó : B = C Ệ?7-7ES = œ không đôi. 
Ta có: AMB = B + Ê = 2œ. F 
Vậy, tập hợp các điêm À là cung tròn chứa 
góc A41B = 2œ đi qua A và Ö. 


(D 


: q : _ 
Ta có : AP=AM=-, œ là cạnh của tam A 


giác đều ABC ; 
(AP,BM) = (AB, BC) 
= (HA, HB) = 120). | 
Vậy BM. là ảnh của AN qua phép quay 
tâm !í góc quay 120”. Tâm quay H là giao B C 


điểm của đường cao ŒP và cung chứa ØÓC M 
120” đi qua A và B. 


a2 : 


Tacó: BN = cp=> và 


(BH, CD) = (BC, ƠA) = 1380. D 


Vậy ŒD là ảnh của BH qua phép 
quay tâm 7, góc quay 135” tâm quay 
Ï là giao điêm của trung trực AH PB H C 
của PBŒ và cung tròn chứa góc 135" 
đi qua Ö và C. Chọn A 
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Chịu trách nhiệm xuất bản No te 
Chủ tịch HĐQT kiêm Tông Giám độc NGO TRAN AI 
Phó Tông Giám đôc kiêm Tông biên tập NGUYEN QUY THAO 


Tổ chức bản thảo và chịu trách nhiệm nội dụng : 
Giám đốc Công tỉ Cổ phần Đầu tư và Phát triển Giáo dục Đà Nẵng 
HỖ VĂN LĨNH 


Biên tập nội dung : 
NGUYEN VĂN NHO 
Trình bày bìa : 
NGUYEN BICH LA 


Sa bản ỉH : 
HỎ SỸ THẮNG 
Nơi chế bản -- 


: ___ PHÒNG KHAI THÁC BẢN THẢO 
CÔNG TI CÔ PHẢN ĐẦU TƯ VÀ PHÁT TRIÊN GIÁO DỤC ĐÀ NẴNG 


RÈN LUYỆN KĨ NẴNG GIẢI BÀI TẬP TOÁN TRUNG HỌC PHÓ THÔNG 
HÌNH HỌC PHẢNG 
(Tự luận và trắc nghiệm) 


Mã số: 8I657DS§-ĐTĐ 
In 2.000 bản, khổ 17 x 24 cm tại Công ty In Thống kê & Sản xuất Bao bì Huế - 
36 Phạm Hồng Thái Tp.Huế. Số đăng kí KHXB: 10-2008/CXB/167-2061/ŒD. 
In xong và nộp lưu chiểu tháng 11 năm 2008. 


NHÀ XUẤT BẢN GIÁO DỤC - BỘ GIÁO DỤC VÀ ĐÀO TẠO 

CÔNG TI CỔ PHẦN ĐẦU TƯ VÀ PHÁT TRIỂN GIÁO DỤC ĐÀ NẴNG 
DANANG EDUCATION INVESTMENT AND DEVELOPMENT JOINT-STOCK COMPANY.. 

15 Nguyễn Chí Thanh, TP. Đà Nắng, Điện thoại : (0511) 3889952 - 3889954 - Fax : (0511) 3889953 - 3889957 








VƯƠNG MIỆN KIM CƯƠNG 
CHẤT LƯỢNG QUỐC TẾ 


GIỚI THIỆU BỘ SÁCH THAM KHẢO MỚI 
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Ban đọc có thể mua sách tại các Công ti (CP) Sách - Thiết bị trường học ở các địa phương hoặc 
các cửa hàng sách của Nhà xuất bản Giáo dục : 


- Tại TP. Hà Nội : 187 Giảng Võ ; 232 Tây Sơn ; 23 Tràng Tiền ; 25 Hàn Thuyên ; 
38 Trân Quý Kiên ; 32E Kim Mã ; Số 3 ngỏ 127, Văn Cao. 
-_ Tại TP. Đà Năng : 247 Hải Phòng ; 78 Pasteur. 


- Tại TP. Hồ Chí Minh: 104 Mai Thị Lựu, Quận I ; 240 Trần Bình Trọng, Quận Š ; 
Số Š Bình Thới, Quận l 1. | 
- Tại TP. Cần Thơ : 5/5, đường 30/4. 
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